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ΠρόδοχοκΞ 


[Ινώρισα τα Στοιχεία του Ευκῆείδη από το μεχαδειώδεΞξ ἔρχο τού 
Εὐυάχχεῆου Σταμάτη. Αναζητώνταξ, από τα [ήδη παῆιά] πανεπιστη- 
μιακά μου χρόνια, αρχαία εῆῆηνική βιβῆιοχραφία σε μαθηματικά 
και φιδοσοφία απορούσα κια τὴν αδιάφορη στάση τη σύχχρονηξΞξ 
ΕῆηηνικήΞ []οἢιτείαβ απέναντι σε τέτοια έρχα. 

Ο σκοπόΞ αὐτήΞξΞ τηΞ έκδοσηΞ εἰναι να παρουσιάσει το αρχαίο 
σύκκξραμμα των Στοιχείων σε ηῆεκτρονικῇ μορφή με καῆαισθῃησί- 
α και τρόπο ὥστε οι αποδείξειΞ των χεωμετρικών προτάσεων να 
δίνουν όσο το δυνατόν πιο εμφανείΞ και κατανοητέΞ από τον α- 
ναχνώστη. ξξακοδουθώ να πιστεύω ότι τα Στοιχεία του Ευκῆείδη 
ἰέστω και στη μορφή που διασώζονται σήμερα] αποτεῆούν το τε- 
ἢειότερο επιστημονικό σύχχραμμα και ότι ἡ μεῆέτη αυτών ἔχει να 
προσφέρει ποῆῆά στον οποιονδήποτε ερευνητή. 

ΑνάχκεΞς καθαρότηταΞξΞ και ευκρίνειαΞ, απαιτούμενεΞ κια τὴν 
ἐκδοσὴ των Στοιχείων όὄπωΞξ τὴν εἰχα φανταστεί, με οδήχησαν 
στη δημιουρπία μια νέαΞ εῆῆηνικῆΞΞ ζραμματοσειρὰξ που ονόμασα 
“ΟἼδΙΚΙβ. [τὰ τὴν εμφάνιση χραμμάτων σχήματοΞξΞ στο κείμενο 
χρησιμοποίησα τῇ δραμματοσειρά “1,αἴο", ενώ χια τὴ δημιουρχκία 
σχημάτων χρησιμοποίησα τὴν εφαρμοχήῆ “Οφοροῦτα". Τ7Ἶην τεῆι- 
κή ευθύνη επεξερχασίαΞ καὶ παραχωχήΞΞ του συκκεκριμένου “ῬΡαΓ 
ανέῆαβε το “κοίοχ᾽. 

Ιάατά τὴ μεταφορά των Στοιχείων σε ἡηδεκτρονική μορφή, εντο- 
πίστηκαν και διορθώθηκαν κάποια ἤάθη που οφείῆονταν κατά κύριο 
ἢόχο σε προηχούμενη μεταφορά από οπτικήῇ αναχνώριση χαρακτή- 
ρων|οοτ]. [πα παράδειγμα ἦταν “Α᾽ αντί χια “Δ᾽, ἦταν “ἣ κύκῆοΞ᾽" 
αντί χια “ὁ κύκῆοΞ᾽". Ἐνδέχεται ορισμένα να έχουν διαφύχει αἢῆά 
αφενόΞ πιστεύω ότι ἡ ταυτοποίησήῃ τουΞ εἰναι εὐκοῆη από κάποιον 
που ακοῆουθεί μια απόδειξη και αφετέρου ότι εῆάχιστα μειώνεται 
ἢ κατανόησή τηξ. 

Θέῆω να πιστεύω ότι με τον τρόπο αυτό, συμβάδῆω κατά το 
εηάχιστο στη διάδοσῃη τῆΞπΞ μεῆέτηξΞ των Στοιχείων, τα οποία θεω- 
ρώ απαραίτητα χια τὴν ανάπτυξῃη και καηηδιέρχεια μια αυστηρά 
μαθηματικήΞ σκέψη. 


Αθήῆνα, ΑὐχουστοΞ 2016 
ΝικόῆαοΞ Κεχρήξ 
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Ὅροι 


Σημεῖόν ἐστιν, οὗ μέροΞ οὐθέν. 

Ιραμμὴ δὲ μῆκοΞ ἀπῆατέΞ. 

ΙραμμῆΞ δὲ πέρατα σημεῖα. 

Εὐθεῖα χραμμή ἐστιν, ἥτιΞ ἐξ ἴσου τοῖΞ ἐφ᾽ ἑαυτῆΞξΞ σημείοιξ 
κεῖται. 

Ἐππιφάνεια δέ ἐστιν, ὃ μῆκοΞ καὶ πῆάτοΞ μόνον ἔχει. 
᾿ἘἘπιφανείαΞ δὲ πέρατα χραμμαί. 

᾿Ἐπίπεδος ἐπιφάνειά ἐστιν, ἥτιΞ ἐξ ἴσου ταῖΞπ ἐφ᾽ ἑαυτῆς εὐθείαιςΞ 
κεῖται. 

Ἐπίπεδοξ δὲ χωνία ἐστὶν ἣ ἐν ἐπιπέδῳ δύο χραμμῶν ἁπτομένων 
ἀηῆηήδων καὶ μὴ ἐπ᾽ εὐθείαΞ κειμένων πρὸΞ ἀηῆηήῆαΞ τῶν χραμμῶν 
κηίσιπ5. 


. Ὅταν δὲ αἱ περιέχουσαι τὴν χωνίαν χραμμαὶ εὐθεῖαι ὦσιν, 


εὐθύχραμμοΞπ καῆεῖται ἣ χωνία. 


. Ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰΞ ἐφεξῆΞξΞ χωνίαΞ ἴ- 


σαΞξΞ ἀῆηηήδαιξ ποιῇ, ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων χωνιῶν ἐστι, καὶ ἣ 
ἐφεστηκυῖα εὐθεῖα κάθετοΞξ καδῆεῖται, ἐφ᾽ ἣν ἐφέστηκεν. 
᾿Αμβῆεῖα χωνία ἐστὶν ἣ μείζων ὀρθῆε. 

Ὀξεῖα δὲ ἣ ἐπάσσων ὀρθῆΞξ. 


΄ς Ὅρος ἐστίν, ὅ τινόΞ ἐστι πέραξΞ. 


Σχῆμά ἐστι τὸ ὑπό τινοΞ ἤ τινων ὅρων περιεχόμενον. 

Ι(ὐκῆοΞ ἐστὶ σχῆμα ἐπίπεδον ὑπὸ μιᾶΞ χραμμῆΞ περιεχόμενον [ἣ 
καῆεῖται περιφέρεια], πρὸ ἣν ἀφ᾽ ἑνὸΞ σημείου τῶν ἐντὸΞ τοῦ 
σχήματοΞ κειμένων πᾶσαι αἱ προσπίπτουσαι εὐθεῖαι [πρὸΞ τὴν 
τοῦ κύκῆου περιφέρειαν] ἴσαι ἀῆῆήδαιπ εἰσίν. 

κέντρον δὲ τοῦ κύκῆου τὸ σημεῖον καλεῖται. 

ΔιάμετροΞ δὲ τοῦ κύκῆου ἐστὶν εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέντρου 
ἠσμένη καὶ περατουμένη ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη ὑπὸ τῆΞ τοῦ κύκῆου 
περιφερείαπ, ἥτιΞ καὶ δίχα τέμνει τὸν κύκῆον. 


΄, Ἡμικύκῆιον δέ ἐστι τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε τῆΞ διαμέτρου 


καὶ τῆΞ ἀποῆδαμβανομένηξ ὑπ᾽ αὐτῆΞ περιφερείαΞ. κέντρον δὲ τοῦ 
ἡμικυκῆίου τὸ αὐτό, ὃ καὶ τοῦ κύκῆου ἐστίν. 

Σχήματα εὐθύχραμμά ἐστι τὰ ὑπὸ εὐθειῶν περιεχόμενα, τρίπῆευρα 
μὲν τὰ ὑπὸ τριῶν, τετράπῆευρα δὲ τὰ ὑπὸ τεσσάρων, ποῆύπῆευρα 
δὲ τὰ ὑπὸ πῆειόνων ἢ τεσσάρων εὐθειῶν περιεχόμενα. 
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Ἰῶν δὲ τριπῆεύρων σχημάτων ἰσόπῆευρον μὲν τρίχωνόν ἐστι τὸ 
τὰς τρεῖΞ ἴσαΞ ἔχον πῆευράΞπ, ἰσοσκεῆὲΞξ δὲ τὸ τὰΞ δύο μόνας 
ἴσαΞ ἔχον πῆευράπ, σκαῆηνὸν δὲ τὸ τὰΞ τρεῖΞξ ἀνίσουΞ ἔχον 
πῆευράεπ. 

Ἔτι δὲ τῶν τριπῆεύρων σχημάτων ὀρθοχώνιον μὲν τρίχωνόν ἐστι 
τὸ ἔχον ὀρθὴν χωνίαν, ἀμβῆυχώνιον δὲ τὸ ἔχον ἀμβῆεῖαν χωνίαν, 
ὀξυχώνιον δὲ τὸ τὰΞ τρεῖΞ ὀξείαΞ ἔχον χωνίαΞ. 


. Ἰὼν δὲ τετραπῆεύρων σχημάτων τετράχωνον μέν ἐστιν, ὃ ἰσό- 


πῆευρόν τέ ἐστι καὶ ὀρθοχώνιον, ἑτερόμηκεΞΞ δέ, ὃ ὀρθοχώνιον 
μέν, οὐκ ἰσόπῆευρον δέ, ῥόμβοΞ δέ, ὃ ἰσόπῆευρον μέν, οὐκ 
ὀρθοχώνιον δέ, ῥομβοειδὲΞ δὲ τὸ τὰΞ ἀπεναντίον πῆευράξΞ τε 
καὶ χωνίαΞ ἴσα ἀῆηῆήηῆαιξΞ ἔχον, ὃ οὔτε ἰσόπῆευρόν ἐστιν οὔτε 
ὀρθοχώνιον᾽ τὰ δὲ παρὰ ταῦτα τετράπῆευρα τραπέζια καῆηείσθω. 
Παράῆδδηηδοί εἰσιν εὐθεῖαι, αἵτινεΞ ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ οὖσαι καὶ 
ἐκβαηῆόμεναι εἰΞ ἄπειρον ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη ἐπὶ μηδέτερα 
συμπίπτουσιν ἀηηήδαιξπ. 


Αἰτήματα 
Ἠιτήσθω ἀπὸ παντὸΞ σημείου ἐπὶ πᾶν σημεῖον εὐθεῖαν χραμμὴν 
ἀχαχεῖν. 
[Καὶ πεπερασμένην εὐθεῖαν κατὰ τὸ συνεχὲςξ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἐκβαδηεῖν. 
[Καὶ παντὶ κέντρῳ καὶ διαστήματι κύκῆον χράφεσθαι. 
ΙΚαὶ πάσαΞ τὰΞ ὀρθὰΞ χωνίαΞ ἴσαΞ ἀδῆήδαικ εἶναι. 
[Καὶ ἐὰν εἰΞ δύο εὐθείαΞ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τὰΞ ἐντὸΞ καὶ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη χωνίαΞΞ δύο ὀρθῶν ἐῆάσσοναξΞ ποιῇ, ἐκβαῆηδομέναΞ 
τὰς δύο εὐθείας ἐπ᾽ ἄπειρον συμπίπτειν, ἐφ᾽ ἃ μέρη εἰσὶν αἱ τῶν 
δύο ὀρθῶν ἐῆάσσονεςε. 


Κοιναὶ ἔννοιαι 


. Τὰ τῷ αὐτῷ ἴσα καὶ ἀπηηήδοιΞξ ἐστὶν ἴσα. 


[καὶ ἐὰν ἴσοιΞ ἴσα προστεθῇ, τὰ ὅῆα ἐστὶν ἴσα. 

[καὶ ἐὰν ἀπὸ ἴσων ἴσα ἀφαιρεθῇ, τὰ καταηειπόμενά ἐστιν ἴσα. 
[καὶ ἐὰν ἀνίσοιΞ ἴσα προστεθῇ, τὰ ὅῆα ἐστὶν ἄνισα. 

[καὶ τὰ τοῦ αὐτοῦ διπῆάσια ἴσα ἀηηήδοιΞξ ἐστίν. 

ΙΚαὶ τὰ τοῦ αὐτοῦ ἡμίση ἴσα ἀῆῆήδοιΞ ἐστίν]. 

[Καὶ τὰ ἐφαρμόζοντα ἐπ᾽ ἄῆῆηῆα ἴσα ἀῆηηήηοιΞξ ἐστίν. 

ΙΚαὶ τὸ ὅῆον τοῦ μέρουΞπ μεῖζόν [ἐστιν]. 

[Καὶ δύο εὐθεῖαι χωρίον οὔ περιέχουσιν. 


ΒῪ Καὶ 


ΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 


͵ 


α΄. 
Ἐπὶ τῆΞξ δοθείσηΞ εὐθείαΞ πεπερασμένηΞ τρίχωνον ἰσόπῆευρον 


συστήσασθαι. 


Γ 


Ε 


Ἔστω ἡἣ δοθεῖσα εὐθεῖα πεπερα- 
σμένη ἣ ΑΒ. Δεῖ δὴ ἐπὶ τῆΞ ΑΒ εὐ- 
θεία τρίχωνον ἰσόπῆευρον συστήσα- 
σθαι. 

Κέέντρῳ μὲν τῷ Α διαστήματι δὲ 
τῷ ΑΒ κύκῆοΞκ χεχράφθω ὁ ΒΓΔ, καὶ 
πάῆιν κέντρῳ μὲν τῷ Β διαστήματι δὲ 
τῷ ΒΑ κύκῆοΞκ χεχράφθω ὁ ΑΓΕ, καὶ ἀ- 
πὸ τοῦ Γ σημείου, καθ᾽ ὃ τέμνουσιν ἀῆ- 
ἢήῆουΞ οἱ κύκῆοι, ἐπί τὰ Α, Β σημεῖα 
ἐπεζεύχθωσαν εὐθεῖαι αἱ ΓΑ, ΓΒ. 


ΚΚαὶ ἐπεὶ τὸ Α σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΓΔΒ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ 


ΑΒ᾽ πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Β σημεῖον κέντρον 
τῇ ΒΑ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ΓΑ τῇ ΑΒ ἴση 
ἴση. τὰ δὲ τῷ αὐτῷ ἴσα καὶ ἀῆηηῆοιξΞ 
ἴση᾽ αἱ τρεῖΞ ἄρα αἱ ΓΑ, ΑΒ, ΒΓ ἴσαι 


ἐστὶ τοῦ ΓΑΕ κύκηῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΒΓ 
ἑκατέρα ἄρα τῶν ΓΑ, ΓΒ τῇ ΑΒ ἐστιν 
ἐστὶν ἴσα᾽ καὶ ἣ ΓΑ ἄρα τῇ ΓΒ ἐστιν 
ἀηηήδαιπ εἰσίν. ᾿Ισόπῆευρον ἄρα ἐστὶ 


τὸ ΑΒΓ τρίχωνον. καὶ συνέσταται ἐπὶ τῆΞ δοθείσηΞπ εὐθείαΞ πεπερασμένηπ 


τῆΞξ ΑΒ. ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


͵ 


ΠρὸΞ τῷ δοθέντι σημείῳ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ ἴσην εὐθεῖαν θέσθαι. 


Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν σημεῖον τὸ Α, 
ἡ δὲ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΒΓ’ δεῖ δὴ πρὸξ 
τῷ Α σημείῳ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΒΓ 
ἴσην εὐθεῖαν θέσθαι. 

Ἐπεζεύχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Α σημείου 
ἐπί τὸ Β σημεῖον εὐθεῖα ἡ ΑΒ, καὶ συ- 
νεστάτω ἐπ᾽ αὐτῆΞ τρίχωνον ἰσόπηευ- 
ρον τὸ ΔΑΒ, καὶ ἐκβεβῆήσθωσαν ἐπ᾽ 
εὐθείαΞ ταῖΞ ΔΑ, ΔΒ εὐθεῖαι αἱ ΑΕ, 
ΒΖ, καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Β διαστήματι 
δὲ τῷ ΒΓ κύκῆοπ χεχράφθω ὁ ΓΗΘ, καὶ 
πάῆιν κέντρῳ τῷ Δ καὶ διαστήματι τῷ 
ΔΗ κύκῆοπ χεχράφθω ὁ ΗΚΛ. 


ἊΝ 
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Ἐπεὶ οὖν τὸ Β σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΓΗΘ, ἴση ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΒΗ. 
πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Δ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΗΚΛ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΔΛ τῇ 
ΔΗ, ὧν ἣ ΔΑ τῇ ΔΒ ἴση ἐστίν. ἢοιπὴ ἄρα ἡ ΑΛ ἢοιπῇ τῇ ΒΗ ἐστιν ἴση. 
ἐδείχθη δὲ καὶ ἡ ΒΓ τῇ ΒΗ ἴση ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΛ, ΒΓ τῇ ΒΗ ἐστιν ἴση. 
τὰ δὲ τῷ αὐτῷ ἴσα καὶ ἀηηήδοιΞ ἐστὶν ἴσα᾽ καὶ ἣ ΑΛ ἄρα τῇ ΒΓ ἐστιν ἴση. 

ΠρὸΞ ἄρα τῷ δοθέντι σημείῳ τῷ Α τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΒΓ ἴση εὐθεῖα 
κεῖται ἣ ΑΛ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

Χ. 

Δύο δοθεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων ἀπὸ τῆΞ μείζονοΞ τῇ ἐῆάσσονι ἴσην 

εὐθεῖαν ἀφεληεῖν. 


Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι αἱ ΑΒ, Γ, ὧν μείζων ἔστω ἡ ΑΒ᾽ 
δεῖ δὴ ἀπὸ τῆΞ μείζονοΞ τῆΞ ΑΒ τῇ ἐηάσσονι τῇ Γ ἴσην εὐθεῖαν ἀφεληεῖν. 
Κείσθω πρὸΞπ τῷ Α σημείῳ τῇ Γ εὐ- 

θείᾳ ἴση ἡ ΑΔ’ καὶ κέντρῳ μὲν τῷῃ Α 

διαστήματι δὲ τῷ ΑΔ κύκῆοΞ χεχρά- 

φθω ὁ ΔΕΖ. 

Δ Καὶ ἐπεὶ τὸ Α σημεῖον κέντρον ἐ- 
στὶ τοῦ ΔΕΖ κύκηῆου, ἴση ἐστὶν ἡ ΑΕ 
τῇ ΑΔ’ ἀηπὰ καὶ ἡ Γ τῇ ΑΔ ἐστιν ἴση. 

Ε Β ἑκατέρα ἄρα τῶν ΑΕ, Γ τῇ ΑΔ ἐστιν 
ἴση᾽ ὥστε καὶ ἡ ΑΕ τῇ Γ ἐστιν ἴση. 

Δύο ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων 
τῶν ΑΒ, Γ ἀπὸ τῆΞ μείζονοΞ τῆΞ ΑΒ 
τῇ ἐηάσσονι τῇ Γ ἴση ἀφήρηται ἣ ΑΕ’ 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


δ΄. 

Ἐὰν δύο τρίχωνα τὰΞ δύο πδῆευρὰΞπ [ταῖΞ] δυσὶ πῆευραῖΞ ἴσαξ 
ἔχῃ ἑκατέραν ἑκατέρᾳ καὶ τὴν χωνίαν τῇ χωνίᾳ ἴσην ἔχῃ τὴν ὑπὸ 
τῶν ἴσων εὐθειῶν περιεχομένην, καὶ τὴν βάσιν τὴ βάσει ἴσην ἕξει, 
καὶ τὸ τρίχωνον τῷ τριχώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖΞ 
ἢοιπαῖΞ χωνίαιΞ ἴσαι ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃπΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ 
ὑποτείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ τὰκ δύο πῆευρὰΞπ τὰκ ΑΒ, ΑΓ ταῖΞξ 
δυσὶ πῆευραῖΞξ ταῖΞπ ΔΕ, ΔΖ ἴσαΞ ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ τὴν μὲν ΑΒ τῇ 
ΔΕ τὴν δὲ ΑΓ τῇ ΔΖ καὶ χωνίαν τὴν ὑπὸ ΒΑΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἴσην. 


8 ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 1 


ἠέχω, ὅτι καὶ βάσιΞ ἣ ΒΓ βάσει τῇ ΕΖ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον 
τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖΞπ ἢοιπαῖΞ χωνίαιΞ ἴσαι 
ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν, ἡ μὲν ὑπὸ 
ΑΒΓ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ, ἡ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. 

Α ᾿Εφαρμοζομένου χὰρ τοῦ ΑΒΓ τρι- 
δώνου ἐπὶ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον καὶ τι- 
θεμένου τοῦ μὲν Α σημείου ἐπὶ τὸ Δ 
σημεῖον τῆΞ δὲ ΑΒ εὐθείαΞ ἐπὶ τὴν 
ΔΕ, ἐφαρμόσει καὶ τὸ Β σημεῖον ἐ- 
πὶ τὸ Ε διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΑΒ 
τῇ ΔΕ᾽ ἐφαρμοσάσηξ δὴ τῆπ ΑΒ ἐπὶ 
τὴν ΔΕ ἐφαρμόσει καὶ ἣ ΑΓ εὐθεῖα ἐ- 
πὶ τὴν ΔΖ διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ὑπὸ 

Ε σ ΒΑΓ χυνίαν τῇ ὑπὸ ΕΔΖ᾽ ὥστε καὶ τὸ 
Γ σημεῖον ἐπὶ τὸ Ζ σημεῖον ἐφαρμό- 
σει διὰ τὸ ἴσην πάδιν εἶναι τὴν ΑΓ 
τῇ ΔΖ. 

ἀηηὰ μὴν καὶ τὸ Β ἐπὶ τὸ Ε ἐφηρμόκει᾽ ὥστε βάσιΞ ἡ ΒΓ ἐπὶ βάσιν τὴν 
ΕΖ ἐφαρμόσει. εἰ χὰρ τοῦ μὲν Β ἐπὶ τὸ Ε ἐφαρμόσαντοξπ τοῦ δὲ Γ ἐπὶ τὸ Ζ 
ἡ ΒΓ βάσιΞ ἐπὶ τὴν ΕΖ οὐκ ἐφαρμόσει, δύο εὐθεῖαι χωρίον περιέξουσιν᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. 

ἐφαρμόσει ἄρα ἡἣ ΒΓ βάσιξ ἐπὶ τὴν ΕΖ καὶ ἴση αὐτῇ ἔσται᾽ ὥστε καὶ ὅῆον 
τὸ ΑΒΓ τρίχωνον ἐπὶ ὅῆον τὸ ΔΕΖ τρίχωνον ἐφαρμόσει καὶ ἴσον αὐτῷ ἔσται, 
καὶ αἱ ἤοιπαὶ χωνίαι ἐπὶ τὰπ ἤοιπὰΞ χωνίαπ ἐφαρμόσουσι καὶ ἴσαι αὐταῖπ 
ἔσονται, ἣ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἡ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. 

Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα τὰΞπ δύο πῆευρὰπ [ταῖπ] δύο πῆευραῖΞπ ἴσαπ ἔχῃ 
ἑκατέραν ἑκατέρᾳ καὶ τὴν χωνίαν τῇ χωνίᾳ ἴσην ἔχῃ τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων 
εὐθειῶν περιεχομένην, καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσει ἴσην ἕξει, καὶ τὸ τρίχωνον 
τῷ τριχώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ αἱ ἤοιπαὶ χωνίαι ταῖΞ ἢοιπαῖΞπ χωνίαιπ ἴσαι 
ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃπΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 
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΄ 


ε΄. 

ῶν ἰσοσκεῆῶν τριχώνων αἱ τρὸΞπΞ τῇ βάσει χωνίαι ἴσαι ἀῆηήῆαιξ 
εἰσίν, καὶ προσεκβῆηθεισῶν τῶν ἴσων εὐθειῶν αἱ ὑπὸ τὴν βάσιν 
δωνίαι ἴσαι ἀηηήῆαιξ ἔσονται. 


Ἔστω τρίχωνον ἰσοσκεῆὲξα τὸ ΑΒΓ ἴσην ἔχον τὴν ΑΒ πῆευρὰν τῇ ΑΓ 
πῆευρᾷ, καὶ προσεκβεβῆήσθωσαν ἐπ᾽ εὐθείαΞ ταῖΞ ΑΒ, ΑΓ εὐθεῖαι αἱ ΒΔ, ΓΕ’ 
ἠέχω, ὅτι ἣ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΑΓΒ ἴση ἐστίν, ἣ δὲ ὑπὸ ΓΒΔ τῇ ὑπὸ 
ΒΓΕ. 

Εἰηήφθω χὰρ ἐπὶ τῆΞ ΒΔ τυχὸν 
σημεῖον τὸ Ζ, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ τῆπ 
μείζονοΞ τῆΞ ΑΕ τῇ ἐηάσσονι τῇ ΑΖ 
ἴση ἣ ΑΗ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΖΓ, 
ΗΒ εὐθεῖαι. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΑΖ τῇ 
ΑΗ ἡ δὲ ΑΒ τῇ ΑΓ, δύο δὴ αἱ ΖΑ, ΑΓ 
δυσὶ ταῖΞ ΗΑ, ΑΒ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ" καὶ χωνίαν κοινὴν περιέχου- 
σι τὴν ὑπὸ ΖΑΗ᾽ βάσιΞξ ἄρα ἡἣ ΖΓ βάσει 
τῇ ΗΒ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΑΖΓ τρίχω- 
νον τῷ ΑΗΒ τριχώνῳ ἴσον ἔσται, καὶ 
αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖΞπ ἤοιπαῖδπ χωνί- 
αι ἴσαι ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν, ἣ 
μὲν ὑπὸ ΑΓΖ τῇ ὑπὸ ΑΒΗ, ἣ δὲ ὑπὸ ΑΖΓ τῇ ὑπὸ ΑΗΒ. καὶ ἐπεὶ ὅῆη ἡ ΑΖ 
ὅῆῃ τῇ ΑΗ ἐστιν ἴση, ὧν ἡ ΑΒ τῇ ΑΓ ἐστιν ἴση, Ποιπὴ ἄρα ἡ ΒΖ ἢοιπῇ τῇ 
ΓΗ ἐστιν ἴση. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ἡ ΖΓ τῇ ΗΒ ἴση δύο δὴ αἱ ΒΖ, ΖΓ δυσὶ ταῖΞ ΓΗ, ΗΒ 
ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΒΖΓ χωνίᾳ τῃ ὑπὸ ΓΗΒ ἴση, 
καὶ βάσιΞ αὐτῶν κοινὴ ἣ ΒΓ’ καὶ τὸ ΒΖΓ ἄρα τρίχωνον τῷ ΓΗΒ τριχώνῳ 
ἴσον ἔσται, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖΞ ἢοιπαῖδπ χωνίαιπ ἴσαι ἔσονται ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃπ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν᾽ 

ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ ΖΒΓ τῇ ὑπὸ ΗΓΒ ἡ δὲ ὑπὸ ΒΓΖ τῇ ὑπὸ ΓΒΗ. 


2 


ἐπεὶ οὖν ὅῆη ἡ ὑπὸ ΑΒΗ χωνία ὅῆῃ τῇ ὑπὸ ΑΓΖ χωνίᾳ ἐδείχθη ἴση, ὧν ἣ ὑπὸ 
ΓΒΗ τῇ ὑπὸ ΒΓΖ ἴση, ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΒΓ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΑΓΒ ἐστιν ἴση᾽ καί 
εἰσι πρὸπ τῇ βάσει τοῦ ΑΒΓ τριχώνου. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΖΒΓ τῇ ὑπὸ ΗΓΒ ἴση: καί εἰσιν ὑπὸ τὴν βάσιν. Τῶν 
ἄρα ἰσοσκεῆῶν τριχώνων αἱ τρὸπ τῇ βάσει χωνίαι ἴσαι ἀῆῆήῆαιξ εἰσίν, καὶ 
προσεκβῆηθεισῶν τῶν ἴσων εὐθειῶν αἱ ὑπὸ τὴν βάσιν χωνίαι ἴσαι ἀηηήδαιπ 
ἔσονται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ 


ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 


, 


5. 


Ἐὰν τριχώνου αἱ δύο χωνίαι ἴσαι ἀῆῆήδῆαιΞ ὦσιν, καὶ αἱ ὑπὸ τ 


ΛῚ 


αξ 


ἴσα χωνίαΞ ὑποτείνουσαι πῆευραὶ ἴσαι ἀῆηῆήῆαιΞ ἔσονται. 


Ἔστω τρίχωνον τὸ ΑΒΓ ἴσην ἔχον τὴν ὑπὸ ΑΒΓ χωνίαν τῇ ὑπὸ ΑΓΒ 
δχωνίᾳ᾽ Πέχω, ὅτι καὶ πηευρὰ ἣ ΑΒ πῆευρᾷ τῇ ΑΓ ἐστιν ἴση. 


Εἰ χὰρ ἄνισόΞξ ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΑΓ, 
ἡ ἑτέρα αὐτῶν μείζων ἐστίν. ἔστω 
μείζων ἡ ΑΒ, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ τῆΞξ 
μείζονοΞ τῆΞ ΑΒ τῇ ἐηάττονι τῇ ΑΓ 
ἴση ἡ ΔΒ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΔΓ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΔΒ τῇ ΑΓ 
κοινὴ δὲ ἣ ΒΓ, δύο δὴ αἱ ΔΒ, ΒΓ δύο 
ταῖπ ΑΓ, ΓΒ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκα- 
τέρᾳ, καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΔΒΓ χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΑΓΒ ἐστιν ἴση βάσιΞ ἄρα ἣ ΔΓ 
βάσει τῇ ΑΒ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΔΒΓ 
τρίχωνον τῷ ΑΓΒ τριχώνῳ ἴσον ἔσται, 
τὸ ἔῆασσον τῷ μείζονι ὅπερ ἄτοπον᾽ 


οὐκ ἄρα ἄνισόΞξ ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΑΓ’ ἴση ἄρα. Ἐὰν ἄρα τριχώνου αἱ δύο χω- 


νίαι ἴσαι ἀῆῆήῆαιΞ ὦσιν, καὶ αἱ ὑπὸ τ 
ἴσαι ἀηηήῆαιπ ἔσονται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξ 


Ἐπὶ τῆξ αὐτῆΞ εὐθείαΞ δύο 


ζ΄. 


ὰΞ ἴσαπ χωνίαΞ ὑποτείνουσαι πῆευραὶ 
αι. 


, 


ταῖΞ αὐταῖς εὐθείαις ἄῆῆαι δύο 


εὐθεῖαι ἴσαι ἑκατέρα ἑκατέρᾳ οὐ συσταθήσονται πρὸΞ ἄδηῳ καὶ ἄδηῳ 


σημείῳ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰ αὐτ 
εὐθείαιΞ. 


ἃ πέρατα ἔχουσαι ταῖΞ ἐξ ἀρχῆΞξ 


Εἰ χὰρ δυνατόν, ἐπὶ τῆΞπΞ αὐτῆς 
εὐθείαΞ τῆΞ ΑΒ δύο ταῖΞ αὐταῖϑπ εὐ- 
θείαι ταῖΞ ΑΓ, ΓΒ ἄῆηαι δύο εὐθεῖαι 
αἱ ΑΔ, ΔΒ ἴσαι ἑκατέρα ἑκατέρᾳ συ- 
νεστάτωσαν πρὸΞπ ἄδηῳ καὶ ἄδῆῳ ση- 
μείῳ τῷ τε Γ καὶ Δ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη 
τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαι, ὥστε ἴσην 
εἶναι τὴν μὲν ΓΑ τῇ ΔΑ τὸ αὐτὸ πέ- 
ραπ ἔχουσαν αὐτῇ τὸ Α, τὴν δὲ ΓΒ 


τῇ ΔΒ τὸ αὐτὸ πέραΞ ἔχουσαν αὐτῇ τὸ Β, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΓΔ. 


Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΑΓ τῇ ΑΔ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία ἣ 


τ " 


ὑπὸ ΑΓΔ τῇ ὑπὸ 
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ΑΔΓ’ μείζων ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΔΓ τῆΞ ὑπὸ ΔΙΓΒ᾽ ποηηῷ ἄρα ἣ ὑπὸ ΓΔΒ μείζων 
ἐστί τῆΞ ὑπὸ ΔΓΒ. πάῆιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ ΔΒ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία 
ἡ ὑπὸ ΓΔΒ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔΓΒ. ἐδείχθη δὲ αὐτῆΞ καὶ ποῆηῷ μείζων ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐκ ἄρα ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ εὐθείαΞ δύο ταῖΞ αὐταῖΞπ εὐθείαιΞ ἄῆῆαι δύο 
εὐθεῖαι ἴσαι ἑκατέρα ἑκατέρᾳ συσταθήσονται πρὸΞ ἄηῆῳ καὶ ἄδπῆῳ σημείῳ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαι ταῖπ ἐξ ἀρχῆξπ εὐθείαιΞ᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


Ἐὰν δύο τρίχωνα τὰΞ δύο πῆευρὰΞ [ταῖΞ] δύο πδῆευραῖΞ ἴσαξ 
ἔχῃ ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, ἔχῃ δὲ καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσει ἴσην, καὶ τὴν 
δωνίαν τῇ χωνίᾳ ἴσην ἕξει τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων εὐθειῶν περιεχομένην. 

Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ τὰΞ δύο πῆευρὰπ τὰκ ΑΒ, ΑΓ ταῖΞπ δύο 
πῆευραῖπ ταῖΞ ΔΕ, ΔΖ ἴσαΞ ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ 
τὴν δὲ ΑΓ τῇ ΔΖ ἐχέτω δὲ καὶ βάσιν τὴν ΒΓ βάσει τῇ ΕΖ ἴσην᾽ ἢέχω, ὅτι 
καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἐστιν ἴση. 

᾿Εφαρμοζομένου χὰρ τοῦ ΑΒΓ τρι- 

Α δώνου ἐπὶ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον καὶ τι- 

θεμένου τοῦ μὲν Β σημείου ἐπὶ τὸ Ε 

Δ σημεῖον τῆΞ δὲ ΒΓ εὐθείαΞ ἐπὶ τὴν 

Η ΕΖ ἐφαρμόσει καὶ τὸ Γ σημεῖον ἐπὶ 

τὸ Ζ διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΒΓ τῇ ΕΖ 

ἐφαρμοσάσηΞπ δὴ τῆΞ ΒΓ ἐπὶ τὴν 

Γ ΕΖ ἐφαρμόσουσι καὶ αἱ ΒΑ, ΓΑ ἐπὶ 

τὰκ ΕΔ, ΔΖ. εἰ χὰρ βάσιΞ μὲν ἡἣ ΒΓ ἐ- 

᾿ Ζ πὶ βάσιν τὴν ΕΖ ἐφαρμόσει, αἱ δὲ ΒΑ, 

ΑΓ πηευραὶ ἐπὶ τὰΞ ΕΔ, ΔΖ οὐκ ἐφαρ- 

μόσουσιν ἀῆηὰ παραῆηπηάξουσιν ὡξΞ αἱ 

ΕΗ, ΗΖ, συσταθήσονται ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ εὐθείαΞ δύο ταῖΞ αὐταῖΞ εὐθείαιξΞ 

ἄηῆῆαι δύο εὐθεῖαι ἴσαι ἑκατέρα ἑκατέρᾳ πρὸΞ ἄδῆῳ καὶ ἄδῆψ σημείῳ ἐπὶ 

τὰ αὐτὰ μέρη τὰ αὐτὰ πέρατα ἔχουσαι. οὐ συνίστανται δέ᾽ οὐκ ἄρα ἐφαρ- 

μοζομένηΞ τῆΞ ΒΓ βάσεως ἐπὶ τὴν ΕΖ βάσιν οὐκ ἐφαρμόσουσι καὶ αἱ ΒΑ, 

ΑΓ πῆηευραὶ ἐπὶ τὰκ ΕΔ, ΔΖ. ἐφαρμόσουσιν ἄρα᾽ ὥστε καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ 
ἐπὶ χωνίαν τὴν ὑπὸ ΕΔΖ ἐφαρμόσει καὶ ἴση αὐτῇ ἔσται. 

Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα τὰΞπ δύο πῆευρὰπ [ταῖπ] δύο πῆευραῖΞ ἴσαΞ ἔχῃ 
ἑκατέραν ἑκατέρᾳ καὶ τὴν βάσιν τῇ βάσει ἴσην ἔχῃ, καὶ τὴν χωνίαν τῇ 
χωνίᾳ ἴσην ἕξει τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων εὐθειῶν περιεχομένην᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ε 


ΒῪ Κὶ 


θ΄. 


ΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 


, 


Τὴν δοθεῖσαν χωνίαν εὐθύχραμμον δίχα τεμεῖν. 


Ἔστω ἡἣ δοθεῖσα χωνία εὐθύχραμμοκπ ἣ ὑπὸ ΒΑΓ. δεῖ δὴ αὐτὴν δίχα τεμεῖν. 


Εἰηήφθω ἐπὶ τῆΞ ΑΒ τυχὸν σημεῖ- 
ον τὸ Δ, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ τῆΞ ΑΓ 
τῇ ΑΔ ἴση ἡ ΑΕ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΔΕ, 
καὶ συνεστάτω ἐπὶ τῆΞ ΔΕ τρίχωνον 
ἰσόπῆευρον τὸ ΔΕΖ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ 
ΑΖ ἠἢέχω, ὅτι ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία δίχα 
τέτμηται ὑπὸ τῆΞ ΑΖ εὐθείαπ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΑΕ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΑΖ, δύο δὴ αἱ ΔΑ, ΑΖ δυσὶ 
ταῖΞ ΕΑ, ΑΖ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκα- 
τέρᾳ. καὶ βάσιΞξ ἣ ΔΖ βάσει τῇ ΕΖ ἴση 
ἐστίν᾽ χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΑΖ χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΕΑΖ ἴση ἐστίν. 


Α 


τ οἾ 


Ἡ ἄρα δοθεῖσα χωνία εὐθύχραμμοΞ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆΞ 


ΑΖ εὐθεία-᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


΄ 


ι 
Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασ 


μένην δίχα τεμεῖν. 


Ἔστω ἡἣ δοθεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη ἣ ΑΒ᾽ δεῖ δὴ τὴν ΑΒ εὐθεῖαν 


πεπερασμένην δίχα τεμεῖν. 


Συνεστάτω ἐπ᾽ αὐτῆΞ τρίχωνον ἰ- 
σόπῆευρον τὸ ΑΒΓ, καὶ τετμήσθω ἣ 
ὑπὸ ΑΓΒ χωνία δίχα τῇ ΓΔ εὐθείᾳ᾽ ηέ- 
ὅω, ὅτι ἣ ΑΒ εὐθεῖα δίχα τέτμηται 
κατὰ τὸ Δ σημεῖον. Ἐπεὶ χὰρ ἴση 
ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΓΒ, κοινὴ δὲ ἣ ΓΔ, δύο 
δὴ αἱ ΑΓ, ΓΔ δύο ταῖΞ ΒΓ, ΓΔ ἴσαι 
εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἣ 
ὑπὸ ΑΓΔ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΓΔ ἴση ἐστίν" 
βάσιΞ ἄρα ἡἣ ΑΔ βάσει τῇ ΒΔ ἴση ἐ- 
στίν. 

Ἡ ἄρα δοθεῖσα εὐθεῖα πεπερασμέ- 
νη ἣ ΑΒ δίχα τέτμηται κατὰ τὸ Δ’ 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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͵ 


ια΄. 

Τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ ἀπὸ τοῦ πρὸΞ αὐτῇ δοθέντοΞ σημείου πρὸΞ 
ὀρθὰΞ χωνίαΞ εὐθεῖαν χραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Ἔστω ἡἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ τὸ δὲ δοθὲν σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆπ τὸ 
Γ᾽ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ Γ σημείου τῇ ΑΒ εὐθείᾳ πρὸπ ὀρθὰπ χωνίαΞ εὐθεῖαν 


ἄρομμὴν ἀδθξξιν: Εἰηήφθω ἐπὶ τῆΞ ΑΓ τυχὸν σημεῖ- 

᾿ ον τὸ Δ, καὶ κείσθω τῇ ΓΔ ἴση ἣ ΓΕ, 
καὶ συνεστάτω ἐπὶ τῆΞπΞ ΔΕ τρίχωνον 
ἰσόπῆευρον τὸ ΖΔΕ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ 
ΖΓ’ ἠέχω, ὅτι τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΑΒ 
ἀπὸ τοῦ πρὸΞ αὐτῇ δοθέντοΞ σημεί- 
ου τοῦ Γ πρὸΞ ὀρθὰΞπ χωνίαΞ εὐθεῖα 
χραμμὴ ἧκται ἡ ΖΓ. 

Ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ΔΓ τῇ ΓΕ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΓΖ, δύο δὴ αἱ ΔΓ, ΓΖ δυσὶ 
ταῖΞπ ΕΓ, ΓΖ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ βάσιΞ ἡ ΔΖ βάσει τῇ ΖΕ ἴση 
ἐστίν᾽ χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΓΖ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΓΖ ἴση ἐστίν᾽ καί εἰσιν ἐφεξῆπ. 
ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰΞ ἐφεξῆΞ χωνίαΞ ἴσαπ ἀηηήδαιπ 
ποιῇ, ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων χωνιῶν ἐστιν᾽ ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 
ὑπὸ ΔΓΖ, ΖΓΕ. 

Τῇ ἄρα δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΑΒ ἀπὸ τοῦ πρὸπ αὐτῇ δοθέντοΞξ σημείου τοῦ 
Γ πρὸΞ ὀρθὰΞ χωνίαΞ εὐθεῖα χραμμὴ ἧκται ἡ ΓΖ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιβ΄. 

Ἐπὶ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον ἀπὸ τοῦ δοθέντοΞ σημείου, ὃ 
μή ἐστιν ἐπ᾽ αὐτῆΞπΞ, κάθετον εὐθεῖαν χραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Ἔστω ἡἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἄπειροπ ἡ ΑΒ τὸ δὲ δοθὲν σημεῖον, ὃ μή 
ἐστιν ἐπ᾽ αὐτῆΞπ, τὸ [᾿ δεῖ δὴ ἐπὶ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν ΑΒ 
ἀπὸ τοῦ δοθέντοΞ σημείου τοῦ Γ, ὃ μή ἐστιν ἐπ᾽ αὐτῆΞπ, κάθετον εὐθεῖαν 
ἀραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Εἰηήφθω χὰρ ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη τῆΞ ΑΒ εὐθείαΞ τυχὸν σημεῖον τὸ 
Δ, καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Γ διαστήματι δὲ τῷ ΓΔ κύκῆοΞκ χεχράφθω ὁ ΕΖΗ, 
καὶ τετμήσθω ἣ ΕΗ εὐθεῖα δίχα κατὰ τὸ Θ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΓΗ, ΓΘ, 
ΓΕ εὐθεῖαι ἢέχω, ὅτι ἐπὶ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν ΑΒ ἀπὸ τοῦ 
δοθέντοΞ σημείου τοῦ Γ, ὃ μή ἐστιν ἐπ᾽ αὐτῆξΞ, κάθετοΞ ἧκται ἣ ΓΘ. 
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ΒῪ Καὶ 


ΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 


Ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ΗΘ τῇ ΘΕ, 
κοινὴ δὲ ἡ ΘΓ, δύο δὴ αἱ ΗΘ, ΘΓ δύο 
ταῖΞ ΕΘ, ΘΓ ἴσαι εἱσὶν ἑκατέρα ἑ- 
κατέρᾳ᾽ καὶ βάσιΞ ἡ ΓΗ βάσει τῇ ΓΕ 
ἐστιν ἴση χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΘΗ χω- 
νίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΘΓ ἐστιν ἴση. καί εἰσιν 
ἐφεξῆς. 

ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν στα- 
θεῖσα τὰπ ἐφεξῆΞ χωνίαΞ ἴσαπ ἀῆ- 
ἤήῆαιΞ ποιῇ, ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων 
δωνιῶν ἐστιν, καὶ ἣ ἐφεστηκυῖα εὐ- 


θεῖα κάθετοΞ καῆεῖται ἐφ᾽ ἣν ἐφέστηκεν. 
Ἐπὶ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν ἄπειρον τὴν ΑΒ ἀπὸ τοῦ δοθέντοΞξ ση- 
μείου τοῦ Γ, ὃ μὴ ἐστιν ἐπ᾽ αὐτῆξπ, κάθετοΞπ ἤκται ἡ ΓΘ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιχ΄. 


Ἐὰν εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν σταθεῖσα χωνίαΞ ποιῇ, ἤτοι δύο ὀρθὰΞ 


δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαΞπ ποιήσει. 


ΕΥ̓ 


" 


Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ ἐπ᾽ εὐθεῖαν τὴν ΓΔ σταθεῖσα χωνίαπ ποιείτω τὰς 
ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ’ ἤξχω, ὅτι αἱ ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ χωνίαι ἤτοι δύο ὀρθαί εἰσιν ἢ 


δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι. 

Εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΒΑ 
τῇ ὑπὸ ΑΒΔ, δύο ὀρθαί εἰσιν. εἰ δὲ 
οὔ, ἤχθω ἀπὸ τοῦ Β σημείου τῇ ΓΔ 
[εὐθείᾳ] πρὸΞ ὀρθὰπ ἡ ΒΕ’ αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΓΒΕ, ΕΒΔ δύο ὀρθαί εἰσιν᾽ καὶ ἐπεὶ ἣ 
ὑπὸ ΓΒΕ δυσὶ ταῖΞ ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΕ ἴση 
ἐστίν, κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΕΒΔ’ 
αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΒΕ, ΕΒΔ τρισὶ ταῖΞ ὑπὸ 
ΓΒΑ, ΑΒΕ, ΕΒΔ ἴσαι εἰσίν. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΔΒΑ δυσὶ ταῖΞ 
ὑπὸ ΔΒΕ, ΕΒΑ ἴση ἐστίν, κοινὴ προ- 
σκείσθω ἣ ὑπὸ ΑΒΓ’ αἱ ἄρα ὑπὸ ΔΒΑ, 
ΑΒΓ τρισὶ ταῖΞ ὑπὸ ΔΒΕ, ΕΒΑ, ΑΒΓ 
ἴσαι εἰσίν. 


!» 
Ξ- 
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ἐδείχθησαν δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΓΒΕ, ΕΒΔ τρισὶ ταῖΞ αὐταῖΞ ἴσαι᾽ τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ ἴσα καὶ ἀηηήδοιξ ἐστὶν ἴσα᾽ καὶ αἱ ὑπὸ ΓΒΕ, ΕΒΔ ἄρα ταῖΞπ ὑπὸ ΔΒΑ, 
ΑΒΓ ἴσαι εἰσίν: ἀηηὰ αἱ ὑπὸ ΓΒΕ, ΕΒΔ δύο ὀρθαί εἰσιν᾽ καὶ αἱ ὑπὸ ΔΒΑ, ΑΒΓ 
ἄρα δυσὶν ὀρθαῖξ ἴσαι εἰσίν. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν σταθεῖσα χωνίαΞ ποιῇ, ἤτοι δύο ὀρθὰπ ἢ 
δυσὶν ὀρθαῖΞξ ἴσαΞξ ποιήσει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

Ἐὰν πρόξπ τινι εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ δύο εὐθεῖαι μὴ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰΞ ἐφεξῆΞ χωνίαΞ δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαΞξ 
ποιῶσιν, ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἔσονται ἀηηήηαιΞ αἱ εὐθεῖαι. 

Πρὸπ χάρ τινι εὐθείᾳ τῇ ΑΒ καὶ τῷ πρὸπ αὐτῇ σημείῳψ τῷ Β δύο εὐθεῖαι 
αἱ ΒΓ, ΒΔ μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰκ ἐφεξῆΞ χωνίαΞ τὰΞ ὑπὸ ΑΒΓ, 
ΑΒΔ δύο ὀρθαῖξΞ ἴσαπ ποιείτωσαν᾽ ἢέχω, ὅτι ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἐστὶ τῇ ΓΒ ἡ ΒΔ. 


Εἰ χὰρ μή ἐστι τῇ ΒΓ ἐπ᾽ εὐθεία5 
Α ἡ ΒΔ, ἔστω τῇ ΓΒ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἡ ΒΕ. 
Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἣ ΑΒ ἐπ᾽ εὐθεῖαν 
τὴν ΓΒΕ ἐφέστηκεν, αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ, 
ΑΒΕ χωνίαι δύο ὀρθαῖξΞ ἴσαι εἰσίν" 
εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΑΒΔ δύ- 
Γ Β Δ ο ὀρθαῖΞξ ἴσαι᾽ αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΕ 
ταῖΞ ὑπὸ ΓΒΑ, ΑΒΔ ἴσαι εἰσίν. 
κοινὴ ἀφῃρήσθω ἣ ὑπὸ ΓΒΑ᾽ Ποιπὴ 
ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΒΕ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΑΒΔ ἐ- 
στιν ἴση, ἣ ἐδάσσων τῇ μείζονι ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἐπ᾽ εὐθείαΞ 
ἐστὶν ἣ ΒΕ τῇ ΓΒ. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄῆῆη τιΞ πῆὴν τῆΞ ΒΔ᾽ ἐπ᾽ 
εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΓΒ τῇ ΒΔ. 
Ἐὰν ἄρα πρό τινι εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ δύο εὐθεῖαι μὴ 
ἐπὶ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰπ ἐφεξῆΞ χωνίαΞ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαΞπ ποιῶσιν, ἐπ᾽ 
εὐθείαΞ ἔσονται ἀῆηήῆαιξ αἱ εὐθεῖαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιε΄. 
Ἐὰν δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀηῆηήῆαΞξ, τὰΞ κατὰ κορυφὴν χωνίαςΞ 
ἴσαπ ἀῆηήῆαιΞ ποιοῦσιν. 


Δύο χὰρ εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΓΔ τεμνέτωσαν ἀῆηήῆαΞ κατὰ τὸ Ε σημεῖον᾽ 
ἠέχω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ὑπὸ ΑΕΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΒ, ἣ δὲ ὑπὸ ΓΕΒ τῇ ὑπὸ 
ἌΕΔ, Ἐπεὶ χὰρ εὐθεῖα ἣ ΑΕ ἐπ᾽ εὐθεῖαν 
τὴν ΓΔ ἐφέστηκε χωνίαΞ ποιοῦσα τὰπ 

Ε ὑπὸ ΓΕΑ, ΑΕΔ, αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΕΑ, ΑΕΔ 

χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖξε ἴσαι εἰσίν. 

Δ πάῆιν, ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΔΕ ἐπ᾽ εὐθεῖ- 
αν τὴν ΑΒ ἐφέστηκε χωνίαξΞ ποιοῦσα 
τὰΞ ὑπὸ ΑΕΔ, ΔΕΒ, αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΕΔ, 
ΔΕΒ χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖξπ ἴσαι εἰσίν. 
ἐδείχθησαν δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΓΕΑ, ΑΕΔ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΕΑ, 
ΑΕΔ ταῖΞ ὑπὸ ΑΕΔ, ΔΕΒ ἴσαι εἰσίν. κοινὴ ἀφῃρήσθω ἡ ὑπὸ ΑΕΔ’ ἢοιπὴ ἄρα 
ἡ ὑπὸ ΓΕΑ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΒΕΔ ἴση ἐστίν᾽ ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται, ὅτι καὶ αἱ 
ὑπὸ ΓΕΒ, ΔΕΑ ἴσαι εἰσίν. 

Ἐὰν ἄρα δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀῆηηήῆαΞπ, τὰΞ κατὰ κορυφὴν χωνίαπ ἴσαΞ 
ἀηηήηαιπ ποιοῦσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α Γ 


΄ 


ιΞ΄. 
ΠαντὸΞ τριχώνου μιᾶΞ τῶν πῆευρῶν προσεκβῆηηθείσηΞ ἣ ἐκτὸς 
δωνία ἑκατέραΞ τῶν ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον χωνιῶν μείζων ἐστίν. 


Ἔστω τρίχωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ προσεκβεβῆήσθω αὐτοῦ μία πῆευρὰ ἡἣ ΒΓ ἐπὶ 
τὸ Δ’ ἤξχω, ὅτι ἡ ἐκτὸΞ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΓΔ μείζων ἐστὶν ἑκατέραΞ τῶν ἐντὸκ 
καὶ ἀπεναντίον τῶν ὑπὸ ΓΒΑ, ΒΑΓ χωνιῶν. 

Α Τετμήσθω ἣ ΑΓ δίχα κατὰ τὸ Ε, 
καὶ ἐπιζευχθεῖσα ἡ ΒΕ ἐκβεβῆήσθω ἐπ᾽ 
εὐθείαΞ ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ κείσθω τῇ ΒΕ 
ἴση ἡ ΕΖ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΖΓ, καὶ 
διήχθω ἡ ΑΓ ἐπὶ τὸ Η. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΑΕ τῇ 
ΕΓ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ ΕΖ, δύο δὴ αἱ ΑΕ, ΕΒ 
δυσὶ ταῖΞ ΓΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ" καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΕΒ χωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΖΕΓ ἴση ἐστίν κατὰ κορυφὴν 
χάρ᾽ βάσιΞ ἄρα ἡ ΑΒ βάσει τῇ ΖΓ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον τῷ ΖΕΓ 
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τριχώνῳ ἐστὶν ἴσον, καὶ αἱ Ποιπαὶ χωνίαι ταῖΞ ἤοιπαῖΞ χωνίαιπ ἴσαι εἰσὶν 
ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃπΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν᾽ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΒΑΕ τῇ ὑπὸ ΕΓΖ. μείζων δέ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΕΓΔ τῆΞ ὑπὸ ΕΓΖ᾽ μείζων ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΑΓΔ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΕ. 

Ὁμοίως δὴ τῆΞ ΒΓ τετμημένηΞ δίχα δειχθήσεται καὶ ἣ ὑπὸ ΒΓΗ, του- 
τέστιν ἣ ὑπὸ ΑΓΔ, μείζων καὶ τῆΞ ὑπὸ ΑΒΓ. 

ΠαντὸΞ ἄρα τριχώνου μιᾶπ τῶν πῆευρῶν προσεκβηηθείσηΞξ ἡ ἐκτὸπ χωνία 
ἑκατέραπ τῶν ἐντὸΞπ καὶ ἀπεναντίον χωνιῶν μείζων ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 
ΠαντὸΞ τριχώνου αἱ δύο χωνίαι δύο ὀρθῶν ἐπάσσονέΞ εἰσι πάντῇ 
μεταῆαμβανόμεναι. 
Ἔστω τρίχωνον τὸ ΑΒΓ’ ἢέχω, ὅτι 
τοῦ ΑΒΓ τριχώνου αἱ δύο χωνίαι δύ- 
ο ὀρθῶν ἐῆάττονέξ εἰσι πάντῃ μετα- 
ἠΠαμβανόμεναι. 


᾿Εκβεβῆηήσθω χὰρ ἡ ΒΓ ἐπὶ τὸ Δ. 
Καὶ ἐπεὶ τριχώνου τοῦ ΑΒΓ ἐκτόπ ἐ- 
στι χωνία ἣ ὑπὸ ΑΓΔ, μείζων ἐστὶ τῆπ 
ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῆΞΞ ὑπὸ ΑΒΓ. 
κοινὴ προσκείσθω ἡ ὑπὸ ΑΓΒ᾿ αἱ ἄρα 
ὑπὸ ΑΓΔ, ΑΓΒ τῶν ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΑ μεί- 
ζονέξ εἰσιν. 

᾿ ἀῆδ’ αἱ ὑπὸ ΑΓΔ, ΑΓΒ δύο ὀρθαῖξΞ 
ἴσαι εἰσίν: αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΑ δύ- 
ο ὀρθῶν ἐπάσσονέΞξ εἰσιν. ὁμοίωΞ δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΓΒ δύο 
ὀρθῶν ἐηάσσονέξπ εἰσι καὶ ἔτι αἱ ὑπὸ 
ΓΑΒ, ΑΒΓ. 

Παντὸνε ἄρα τριχώνου αἱ δύο χωνίαι δύο ὀρθῶν ἐπάσσονέξπ εἰσι πάντῇ 
μεταηαμβανόμεναι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιη΄ 


ΠαντὸΞ τριχώνου ἣ μείζων πῆε 


ΒΕΒΥΚΛΕΙΔΟΥ 


ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 


υρὰ τὴν μείζονα χωνίαν ὑποτείνει. 


Ἔστω χὰρ τρίχωνον τὸ ΑΒΓ μείζονα ἔχον τὴν ΑΓ πῆευρὰν τῆΞ ΑΒ᾽ ἢέχω, 


ὅτι καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ μείζων ἐστὶ 

Ἐπεὶ χὰρ μείζων ἐστὶν ἣ ΑΓ τῆΞ 
ΑΒ, κείσθω τῇ ΑΒ ἴση ἡ ΑΔ, καὶ ἐπε- 
ζεύχθω ἡ ΒΔ. [Καὶ ἐπεὶ τριχώνου τοῦ 
ΒΓΔ ἐκτός ἐστι χωνία ἣ ὑπὸ ΑΔΒ, μεί- 
ζων ἐστὶ τῆΞ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον 
τῆΞ ὑπὸ ΔΓΒ᾽ 

ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΑΔΒ τῇ ὑπὸ ΑΒΔ, 
ἐπεὶ καὶ πῆευρὰ ἣ ΑΒ τῇ ΑΔ ἐστιν 
ἴση μείζων ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ ΑΒΔ τῆΞ 
ὑπὸ ΑΓΒ᾽ ποηηῷ ἄρα ἣ 


ὑπὸ ΑΒΓ μείζων 
ἐστὶ τῆΞ ὑπὸ ΑΓΒ. 


τῆΞ ὑπὸ ΒΓΑ᾿ 
Α 


ΠαντὸΞ ἄρα τριχώνου ἣ μείζων πῆευρὰ τὴν μείζονα χωνίαν ὑποτείνει" 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιθ΄. 
ΠαντὸΞ τριχώνου ὑπὸ τὴν μείζονα χωνίαν ἣ μείζων πῆευρὰ ὑπο- 


τείνει. 


Ἔστω τρίχωνον τὸ ΑΒΓ μείζονα ἔχον τὴν ὑπὸ ΑΒΓ χωνίαν τῆΞ ὑπὸ ΒΓΑ᾽ 


ἠέχω, ὅτι καὶ πῆευρὰ ἣ ΑΓ πῆευρᾶπ τ 


Α 


Γ 


ἤΞ ΑΒ μείζων ἐστίν. 

Εἰ χὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ 
ΑΒ ἢ ἐηάσσων: 

ἴση μὲν οὖν οὐκ ἔστιν ἡ ΑΓ τῇ ΑΒ’ 
ἴση χὰρ ἂν ἦν καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΑΒΓ 
τῇ ὑπὸ ΑΓΒ᾽ οὐκ ἔστι δέ’ οὐκ ἄρα ἴση 
ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΑΒ. 

οὐδὲ μὴν ἐδάσσων ἐστὶν ἡ ΑΓ τῆΞ 
ΑΒ᾿ ἐβάσσων χὰρ ἂν ἦν καὶ χωνία ἡ 
ὑπὸ ΑΒΓ τῆΞ ὑπὸ ΑΓΒ᾽ οὐκ ἔστι δέ" 
οὐκ ἄρα ἐῆάσσων ἐστὶν ἣ ΑΓ τῆπ ΑΒ. 
ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ ἴση ἐστίν. μεί- 
ζων ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΓ τῆκ ΑΒ. 


ΠαντὸΞ ἄρα τριχώνου ὑπὸ τὴν μείζονα χωνίαν ἣ μείζων πῆευρὰ ὑποτείνει" 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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΄ 


κ΄. 
ΠαντὸΞ τριχώνου αἱ δύο πῆευραὶ τῆΞ ἢοιπῇΞ μείζονέΞξ εἰσι πάντῃ 
μεταῆαμβανόμεναι. 
Ἔστω χὰρ τρίχωνον τὸ ΑΒΓ’ ἢέχω, ὅτι τοῦ ΑΒΓ τριχώνου αἱ δύο πῆευραὶ 
τῆπ ἤοιπῇΞ μείζονέξ εἰσι πάντῃ μεταπαμβανόμεναι, αἱ μὲν ΒΑ, ΑΓ τῆξ ΒΓ, 
αἱ δὲ ΑΒ, ΒΓ τῆΞ ΑΓ, αἱ δὲ ΒΓ, ΓΑ τῆς ΑΒ. 


Διήχθω χὰρ ἡἣ ΒΑ ἐπὶ τὸ Δ σημεῖ- 
Δ ον, καὶ κείσθω τῇ ΓΑ ἴση ἡ ΑΔ, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἡ ΔΓ. Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἣ ΔΑ τῇ ΑΓ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία ἣ 
ὑπὸ ΑΔΓ τῇ ὑπὸ ΑΓΔ’ μείζων ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΒΓΔ τῆΞ ὑπὸ ΑΔΓ’ 
καὶ ἐπεὶ τρίχωνόν ἐστι τὸ ΔΓΒ μεί- 
Α ζονα ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΓΔ χωνίαν τῆπ 
ὑπὸ ΒΔΓ, ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα χωνίαν 
ἡ μείζων πῆευρὰ ὑποτείνει, ἡ ΔΒ ἄρα 
τῆς ΒΓ ἐστι μείζων. 
Β ἴση δὲ ἡ ΔΑ τῇ ΑΓ’ μείζονεΞ ἄρα 
Γ αἱ ΒΑ, ΑΓ τῆΞ ΒΓ᾽ ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, 
ὅτι καὶ αἱ μὲν ΑΒ, ΒΓ τῆκ ΓΑ μείζονέΞ 
εἰσιν, αἱ δὲ ΒΓ, ΓΑ τῆς ΑΒ. 
ΠαντὸΞ ἄρα τριχώνου αἱ δύο πῆευραὶ τῆΞ ἢοιπῆΞ μείζονέπ εἰσι πάντῃ 
μεταῆαμβανόμεναι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 

Ἐὰν τριχώνου ἐπὶ μιᾶΞ τῶν πῆευρῶν ἀπὸ τῶν περάτων δύο 
εὐθεῖαι ἐντὸΞ συσταθῶσιν, αἱ συσταθεῖσαι τῶν ἢοιπῶν τοῦ τριχώνου 
δύο πῆευρῶν ἐῆάττονεΞ μὲν ἔσονται, μείζονα δὲ χωνίαν περιέξουσιν. 

ἸΤριχώνου χὰρ τοῦ ΑΒΓ ἐπὶ μιᾶΞ τῶν πῆευρῶν τῆΞ ΒΓ ἀπὸ τῶν περάτων 
τῶν Β, Γ δύο εὐθεῖαι ἐντὸς συνεστάτωσαν αἱ ΒΔ, ΔΓ’ ἢέχω, ὅτι αἱ ΒΔ, ΔΓ 
τῶν Ποιπῶν τοῦ τριχώνου δύο πῆευρῶν τῶν ΒΑ, ΑΓ ἐῆάσσονεξ μέν εἰσιν, 
μείζονα δὲ χωνίαν περιέχουσι τὴν ὑπὸ ΒΔΓ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΓ. 

Διήχθω χὰρ ἡ ΒΔ ἐπὶ τὸ Ε. καὶ ἐπεὶ παντὸΞ τριχώνου αἱ δύο πῆευραὶ 
τῆπ ἢοιπῆΞ μείζονέξ εἰσιν, τοῦ ΑΒΕ ἄρα τριχώνου αἱ δύο πῆευραὶ αἱ ΑΒ, ΑΕ 
τῆπ ΒΕ μείζονέΞ εἰσιν᾽ κοινὴ προσκείσθω ἡἣ ΕΓ’ αἱ ἄρα ΒΑ, ΑΓ τῶν ΒΕ, ΕΓ 
μείζονέπ εἰσιν. 

πάῆιν, ἐπεὶ τοῦ ΓΕΔ τριχώνου αἱ δύο πῆευραὶ αἱ ΓΕ, ΕΔ τῆπ ΓΔ μείζονέξΞ 
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εἰσιν, κοινὴ προσκείσθω ἣ ΔΒ’ αἱ ΓΕ, ΕΒ ἄρα τῶν ΓΔ, ΔΒ μείζονέπ εἰσιν. 
ἀηηὰ τῶν ΒΕ, ΕΓ μείζονεΞξ ἐδείχθησαν αἱ ΒΑ, ΑΓ’ ποηηῷ ἄρα αἱ ΒΑ, ΑΓ τῶν 
ΒΔ, ΔΓ μείζονές εἰσιν. 

Πάῆιν, ἐπεὶ παντὸΞ τριχώνου ἡἣ ἐ- 
κτὸΞξ χωνία τῇΞ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον Α 
μείζων ἐστίν, τοῦ ΓΔΕ ἄρα τριχώνου 
ἡ ἐκτὸς χωνία ἡ ὑπὸ ΒΔΓ μείζων ἐ- Ε 
στὶ τῆΞ ὑπὸ ΓΕΔ. διὰ ταὐτὰ τοίνυν 
καὶ τοῦ ΑΒΕ τριχώνου ἡ ἐκτὸπ χωνία 
ἡ ὑπὸ ΓΕΒ μείζων ἐστὶ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΓ. 
ἀηηὰ τῆΞ ὑπὸ ΓΕΒ μείζων ἐδείχθη ἣ 
ὑπὸ ΒΔΓ’ ποῆηῷ ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΔΓ μείζων 
ἐστὶ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΓ. 

Ἐὰν ἄρα τριχώνου ἐπὶ μιᾶς τῶν πῆευρῶν ἀπὸ τῶν περάτων δύο εὐθεῖαι 
ἐντὸΞ συσταθῶσιν, αἱ συσταθεῖσαι τῶν ἢοιπῶν τοῦ τριχώνου δύο πῆευρῶν 
ἐηάττονεξπ μέν εἰσιν, μείζονα δὲ χωνίαν περιέχουσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐκ τριῶν εὐθειῶν, αἵ εἰσιν ἴσαι τρισὶ ταῖΞ δοθείσαιΞ [εὐθείαιϑ!, 
τρίχωνον συστήσασθαι δεῖ δὲ τὰς δύο τῆΞ δἢοιπῆΞ μείζοναΞ εἶναι 
πάντῃ μεταῆαμβανομέναΞ [διὰ τὸ καὶ παντὸς τριφώνου τὰΞπ δύο 
πἢευρὰΞ τῆΞ ἢοιπῆΞ μείζοναΞ εἶναι πάντῃ μεταδαμβανομέναΞε!]. 

Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι τρεῖΞ εὐθεῖαι αἱ Α, Β, Γ, ὧν αἱ δύο τῆΞ ἢοιπῆξ 
μείζονεΞ ἔστωσαν πάντῃ μεταπαμβανόμεναι, αἱ μὲν Α, Β τῆς Γ, αἱ δὲ Α,Γ 
τῆς Β, καὶ ἔτι αἱ Β, Γ τῆΞ Α᾿ δεῖ δὴ ἐκ τῶν ἴσων ταῖΞ Α, Β, Γ τρίχωνον 


συστήσασθαι. : , Αγοθως τ 
Ἷ Εκκείσθω τιβ εὐθεῖα ἡ ΔΕ πεπε- 


ρασμένη μὲν κατὰ τὸ Δ ἄπειροΞπ δὲ 
κατὰ τὸ Ε, καὶ κείσθω τῇ μὲν Α ἴση ἣ 
ΔΖ, τῇ δὲ Β ἴση ἣ ΖΗ, τῇ δὲ Γ ἴση ἣ 
ΗΘ᾽ καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Ζ, διαστήματι 
δὲ τῷ ΖΔ κύκῆοΞ χεχράφθω ὁ ΔΚΛ’ 
πάῆιν κέντρῳ μὲν τῷ Η, διαστήμα- 
τι δὲ τῷ ΗΘ κύκῆοΞ χεχράφθω ὁ ΚΛΘ, 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΚΖ, ΚΗ’ ἠέχω, ὅ- 
τι ἐκ τριῶν εὐθειῶν τῶν ἴσων ταῖξ Α, 
Β, Γ τρίχωνον συνέσταται τὸ ΚΖΗ. 
Ἐπεὶ χὰρ τὸ Ζ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΔΚΛ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΖΔ 


-“»» 
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τῇ ΖΚ’ ἀηηὰ ἡ ΖΔ τῇ Α ἐστιν ἴση. καὶ ἡ ΚΖ ἄρα τῇ Α ἐστιν ἴση. 

πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Η σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΛΚΘ κύκηου, ἴση ἐστὶν ἣ 
ΗΘ τῇ ΗΚ’ ἀηηὰ ἡἣ ΗΘ τῇ Γ ἐστιν ἴση καὶ ἣ ΚΗ ἄρα τῇ Γ ἐστιν ἴση. ἐστὶ 
δὲ καὶ ἣ ΖΗ τῇ Β ἴση᾽ αἱ τρεῖΞ ἄρα εὐθεῖαι αἱ ΚΖ, ΖΗ, ΗΚ τρισὶ ταῖΞ Α, 
Β, Γ ἴσαι εἰσίν. 

Ἐκ τριῶν ἄρα εὐθειῶν τῶν ΚΖ, ΖΗ, ΗΚ, αἵ εἰσιν ἴσαι τρισὶ ταῖΞ δο- 
θείσαιΞ εὐθείαιΞ ταῖΞ Α, Β, Γ, τρίχωνον συνέσταται τὸ ΚΖΗ᾽ ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


΄ 


κα΄. 
ΠρὸΞ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῇ δοθείσῃ 
δωνίᾳ εὐθυχράμμῳ ἴσην χωνίαν εὐθύχραμμον συστήσασθαι. 


Ἔστω ἡἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ, τὸ δὲ πρὸΞπ αὐτῇ σημεῖον τὸ Α, ἣ δὲ 
δοθεῖσα χωνία εὐθύχραμμοΞπ ἣ ὑπὸ ΔΓΕ’ δεῖ δὴ πρὸπ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ 
ΑΒ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ τῇ ὑπὸ 
ΔΓΕ ἴσην χωνίαν εὐθύχραμμον συστήσασθαι. 

Εἰηήφθω ἐφ᾽ ἑκατέραΞ τῶν ΓΔ, ΓΕ Δ 
τυχόντα σημεῖα τὰ Δ, Ε, καὶ ἐπεζεύ- 
χΧθω ἡἣ ΔΕ’ καὶ ἐκ τριῶν εὐθειῶν, αἵ 
εἰσιν ἴσαι τρισὶ ταῖΞξ ΓΔ, ΔΕ, ΓΕ, τρί- 
χωνον συνεστάτω τὸ ΑΖΗ, ὥστε ἴσην 
εἶναι τὴν μὲν ΓΔ τῇ ΑΖ, τὴν δὲ ΓΕ 
τῇ ΑΗ, καὶ ἔτι τὴν ΔΕ τῇ ΖΗ. Ζ 

Ἐπεὶ οὖν δύο αἱ ΔΓ, ΓΕ δύο ταῖΞ 
ΖΑ, ΑΗ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ, 
καὶ βάσιΞ ἣ ΔΕ βάσει τῇ ΖΗ ἴση, χω- 
νία ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΓΕ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΑΗ 
ἐστιν ἴση. 

ΠρὸΞ ἄρα τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΑΒ καὶ τῷ πρὸπ αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ 
δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ τῇ ὑπὸ ΔΓΕ ἴση χωνία εὐθύχραμμοκ συνέσταται 
ἡ ὑπὸ ΖΑΗ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


- 


κῦ΄. 

Ἐὰν δύο τρίχωνα τὰκ δύο πῆευρὰκπ [ταῖΞ5] δύο πῆευραῖΞ ἴσαΞ ἔχῃ 
ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν δὲ χωνίαν τῆΞξΞ χωνίαΞπΞ μείζονα ἔχῃ τὴν ὑπὸ 
τῶν ἴσων εὐθειῶν περιεχομένην, καὶ τὴν βάσιν τῆΞΞ βάσεως μείζονα 
ἕξει. 
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Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ τὰΞ δύο πῆευρὰπ τὰκ ΑΒ, ΑΓ ταῖΞπ δύο 
πῆευραῖπ ταῖΞ ΔΕ, ΔΖ ἴσαΞ ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ 
τὴν δὲ ΑΓ τῇ ΔΖ, ἡ δὲ πρὸπ τῷ Α χωνία τῆΞ πρὸΞπ τῷ Δ χωνίαπ μείζων 
ἔστω᾽ Πέχω, ὅτι καὶ βάσιΞ ἣ ΒΓ βάσεωΞ τῆΞπ ΕΖ μείζων ἐστίν. 


Ἐπεὶ χὰρ μείζων ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία 
Α Δ τῆΞ ὑπὸ ΕΔΖ χωνίαΞ, συνεστάτω πρὸπ 
τῇ ΔΕ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞπ αὐτῇ σημείῳ 
τῷ Δ τῇ ὑπὸ ΒΑΓ χωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ 
ΕΔΗ, καὶ κείσθω ὁποτέρᾳ τῶν ΑΓ, ΔΖ 
ἴση ἣ ΔΗ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΕΗ, 
ΖΗ. 
Ε Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΑΒ τῇ 
Α ΔΕ, ἡ δὲ ΑΓ τῇ ΔΗ, δύο δὴ αἱ ΒΑ, ΑΓ 
δυσὶ ταῖΞ ΕΔ, ΔΗ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ" καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ χωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΕΔΗ ἴση βάσιΞ ἄρα ἡ ΒΓ βάσει 
τῇ ΕΗ ἐστιν ἴση. 
πάῆιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΔΖ τῇ ΔΗ, ἴση ἐστὶ καὶ ἣ ὑπὸ ΔΗΖ χωνία τῇ ὑπὸ 
ΔΖΗ᾽ μείζων ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΖΗ τῆΞ ὑπὸ ΕΗΖ᾽ ποηηῷ ἄρα μείζων ἐστὶν ἣ ὑπὸ 
ΕΖΗ τῆΞ ὑπὸ ΕΗΖ. καὶ ἐπεὶ τρίχωνόν ἐστι τὸ ΕΖΗ μείζονα ἔχον τὴν ὑπὸ 
ΕΖΗ χωνίαν τῆΞ ὑπὸ ΕΗΖ, ὑπὸ δὲ τὴν μείζονα χωνίαν ἡ μείζων πῆευρὰ 
ὑποτείνει, μείζων ἄρα καὶ πῆευρὰ ἣ ΕΗ τῆΞ ΕΖ. ἴση δὲ ἣ ΕΗ τῇ ΒΓ’ μείζων 
ἄρα καὶ ἡ ΒΓ τῆξ ΕΖ. 
Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα τὰπ δύο πῆευρὰπ δυσὶ πῆευραῖπ ἴσαπ ἔχῃ ἑκα- 
τέραν ἑκατέρᾳ, τὴν δὲ χωνίαν τῆΞπ χωνίαπΞ μείζονα ἔχῃ τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων 
εὐθειῶν περιεχομένην, καὶ τὴν βάσιν τῆΞ βάσεωπ μείζονα ἕξει ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


, 


κε΄. 

Ἐὰν δύο τρίχωνα τὰΞ δύο πῆευρὰΞ δυσὶ πῆευραῖΞ ἴσαπ ἔχῃ 
ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν δὲ βάσιν τῆΞ βάσεωΞ μείζονα ἔχῃ, καὶ 
τὴν χωνίαν τῆΞ χωνίαΞ μείζονα ἕξει τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων εὐθειῶν 
περιεχομένην. 

Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ τὰΞ δύο πῆευρὰπ τὰκ ΑΒ, ΑΓ ταῖΞπ δύο 
πῆευραῖΞπ ταῖΞ ΔΕ, ΔΖ ἴσαΞπ ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ, 
τὴν δὲ ΑΓ τῇ ΔΖ’ βάσιΞ δὲ ἡ ΒΓ βάσεωΞξ τῆΞ ΕΖ μείζων ἔστω᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ 
χωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ χωνίαΞ τῆΞ ὑπὸ ΕΔΖ μείζων ἐστίν. 
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Εἰ χὰρ μή, ἤτοι ἴση ἐστὶν αὐτῇ ἢ 
ἐηάσσων᾽ 
ἴση μὲν οὖν οὐκ ἔστιν ἡ ὑπὸ ΒΑΓ 
τῇ ὑπὸ ΕΔΖ᾽ ἴση χὰρ ἂν ἣν καὶ βάσιπ 
Β Γ ἡ ΒΓ βάσει τῇ ΕΖ᾽ οὐκ ἔστι δέ. οὐκ 
ἄρα ἴση ἐστὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ 
ΕΔΖ’ 
οὐδὲ μὴν ἐπάσσων ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΓ 
τῆΞξ ὑπὸ ΕΔΖ᾽ ἐδάσσων χὰρ ἂν ἣν καὶ 
βάσις ἣ ΒΓ βάσεωξ τῆΞ ΕΖ οὐκ ἔστι 
Ζ δέ" οὐκ ἄρα ἐηάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΑΓ 
δωνία τῆΞ ὑπὸ ΕΔΖ. 
ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ ἴση᾽ μείζων 
ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΓ τῆΞ ὑπὸ ΕΔΖ. 
Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα τὰΞ δύο πῆευρὰΞπ δυσὶ πῆευραῖξπ ἴσαπ ἔχῃ ἑκατέ- 
ραν ἑκάτερᾳ, τὴν δὲ βασίν τῆΞ βάσεωΞξ μείζονα ἔχῃ, καὶ τὴν χωνίαν τῆπ 
χωνίαΞ μείζονα ἕξει τὴν ὑπὸ τῶν ἴσων εὐθειῶν περιεχομένην᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


κε΄. 

᾿Ἐὰν δύο τρίχωνα τὰΞ δύο χωνίαΞ δυσὶ χωνίαιΞ ἴσαΞ ἔχῃ ἑκατέραν 
ἑκατέρᾳ καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην ἤτοι τὴν πρὸΞ ταῖΞξ 
ἴσαιΞ χωνίαιΞ ἢ τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων χωνιῶν, καὶ 
τὰΞ ἢοιπὰΞκ πῆευρὰΞ ταῖΞ ἢοιπαῖΞ πῆευραῖΞ ἴσαΞ ἕξει [ἑκατέραν 
ἑκατέρᾳ] καὶ τὴν ἢοιπὴν χωνίαν τῇ ἢοιπῇ χωνίᾳ. 

Ἔστω δύο τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ τὰκ δύο χωνίαΞ τὰΞ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΑ δυσὶ 
ταῖς ὑπὸ ΔΕΖ, ΕΖΔ ἴσαΞ ἔχοντα ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, τὴν μὲν ὑπὸ ΑΒΓ τῇ ὑπὸ 
ΔΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΓΑ τῇ ὑπὸ ΕΖΔ᾽ ἐχέτω δὲ καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ 
ἴσην, πρότερον τὴν πρὸΞπ ταῖΞπ ἴσαιΞξ χωνίαιΞ τὴν ΒΓ τῇ ΕΖ᾿ ἠέχω, ὅτι καὶ 
τὰΞ ἤοιπὰπ πῆευρὰπ ταῖΞ ἢοιπαῖΞ πῆευραῖΞ ἴσαΞ ἕξει ἑκατέραν ἑκατέρᾳ, 
τὴν μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ τὴν δὲ ΑΓ τῇ ΔΖ, καὶ τὴν Ποιπὴν χωνίαν τῇ Ποιπῇ χωνίᾳ, 
τὴν ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ. 

Εἰ χὰρ ἄνισόΞξ ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΔΕ, μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. ἔστω μείζων 
ἡ ΑΒ, καὶ κείσθω τῇ ΔΕ ἴση ἣ ΒΗ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΗΓ. 
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Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΒΗ τῇ 
ΔΕ, ἡ δὲ ΒΓ τῇ ΕΖ, δύο δὴ αἱ ΒΗ, ΒΓ 
δυσὶ ταῖΞ ΔΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΗΒΓ χωνί- 
ᾳ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἴση ἐστίν βάσις ἄρα 
Η ἡ ΗΓ βάσει τῇ ΔΖ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ 
ΗΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ ἴσον 
ἐστίν, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖπ ἤἢοι- 
παῖΞ χωνίαιπ ἴσαι ἔσονται, ὑφ᾽ ἃπ αἱ 

Θ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν᾽ ἴση ἄρα ἣ 

ὑπὸ ΗΓΒ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΖΕ. ἀηηὰ ἡἣ 

ὑπὸ ΔΖΕ τῇ ὑπὸ ΒΓΑ ὑπόκειται ἴση καὶ ἣ ὑπὸ ΒΓΗ ἄρα τῇ ὑπὸ ΒΓΑ ἴση 

ἐστίν, ἣ ἐδάσσων τῇ μείζονι ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἄνισόΞξ ἐστιν ἣ ΑΒ 
τῇ ΔΕ. ἴση ἄρα. 

ἔστι δὲ καὶ ἣ ΒΓ τῇ ΕΖ ἴση᾽ δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΓ δυσὶ ταῖΞ ΔΕ, ΕΖ ἴσαι 
εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἐστιν ἴση᾽ 
βάσιΞ ἄρα ἡἣ ΑΓ βάσει τῇ ΔΖ ἴση ἐστίν, καὶ ἢοιπὴ χωνία ἣ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ Ποιπῇ 
χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἴση ἐστίν. 

᾿Αηῆὰ δὴ πάῆιν ἔστωσαν αἱ ὑπὸ τὰΞπ ἴσαΞπ χωνίαΞ πῆευραὶ ὑποτείνουσαι 
ἴσαι, ὑπ ἡ ΑΒ τῇ ΔΕ’ ἢέχω πάῆιν, ὅτι καὶ αἱ ἢοιπαὶ πῆευραὶ ταῖπ ἢοιπαῖπ 
πῆευραῖπ ἴσαι ἔσονται, ἣ μὲν ΑΓ τῇ ΔΖ, ἡ δὲ ΒΓ τῇ ΕΖ καὶ ἔτι ἡ ἤοιπὴ 
χωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ἢοιπῇ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἴση ἐστίν. 

Εἰ χὰρ ἄνισόπ ἐστιν ἣ ΒΓ τῇ ΕΖ, μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. ἔστω μείζων, 
εἰ δυνατόν, ἡ ΒΓ, καὶ κείσθω τῇ ΕΖ ἴση ἣ ΒΘ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΑΘ. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΒΘ τῇ ΕΖ ἣ δὲ ΑΒ τῇ ΔΕ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΘ δυσὶ ταῖς 
ΔΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκαρέρᾳ᾽ καὶ χωνίαπ ἴσαΞ περιέχουσιν᾽ βάσιπ ἄρα 
ἡ ΑΘ βάσει τῇ ΔΖ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΑΒΘ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ ἴσον 
ἐστίν, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖπ ἤοιπαῖπ χωνίαιπ ἴσαι ἔσονται, ὑφ᾽ ἃΞπ αἱ 
ἴσαΞ πῆευραὶ ὑποτείνουσιν ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΘΑ χωνία τῇ ὑπὸ ΕΖΔ. 
ἀηηὰ ἡ ὑπὸ ΕΖΔ τῇ ὑπὸ ΒΓΑ ἐστιν ἴση᾽ τριχώνου δὴ τοῦ ΑΘΓ ἡἣ ἐκτὸΞ χωνία 
ἡ ὑπὸ ΒΘΑ ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΒΓΑ᾽ ὅπερ ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ἄνισόΞξ ἐστιν ἣ ΒΓ τῇ ΕΖ’ ἴση ἄρα. ἐστὶ δὲ καὶ ἣ ΑΒ τῇ ΔΕ 
ἴση. δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΓ δύο ταῖΞ ΔΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ 
δωνίαπ ἴσαΞ περιέχουσι᾽ βάσιΞ ἄρα ἡἣ ΑΓ βάσει τῇ ΔΖ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΑΒΓ 
τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ ἴσον καὶ Ποιπὴ χωνία ἣ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ἢοιπῇ χωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἴση. 

Ἐὰν ἄρα δύο τρίχωνα τὰΞ δύο χωνίαπ δυσὶ χωνίαιΞ ἴσαπ ἔχῃ ἑκατέ- 
ραν ἑκατέρᾳ καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην ἤτοι τὴν πρὸπ ταῖΞ ἴσαιπ 
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χωνίαιπ, ἢ τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων χωνιῶν, καὶ τὰπ ἢοιπὰξΞ 
πῆηευρὰπ ταῖΞ ἢοιπαῖΞ πῆευραῖΞπ ἴσαΞπ ἕξει καὶ τὴν ἢοιπὴν χωνίαν τῇ ἢοιπῇ 
δωνίᾳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κζ΄. 

Ἐὰν εἰΞ δύο εὐθείαΞ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τὰΞ ἐναῆηῆὰξ χωνίαΞ 
ἴσα ἀῆηήῆαιΞ ποιῇ, παράηῆηδοι ἔσονται ἀῆηήῆαιΞξ αἱ εὐθεῖαι. 

Εἰς χὰρ δύο εὐθείαΞ τὰκ ΑΒ, ΓΔ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα ἣ ΕΖ τὰΞ ἐναηηὰξ 
χωνίαΞπ τὰπ ὑπὸ ΑΕΖ, ΕΖΔ ἴσαΞ ἀῆηηῆαιξ ποιείτω ἢέχω, ὅτι παράπηηῆόπ 
ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Εἰ χὰρ μή, ἐκβαηηόμεναι αἱ ΑΒ, ΓΔ 
συμπεσοῦνται ἤτοι ἐπὶ τὰ Β, Δ μέρη 
ἢ ἐπὶ τὰ Α, Γ. ἐκβεβῆήσθωσαν καὶ 
συμπιπτέτωσαν ἐπὶ τὰ Β. Δ μέρη κατὰ 
τὸ Η. 

τριχώνου δὴ τοῦ ΗΕΖ ἡ ἐκτὸΞ χω- 
νία ἡ ὑπὸ ΑΕΖ ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸΞ καὶ 
ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΕΖΗ᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον᾽ οὐκ ἄρα αἱ ΑΒ, ΔΓ ἐκβαῆ- 
ἠόμεναι συμπεσοῦνται ἐπὶ τὰ Β, Δ μέ- 
ρη. 

ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται, ὅτι οὐδὲ ἐπὶ τὰ Α, Γ᾽ αἱ δὲ ἐπὶ μηδέτερα τὰ 
μέρη συμπίπτουσαι παράΠηηηῆοί εἰσιν᾽ παράδηηῆοΞπ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Ἐὰν ἄρα εἰΞ δύο εὐθείαΞ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τὰΞ ἐναηηὰξ χωνίαΞπ ἴσαΞ 
ἀηηήῆαιπ ποιῇ, παράηηηδοι ἔσονται αἱ εὐθεῖαι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κη΄. 

Ἐὰν εἰΞ δύο εὐθείαΞ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τὴν ἐκτὸΞ χωνίαν τῇ 
ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην ποιῇ ἢ τὰΞ ἐντὸς καὶ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαπ, παράηῆηδοι ἔσονται ἀῆηηήηαιξ 
αἱ εὐθεῖαι. 

Εἰβ χὰρ δύο εὐθείαΞ τὰκ ΑΒ, ΓΔ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα ἣ ΕΖ τὴν ἐκτὸΞ 
χωνίαν τὴν ὑπὸ ΕΗΒ τῇ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΗΘΔ ἴσην 
ποιείτω ἢ τὰΞ ἐντὸΞ καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰπ ὑπὸ ΒΗΘ, ΗΘΔ δυσὶν 
ὀρθαῖΞ ἴσαπ᾽ ἢέχω, ὅτι παράηηηδόΞξ ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ. 
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Ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΕΗΒ 
τῇ ὑπὸ ΗΘΔ, ἀηηὰ ἣ ὑπὸ ΕΗΒ τῇ ὑπὸ 
ΑΗΘ ἐστιν ἴση, καὶ ἣ ὑπὸ ΑΗΘ ἄρα 
τῇ ὑπὸ ΗΘΔ ἐστιν ἴση᾽ καί εἰσιν ἐ- 
ναῆηάξ’ παράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΒ 
τῇ ΓΔ. 

ΠΠάῆιν, ἐπεὶ αἱ ὑπὸ ΒΗΘ, ΗΘΔ δύο 
ὀρθαῖΞπ ἴσαι εἰσίν, εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ 
ΑΗΘ, ΒΗΘ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι, αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΗΘ, ΒΗΘ ταῖΞ ὑπὸ ΒΗΘ, ΗΘΔ 
ἴσαι εἰσίν᾽ κοινὴ ἀφῃρήσθω ἣ ὑπὸ ΒΗΘ’ ἢοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΗΘ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ 
ΗΘΔ ἐστιν ἴση᾽ καί εἰσιν ἐναῆηάξ᾽ παράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Ἐὰν ἄρα εἰΞ δύο εὐθείαΞ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τὴν ἐκτὸπ χωνίαν τῇ ἐντὸΞξ 
καὶ ἀπεναντίον καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἴσην ποιῇ ἢ τὰΞ ἐντὸΞ καὶ ἐπὶ τὰ 
αὐτὰ μέρη δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαπ, παράηηηῆδοι ἔσονται αἱ εὐθεῖαι᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


κθ΄. 

Ἡ εἰξ τὰΞ παραῆηῆήδῆουξ εὐθείαΞ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τάΞξΞ τε 
ἐναῆηῆὰξ χωνίαΞ ἴσα ἀῆηῆήῆαιξ ποιεῖ καὶ τὴν ἐκτὸΞ τῇ ἐντὸΞ καὶ 
ἀπεναντίον ἴσην καὶ τὰΞ ἐντὸς καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη δυσὶν ὀρθαῖΞξΞ 
ἴσαξ. 

Εἰς χὰρ παραῆηήδουΞπ εὐθείαΞ τὰΞ ΑΒ, ΓΔ εὐθεῖα ἐμπιπτέτω ἡ ΕΖ᾽ ἢέχω, 
ὅτι τὰΞ ἐναῆηηὰξ χωνίαΞ τὰΞ ὑπὸ ΑΗΘ, ΗΘΔ ἴσαξ ποιεῖ καὶ τὴν ἐκτὸξ 
χωνίαν τὴν ὑπὸ ΕΗΒ τῇ ἐντὸς καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΗΘΔ ἴσην καὶ τὰςΞ 
ἐντὸΞ καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰΞ ὑπὸ ΒΗΘ, ΗΘΔ δυσὶν ὀρθαῖξπ ἴσα. 

Εἰ χὰρ ἄνισόΞ ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΗΘ 
τῇ ὑπὸ ΗΘΔ, μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. 

ἔστω μείζων ἣ ὑπὸ ΑΗΘ’ κοινὴ 
προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΒΗΘ’ αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΑΗΘ, ΒΗΘ τῶν ὑπὸ ΒΗΘ, ΗΘΔ μεί- 
ζονέΞξ εἰσιν. ἀηῆὰ αἱ ὑπὸ ΑΗΘ, ΒΗΘ 
δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσίν. [καὶ] αἱ ἄ- 
ρα ὑπὸ ΒΗΘ, ΗΘΔ δύο ὀρθῶν ἐῆάσ- 
σονέΞξ εἰσιν. αἱ δὲ ἀπ᾽ ἐδασσόνων ἢ 
δύο ὀρθῶν ἐκβαηηόμεναι εἰΞ ἄπειρον 
συμπίπτουσιν: αἱ ἄρα ΑΒ, ΓΔ ἐκβαῆ- 
ἠόμεναι εἰΞ ἄπειρον συμπεσοῦνται᾽ οὐ 
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συμπίπτουσι δὲ διὰ τὸ παραῆηήῆουΞ αὐτὰπ ὑποκεῖσθαι" 

οὐκ ἄρα ἄνισόΞξ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΑΗΘ τῇ ὑπὸ ΗΘΔ’ ἴση ἄρα. ἀῆηηὰ ἡἣ ὑπὸ 
ΑΗΘ τῇ ὑπὸ ΕΗΒ ἐστιν ἴση καὶ ἣ ὑπὸ ΕΗΒ ἄρα τῇ ὑπὸ ΗΘΔ ἐστιν ἴση᾽ 
κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΒΗΘ’: αἱ ἄρα ὑπὸ ΕΗΒ, ΒΗΘ ταῖΞ ὑπὸ ΒΗΘ. ΗΘΔ 
ἴσαι εἰσίν. ἀηηὰ αἱ ὑπὸ ΕΗΒ, ΒΗΘ δύο ὀρθαῖξΞ ἴσαι εἰσίν: καὶ αἱ ὑπὸ ΒΗΘ, 
ΗΘΔ ἄρα δύο ὀρθαῖξπ ἴσαι εἰσίν. 

Ἡ ἄρα εἰΞ τὰκ παραηηήδουξ εὐθείαπ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα τάπ τε ἐναηηὰξ 
χωνίαπ ἴσαπ ἀηηήδαιπ ποιεῖ καὶ τὴν ἐκτὸπ τῇ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον ἴσην 
καὶ τὰΞ ἐντὸΞκ καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


η΄. 
Αἱ τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράδηῆηδοι καὶ ἀηηήῆαιΞ εἰσὶ παράηηηῆοι. 
Ἔστω ἑκατέρα τῶν ΑΒ, ΓΔ τῇ ΕΖ παράΠηηηῆος᾽ ἠέχω, ὅτι καὶ ἣ ΑΒ τῇ 


ΓΔ ἐστι παράηηηῆοπ. ᾿ τὸ τ πὸ 
Εμπιπτέτω χὰρ εἰΞ αὐτὰπ εὐθεῖ- 


α ἣ ΗΚ. ΚΚαὶ ἐπεὶ εἰΞ παραῆηήδουπ 
εὐθείαΞ τὰΞ ΑΒ, ΕΖ εὐθεῖα ἐμπέπτω- 
κεν ἣ ΗΚ, ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΗΚ τῇ ὑπὸ 
ΗΘΖ. πάῆιν, ἐπεὶ εἰΞ παραῆηήηῆουξ εὐ- 
θεία τὰΞ ΕΖ, ΓΔ εὐθεῖα ἐμπέπτωκεν 
ἡ ΗΚ, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΗΘΖ τῇ ὑπὸ 
ΗΚΔ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΗΚ τῇ 
ὑπὸ ΗΘΖ ἴση. καὶ ἣ ὑπὸ ΑΗΚ ἄρα τῇ 
ὑπὸ ΗΚΔ ἐστιν ἴση᾽ καί εἰσιν ἐναῆηάξ. 
παράηηηῆοΞκ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Αἱ ἄρα τῇ αὐτῇ εὐθείᾳ παράῆῆηδοι καὶ ἀῆῆήδβαιΞ εἰσὶ παράῆδηδοι" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
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ἢῆα΄. 

Διὰ τοῦ δοθέντοΞ σημείου τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ παράδηηδον εὐθεῖαν 
δραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν σημεῖον τὸ Α, ἣ δὲ δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΒΓ’ δεῖ δὴ 
διὰ τοῦ Α σημείου τῇ ΒΓ εὐθείᾳ παράηηηδον εὐθεῖαν χραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Εἰηήφθω ἐπὶ τῆΞ ΒΓ τυχὸν σημεῖ- 
ον τὸ Δ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΑΔ’ καὶ συ- 
νεστάτω πρὸΞ τῇ ΔΑ εὐθείᾳ καὶ τῷ 
πρὸΞ αὐτῇ σημείψ τῷ Α τῇ ὑπὸ ΑΔΓ 
δωνίᾳ ἴση ἣ ὑπὸ ΔΑΕ’ καὶ ἐκβεβηήσθω 
ἐπ᾽ εὐθείαΞ τῇ ΕΑ εὐθεῖα ἡ ΑΖ. 

Καὶ ἐπεὶ εἰΞ δύο εὐθείαΞ τὰκ ΒΓ, 
ΕΖ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα ἣ ΑΔ τὰκ ἐναῆ- 
ἢὰξ χωνίαΞ τὰΞ ὑπὸ ΕΑΔ, ΑΔΓ ἴσαΞ 
ἀηηήῆαιΞ πεποίηκεν, παράηηηῆοΞ ἄρα ἐστὶν ἣ ΕΑΖ τῇ ΒΓ. Διὰ τοῦ δοθέντοπ 
ἄρα σημείου τοῦ Α τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ ΒΓ παράηηηῆοΞ εὐθεῖα χραμμὴ 
ἧκται ἡ ΕΑΖ’ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Ε Α Ζ 


ἢβ΄. 

ΠαντὸΞ τριχώνου μιᾶΞ τῶν πῆευρῶν προσεκβῆηηθείσηΞ ἣ ἐκτὸΞ 
δωνία δυσὶ ταῖΞ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον ἴση ἐστίν, καὶ αἱ ἐντὸΞ τοῦ 
τριχώνου τρεῖΞ χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν. 

Ἔστω τρίχωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ προσεκβεβηήσθω αὐτοῦ μία πῆευρὰ ἣ ΒΓ 
ἐπὶ τὸ Δ’ ἢέχω, ὅτι ἡ ἐκτὸπ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΓΔ ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖΞ ἐντὸΞ καὶ 
ἀπεναντίον ταῖΞπ ὑπὸ ΓΑΒ, ΑΒΓ, καὶ αἱ ἐντὸΞ τοῦ τριχώνου τρεῖξ χωνίαι αἱ 
ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΑ, ΓΑΒ δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι εἰσίν. 

Α Ε Ἤχθω χὰρ διὰ τοῦ Γ σημείου τῇ 
ΑΒ εὐθείᾳ παράηηηῆοΞ ἡἣ ΓΕ. [Καὶ ἐπεὶ 
παράηηηηῆόςκ ἐστιν ἣ ΑΒ τῇ ΓΕ, καὶ εἰΞ 
αὐτὰ ἐμπέπτωκεν ἡ ΑΓ, αἱ ἐναῆηηὰξ 
χωνίαι αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΓΕ ἴσαι ἀῆηήηῆαιξ 
εἰσίν. 
πάῆιν, ἐπεὶ παράηηηῆόΞ ἐστιν ἣ 
ΑΒ τῇ ΓΕ, καὶ εἰΞ αὐτὰΞ ἐμπέπτωκεν 
Β Γ Δ εὐθεῖα ἡ ΒΔ, ἡ ἐκτὸπ χωνία ἡ ὑπὸ ΕΓΔ 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον τῇ 
ὑπὸ ΑΒΓ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΕ τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴση᾽ ὅῆη ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΔ 
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χωνία ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖΞ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον ταῖΞ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΒΓ. 

κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΑΓΒ’ αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΓΔ, ΑΓΒ τρισὶ ταῖΞ ὑπὸ ΑΒΓ, 
ΒΓΑ, ΓΑΒ ἴσαι εἰσίν. ἀῆῆ᾿ αἱ ὑπὸ ΑΓΔ, ΑΓΒ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσίν: καὶ αἱ 
ὑπὸ ΑΓΒ, ΓΒΑ, ΓΑΒ ἄρα δυσὶν ὀρθαῖξ ἴσαι εἰσίν. 

ΠαντὸΞ ἄρα τριχώνου μιᾶΞπ τῶν πῆευρῶν προσεκβηηθείσηΞπ ἡ ἐκτὸπ χωνία 
δυσὶ ταῖΞ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον ἴση ἐστίν, καὶ αἱ ἐντὸΞπ τοῦ τριχώνου τρεῖπ 
χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖϑπ ἴσαι εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ἢχ΄. 

Αἱ τὰΞ ἴσαΞ τε καὶ παραῆῆήδουΞξ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἐπιζευχνύουσαι 
εὐθεῖαι καὶ αὐταὶ ἴσαι τε καὶ παράηηηῆοί εἰσιν. 

Ἔστωσαν ἴσαι τε καὶ παράῆηηῆοι αἱ ΑΒ, ΓΔ, καὶ ἐπιζευχνύτωσαν αὐτὰς 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη εὐθεῖαι αἱ ΑΓ, ΒΔ’ ἢέχω, ὅτι καὶ αἱ ΑΓ, ΒΔ ἴσαι τε καὶ 
παράηηηλοί εἰσιν. 

᾿ΕἘπεζεύχθω ἣ ΒΓ. καὶ ἐπεὶ παράῆ- 
ἢηῆόΞ ἐστιν ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ, καὶ εἰΞ αὐὖὐ- 


Β Α τὰκ ἐμπέπτωκεν ἡἣ ΒΓ, αἱ ἐναηηὰξ χω- 
νίαι αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΔ ἴσαι ἀῆηηήδαιπ 
εἰσίν. 


καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ 
κοινὴ δὲ ἣ ΒΓ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΓ δύ- 
ο ταῖΞ ΒΓ, ΓΔ ἴσαι εἰσίν" καὶ χωνία ἣ 
Δ Γ ὑπὸ ΑΒΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΓΔ ἴση" βάσιΞ 
ἄρα ἣ ΑΓ βάσει τῇ ΒΔ ἐστιν ἴση, καὶ 
τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΒΓΔ τριχώνῳ ἴ- 
σον ἐστίν, καὶ αἱ Ποιπαὶ χωνίαι ταῖδπ Ποιπαῖπ χωνίαιΞ ἴσαι ἔσονται ἑκατέρα 
ἑκατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃΞ αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν: ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΒ χωνία 
τῇ ὑπὸ ΓΒΔ. 
καὶ ἐπεὶ εἰΞ δύο εὐθείαΞ τὰΞ ΑΓ, ΒΔ εὐθεῖα ἐμπίπτουσα ἣ ΒΓ τὰς 
ἐναῆηὰξ χωνίαΞ ἴσαπ ἀηηήῆαιξ πεποίηκεν, παράῆηηῆοΞκ ἄρα ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ 
ΒΔ. ἐδείχθη δὲ αὐτῇ καὶ ἴση. 
Αἱ ἄρα τὰκ ἴσαπ τε καὶ παραῆηηήδουξ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἐπιζευχνύουσαι 
εὐθεῖαι καὶ αὐταὶ ἴσαι τε καὶ παράηηηδηοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ἢδ΄. 

ἸΙῶν παραῆῆηδοχράμμων χωρίων αἱ ἀπεναντίον πῆευραί τε καὶ 
δωνίαι ἴσαι ἀηηήῆαιΞξΞ εἰσίν, καὶ ἣ διάμετροΞ αὐτὰ δίχα τέμνει. 

Ἔστω παραῆηηηόχραμμον χωρίον τὸ ΑΓΔΒ, διάμετροΞ δὲ αὐτοῦ ἡ ΒΓ’ 
ἠέχω, ὅτι τοῦ ΑΓΔΒ παραηηηδοχράμμου αἱ ἀπεναντίον πῆευραί τε καὶ χωνίαι 
ἴσαι ἀηῆήδαιπ εἰσίν, καὶ ἡ ΒΓ διάμετροΞξ αὐτὸ δίχα τέμνει. 

Ἐπεὶ χὰρ παράηηηῆόξ ἐστιν ἣ ΑΒ 
τῇ ΓΔ, καὶ εἰ αὐτὰΞκ ἐμπέπτωκεν εὐ- 
Α Β θεῖα ἡ ΒΓ, αἱ ἐναηῆὰξ χωνίαι αἱ ὑπὸ 
ΑΒΓ, ΒΓΔ ἴσαι ἀηηήδαιξπ εἰσίν. 

πάῆιν ἐπεὶ παράηηηῆόΞξ ἐστιν ἣ ΑΓ 
τῇ ΒΔ, καὶ εἰ αὐτὰΞ ἐμπέπτωκεν ἣ 
ΒΓ, αἱ ἐναῆῆὰξ χωνίαι αἱ ὑπὸ ΑΓΒ, 
ΓΒΔ ἴσαι ἀηηήδαιπ εἰσίν. δύο δὴ τρί- 
χωνά ἐστι τὰ ΑΒΓ, ΒΓΔ τὰκ δύο χωνί- 
α5 τὰκ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΑ δυσὶ ταῖΞ ὑπὸ 
ΒΓΔ, ΓΒΔ ἴσαπ ἔχοντα ἑκατέραν ἑ- 
κατέρᾳ καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην τὴν πρὸ ταῖΞ ἴσαιπ χωνίαιπ 
κοινὴν αὐτῶν τὴν ΒΓ’ καὶ τὰΞ ἤοιπὰΞ ἄρα πῆευρὰπ ταῖΞ ἠοιπαῖΞ ἴσα ἕξει 
ἑκατέραν ἑκατέρᾳ καὶ τὴν ἢοιπὴν χωνίαν τῇ ἢοιπῇ χωνίᾳ᾽ ἴση ἄρα ἡ μὲν 
ΑΒ πηῆευρὰ τῇ ΓΔ, ἣ δὲ ΑΓ τῇ ΒΔ, καὶ ἔτι ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία τῇ 
ὑπὸ ΓΔΒ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ὑπὸ ΑΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΒΓΔ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΒΔ τῇ 
ὑπὸ ΑΓΒ, ὅῆη ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΔ ὅῆῃ τῇ ὑπὸ ΑΓΔ ἐστιν ἴση. ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ 
ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΓΔΒ ἴση. 

Ἰῶν ἄρα παραῆηηηπδοχράμμων χωρίων αἱ ἀπεναντίον πῆευραί τε καὶ χωνίαι 
ἴσαι ἀηηήῆαιπ εἰσίν. 

Λέχω δή, ὅτι καὶ ἣ διάμετροΞπ αὐτὰ δίχα τέμνει. ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ 
ΑΒ τῇ ΓΔ, κοινὴ δὲ ἣ ΒΓ, δύο δὴ αἱ ΑΒ, ΒΓ δυσὶ ταῖΞ ΓΔ, ΒΓ ἴσαι εἰσὶν 
ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΑΒΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΓΔ ἴση. καὶ βάσιπ 
ἄρα ἡ ΑΓ τῇ ΔΒ ἴση. καὶ τὸ ΑΒΓ [ἄρα] τρίχωνον τῷ ΒΓΔ τριχώνῳψ ἴσον 
ἐστίν. Ἡ ἄρα ΒΓ διάμετροΞ δίχα τέμνει τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηηόχραμμον᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ΕΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 1 28 


ἢε΄. 
Τὰ παραῆηῆηδόχραμμα τὰ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεως ὄντα καὶ ἐν ταῖΞ 
αὐταῖΞ παραηηήῆοιΞ ἴσα ἀηδήηοιΞπ ἐστίν. 


Ἔστω παραῆηηδόχραμμα τὰ ΑΒΓΔ, ΕΒΓΖ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞξ τῆΞ ΒΓ 
καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηηῆοιΞ ταῖΞ ΑΖ, ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ 
τῷ ΕΒΓΖ παραῆηηηδοχράμμψ. 

Ἐπεὶ χὰρ παραῆηηηδόχραμμόν ἐστι Α Δ Ε Ζ 
τὸ ΑΒΓΔ, ἴση ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΒΓ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΕΖ τῇ ΒΓ ἐστιν ἴση᾽ 
ὥστε καὶ ἣ ΑΔ τῇ ΕΖ ἐστιν ἴση᾽ καὶ 
κοινὴ ἣ ΔΕ᾿ ὅῆη ἄρα ἣ ΑΕ ὅῆῃ τῇ ΔΖ 
ἐστιν ἴση. 

ἔστι δὲ καὶ ἣ ΑΒ τῇ ΔΓ ἴση δύο Β Γ 
δὴ αἱ ΕΑ, ΑΒ δύο ταῖΞ ΖΔ, ΔΓ ἴσαι 
εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΖΔΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΕΑΒ ἐστιν ἴση ἣ 
ἐκτὸΞκ τῇ ἐντός᾽ βάσιΞξ ἄρα ἡἣ ΕΒ βάσει τῇ ΖΓ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΕΑΒ τρίχωνον 
τῷ ΔΖΓ τριχώνῳ ἴσον ἔσται᾽ κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ΔΗΕ’ 

ἢΠοιπὸν ἄρα τὸ ΑΒΗΔ τραπέζιον ἢοιπῷ τῷ ΕΗΓΖ τραπεζίῳ ἐστὶν ἴσον᾽ 
κοινὸν προσκείσθω τὸ ΗΒΓ τρίχωνον᾽ ὅδῆον ἄρα τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηηδόχραμμον 
ὅῆῳ τῷ ΕΒΓΖ παραηηηδοχράμμῳ ἴσον ἐστίν. Τὰ ἄρα παραηπηηδόχραμμα τὰ 
ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ ὄντα καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραηηήῆοιΞ ἴσα ἀηῆήῆδοιπ 
ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ἢ -΄. 

Τὰ παραῆηηηδόχραμμα τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα καὶ ἐν ταῖΞ 

αὐταῖΞ παραῆηῆήῆοιΞ ἴσα ἀηῆήηοιΞπ ἐστίν. 


Ἔστω παραῆηηδόχραμμα τὰ ΑΒΓΔ, ΕΖΗΘ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα τῶν 
ΒΓ, ΖΗ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραηηήδοιΞ ταῖΞ ΑΘ, ΒΗ᾿ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ 


τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηηδόχραμμον τῷ ΕΖΗΘ. ΠΤ. 

Α Δ Ε Θ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΓ τῇ ΖΗ, ἀηῆὰ ἡ ΖΗ 

τῇ ΕΘ ἐστιν ἴση, καὶ ἣ ΒΓ ἄρα τῇ ΕΘ 

ἐστιν ἴση. εἰσὶ δὲ καὶ παράηηηῆοι. 

καὶ ἐπιζευχνύουσιν αὐτὰπ αἱ ΕΒ, ΘΓ’ 

αἱ δὲ τὰΞ ἴσαΞπ τε καὶ παραῆηήδουπ 

ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἐπιζευχνύουσαι ἴσαι 

Β Γ Ζ Η τε καὶ παράῆηηδοί εἰσι [καὶ αἱ ΕΒ, ΘΓ 
ἄρα ἴσαι τέ εἰσι καὶ παράῆηηηδβοι]. 

παραηηηηόχραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΒΓΘ. καί ἐστιν ἴσον τῷ ΑΒΓΔ’ βάσιν 
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τε χὰρ αὐτῷ τὴν αὐτὴν ἔχει τὴν ΒΓ, καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραηηήῆδοιξ ἐστὶν 
αὐτῷ ταῖΞ ΒΓ, ΑΘ. 

δῖα τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΕΖΗΘ τῷ αὐτῷ τῷ ΕΒΓΘ ἐστιν ἴσον᾽ ὥστε καὶ 
τὸ ΑΒΓΔ παραηηηδόχραμμον τῷ ΕΖΗΘ ἐστιν ἴσον. 

Τὰ ἄρα παραηηηπόχραμμα τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα καὶ ἐν ταῖΞπ αὐταῖΞξ 
παραῆηηήῆδοιπ ἴσα ἀηηήδοιΞ ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ῆζ΄. 

Τὰ τρίχωνα τὰ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ ὄντα καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ 
παραηηήδοιπ ἴσα ἀηηήηοιΞ ἐστίν. 

Ἔστω τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΒΓ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞξ τῆΞπ ΒΓ καὶ ἐν ταῖΞ 
αὐταῖΞ παραῆηήδοιΞ ταῖΞ ΑΔ, ΒΓ’ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ 
ΔΒΓ τριχώνψ. 

᾿Εκβεβηήσθω ἡἣ ΑΔ ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ 
μέρη ἐπὶ τὰ Ε, Ζ, καὶ διὰ μὲν τοῦ 
Ε Α Δ Ζ Β τῇ ΓΑ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἡ ΒΕ, δὶ- 
α δὲ τοῦ Γ τῇ ΒΔ παράηηηῆοΞκ ἤχθω 
ἡ ΓΖ. παραῆηηῆόχραμμον ἄρα ἐστὶν 
ἑκάτερον τῶν ΕΒΓΑ, ΔΒΓΖ᾽ καί εἰσιν 
ἴσα᾽ 
ἐπί τε χὰρ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωκπ εἰσι 
Β ᾿ τῆΞξ ΒΓ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηή- 
ἢοιΞ ταῖΞ ΒΓ, ΕΖ᾽ καί ἐστι τοῦ μὲν 
ΕΒΓΑ παραηηηδοχράμμου ἥμισυ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον᾽ ἣ χὰρ ΑΒ διάμετροξ αὖὐ- 
τὸ δίχα τέμνει᾽ τοῦ δὲ ΔΒΓΖ παραῆηηπδοχράμμου ἥμισυ τὸ ΔΒΓ τρίχωνον᾽ ἣ 
δὰρ ΔΓ διάμετροΞπ αὐτὸ δίχα τέμνει.τὰ δὲ τῶν ἴσων ἡμίση ἴσα ἀηδήδοιξ 
ἐστίν]. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΒΓ τριχώνῳψ. 

Τὰ ἄρα τρίχωνα τὰ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ ὄντα καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞξ 

παραηηήῆοιπ ἴσα ἀηηήδοιΞ ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ἢη΄. 
Τὰ τρίχωνα τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ πα- 
ραῆηηήδοιΞ ἴσα ἀπηήδοιΞξ ἐστίν. 
Ἔστω τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΕΖ ἐπὶ ἴσων βάσεων τῶν ΒΓ, ΕΖ καὶ ἐν ταῖΞ 
αὐταῖς παραῆηήῆοιΞ ταῖΞ ΒΖ, ΑΔ᾽ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ 
ΔΕΖ τριχώνῳ. 
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᾿Εκβεβηήσθω χὰρ ἡἣ ΑΔ ἐφ᾽ ἑκάτερα 
Η Α Δ Θ τὰ μέρη ἐπὶ τὰ Η, Θ, καὶ διὰ μὲν τοῦ 
Β τῇ ΓΑ παράηηηῆοΞκ ἤχθω ἡἣ ΒΗ, δὶα 
δὲ τοῦ Ζ τῇ ΔΕ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἣ 
ΖΘ. 
παραῆηηδόχραμμον ἄρα ἐστὶν ἑ- 
κάτερον τῶν ΗΒΓΑ, ΔΕΖΘ’ καὶ ἴσον 
Β Γ Ε Ζ τὸ ΗΒΓΑ τῷ ΔΕΖΘ’ ἐπί τε χὰρ ἴσων 
βάσεων εἰσι τῶν ΒΓ, ΕΖ καὶ ἐν ταῖΞ 
αὐταῖΞ παραῆηηήῆοιΞ ταῖΞ ΒΖ, ΗΘ᾽ 
καί ἐστι τοῦ μὲν ΗΒΓΑ παραῆηηδοχράμμου ἥμισυ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον. ἣ 
χὰρ ΑΒ διάμετροκ αὐτὸ δίχα τέμνει τοῦ δὲ ΔΕΖΘ παραηηηηοχράμμου ἥμισυ 
τὸ ΖΕΔ τρίχωνον᾽ ἣ χὰρ ΔΖ διάμετροΞ αὐτὸ δίχα τέμνει [τὰ δὲ τῶν ἴσων 
ἡμίση ἴσα ἀῆδήδοιΞ ἐστίν]. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνψ. 
Τὰ ἄρα τρίχωνα τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞπ παραῆ- 
ἤηῆοιπ ἴσα ἀῆηήηῆοιΞ ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ηθ΄. 

Τὰ ἴσα τρίχωνα τὰ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωςξ ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηήδοιΞ ἐστίν. 

Ἔστω ἴσα τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΔΒΓ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ ὄντα καὶ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη τῆπ ΒΓ᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραηηήῆδοιξ ἐστίν. 

Ἐπεζεύχθω χὰρ ἣ ΑΔ’ ἤέχω, ὅτι 
παράηηηῆόΞπ ἐστιν ἡ ΑΔ τῇ ΒΓ. 

Εἰ χὰρ μή, ἤχθω διὰ τοῦ Α ση- 
μείου τῇ ΒΓ εὐθείᾳ παράηηηῆοΞκ ἡ ΑΕ, 
καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΕΓ. ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΕΒΓ τριχώνψ᾽ ἐπί 
τε χὰρ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωξ ἐστιν αὐτῷ Β Γ 
τῆπ ΒΓ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηή- 
ἤοισ. ἀῆηὰ τὸ ΑΒΓ τῷ ΔΒΓ ἐστιν ἴσον᾽ 
καὶ τὸ ΔΒΓ ἄρα τῷ ΕΒΓ ἴσον ἐστὶ τὸ 
μεῖζον τῷ ἐπάσσονι᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον᾽ οὐκ ἄρα παράηηηῆόΞξ ἐστιν ἣ ΑΕ 
τῇ ΒΓ. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄηῆη τιΞ πῆὴν τῆΞ ΑΔ’ ἡ ΑΔ ἄρα τῇ 
ΒΓ ἐστι παράηηηῆοκ. 

Τὰ ἄρα ἴσα τρίχωνα τὰ ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηηηῆοιΞξ ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Α Δ 
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μ΄. 
Τὰ ἴσα τρίχωνα τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη 
καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηηήλδοιξ ἐστίν. 
Ἔστω ἴσα τρίχωνα τὰ ΑΒΓ, ΓΔΕ ἐπὶ ἴσων βάσεων τῶν ΒΓ, ΓΕ καὶ ἐπὶ 
τὰ αὐτὰ μέρη. ἢέχω, ὅτι καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραηηήηοιξ ἐστίν. 


᾿Ἐπεζεύχθω χὰρ ἣ ΑΔ’ ἢέχω, ὅτι 
παράηηηῆόΞκ ἐστιν ἣ ΑΔ τῇ ΒΕ. 

Εἰ χὰρ μή, ἤχθω διὰ τοῦ Α τῇ ΒΕ 
παράηηηῆοκ ἡἣ ΑΖ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΖΕ. 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ 
ΖΓΕ τριχώνῳ᾽ ἐπί τε χὰρ ἴσων βάσεών 
εἰσι τῶν ΒΓ, ΓΕ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞξ 
παραῆηηήῆοιΞ ταῖΞ ΒΕ, ΑΖ. 

ἀηηὰ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον ἴσον ἐστὶ 

Β Γ Ε τῷ ΔΓΕ [τρίχωνῳ] καὶ τὸ ΔΓΕ ἄρα 

[τρίχωνον] ἴσον ἐστὶ τῷ ΖΓΕ τριχώνῳ 
τὸ μεῖζον τῷ ἐπάσσονι᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀ- 
δύνατον᾽ οὐκ ἄρα παράηηηῆοΞ ἣ ΑΖ 
τῇ ΒΕ. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄῆῆη τιΞ πῆὴν τῆΞ ΑΔ’ ἡ ΑΔ ἄρα τῇ ΒΕ 
ἐστι παράηηηῆοκ. 

Τὰ ἄρα ἴσα τρίχωνα τὰ ἐπὶ ἴσων βάσεων ὄντα καὶ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη 
καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηηήηῆοιπ ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


μα΄. 

Ἐὰν παραηηηδόχραμμον τριχώνῳ βάσιν τε ἔχῃ τὴν αὐτὴν καὶ ἐν 
ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆδήδοιΞ ᾧ, διπῆάσιόν ἐστί τὸ παραῆῆηδόχραμμον 
τοῦ τριχώνου. 

Παραηηηδόχραμμον χὰρ τὸ ΑΒΓΔ τριχώνῳ τῷ ΕΒΓ βάσιν τε ἐχέτω τὴν 
αὐτὴν τὴν ΒΓ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆηηήῆοιπ ἔστω ταῖΞ ΒΓ, ΑΕ᾿ Πἡέχω, ὅτι 
διπηάσιόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηδόχραμμον τοῦ ΒΕΓ τριχώνου. 
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᾿ΕἘπεζεύχθω χὰρ ἣ ΑΓ. ἴσον δή ἐ- 
στι τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΕΒΓ τριχώνῳ᾽ 
Α Δ Ε ἐπί τε χὰρ τῆΞ αὐτῆΞ βάσεωΞ ἐστιν 
αὐτῷ τῆΞ ΒΓ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ πα- 
ραῆηηήῆδοιπ ταῖΞ ΒΓ, ΑΕ. 
ἀηηὰ τὸ ΑΒΓΔ παραηηηδόχραμμον 
διπῆάσιόν ἐστι τοῦ ΑΒΓ τριχώνου᾽ ἣ 
χὰρ ΑΓ διάμετροΞξ αὐτὸ δίχα τέμνει" 
Β Γ ὥστε τὸ ΑΒΓΔ παραῆηηδόχραμμον καὶ 
τοῦ ΕΒΓ τριχώνου ἐστὶ διπῆάσιον. 
Ἐὰν ἄρα παραῆηηδόχραμμον τριχώνῳ βάσιν τε ἔχῃ τὴν αὐτὴν καὶ ἐν 
ταῖΞ αὐταῖΞ παραῆῆήδοιΞ ἢ, διπῆάσιόν ἐστί τὸ παραῆῆηπόχραμμον τοῦ τρι- 
χώνου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


μβ΄. 
ῷ δοθέντι τριχώνῳ ἴσον παραῆηηηδόχραμμον συστήσασθαι ἐν τῇ 
δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ. 
Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν τρίχωνον τὸ ΑΒΓ, ἡἣ δὲ δοθεῖσα χωνία εὐθύχραμμοςε 
ἡ Δ’ δεῖ δὴ τῷ ΑΒΓ τριχώνῳ ἴσον παραῆηηδόχραμμον συστήσασθαι ἐν τῇ Δ 
χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ. 
Τετμήσθω ἣ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Ε, 
καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΑΕ, καὶ συνεστάτω 
Δ πρὸΞ τῇ ΕΓ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸπ αὐτῇ 
σημείῳ τῷ Ε τῇ Δ χωνίᾳ ἴση ἣ ὑπὸ 
ΓΕΖ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Α τῇ ΕΓ παράῆ- 
ἤηῆοΞ ἤχθω ἣ ΑΗ, διὰ δὲ τοῦ Γ τῇ 
ΕΖ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἣ ΓΗ᾽ παραῆῆηῆη- 
Β Ε Γ ἠόχραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΕΓΗ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΕ τῇ ΕΓ, 
ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ΑΒΕ τρίχωνον τῷ ΑΕΓ τριχώνῳ᾽ ἐπί τε χὰρ ἴσων βάσεών 
εἰσι τῶν ΒΕ, ΕΓ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞ παραηηήδοιΞ ταῖΞ ΒΓ, ΑΗ’ διπῆάσιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τοῦ ΑΕΓ τριχώνου. 
ἔστι δὲ καὶ τὸ ΖΕΓΗ παραηηηδόχραμμον διπῆάσιον τοῦ ΑΕΓ τριχώνου᾽ 
βάσιν τε χὰρ αὐτῷ τὴν αὐτὴν ἔχει καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞπ ἐστιν αὐτῷ παραῆ- 
ἤηῆοισ᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΕΓΗ παραῆηηδόχραμμον τῷ ΑΒΓ τριχώνῳ. καὶ 
ἔχει τὴν ὑπὸ ΓΕΖ χωνίαν ἴσην τῇ δοθείσῃ τῇ Δ. 
Ἰῷ ἄρα δοθέντι τριχώνῳ τῷ ΑΒΓ ἴσον παραῆῆηηόχραμμον συνέσταται τὸ 
ΖΕΓΗ ἐν χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΓΕΖ, ἥτιΞ ἐστὶν ἴση τῇ Δ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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΄ 


μδ΄. 

ΠαντὸΞ παραῆῆηδοχράμμου τῶν περὶ τὴν διάμετρον παραῆηηηῆο- 
δράμμων τὰ παραπῆηρώματα ἴσα ἀηηήδοιςξ ἐστίν. 

Ἔστω παραηηηδόχραμμον τὸ ΑΒΓΔ, διάμετροΞ δὲ αὐτοῦ ἣ ΑΓ, περὶ δὲ 
τὴν ΑΓ παραηηηηόχραμμα μὲν ἔστω τὰ ΕΘ, ΖΗ, τὰ δὲ ἢεχόμενα παρα- 
πῆηηρώματα τὰ ΒΚ, ΚΔ’ ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΚ παραπῆήρωμα τῷ ΚΔ 
παραπηῆηρώματι. 

Ἐπεὶ χὰρ παραῆηηηδόχραμμόν ἐστι 
τὸ ΑΒΓΔ, διάμετροΞ δὲ αὐτοῦ ἡἣ ΑΓ, 
ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον τῷ ΑΓΔ 


Α Θ Δ τριχώνῳ. 
δ πάῆιν, ἐπεὶ παραηηηδόχραμμόν ἐ- 
Ε Κ στι τὸ ΕΘ, διάμετροπ δὲ αὐτοῦ ἐστιν 
Ζ ἡ ΑΚ, ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΕΚ τρίχωνον τῷ 


ΑΘΚ τριχώνῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 

τὸ ΚΖΓ τρίχωνον τῷ ΚΗΓ ἐστιν ἴσον. 

ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν ΑΕΚ τρίχωνον τῷ 

ΑΘΚ τριχώνψῳ ἐστὶν ἴσον, τὸ δὲ ΚΖΓ 

Β Η Γ τῷ ΚΗΓ, τὸ ΑΕΚ τρίχωνον μετὰ τοῦ 

ΚΗΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ΑΘΚ τριχώνῳ μετὰ 

τοῦ ΚΖΓ᾽ ἔστι δὲ καὶ ὅῆον τὸ ΑΒΓ τρίχωνον ὅῆηῳ τῷ ΑΔΓ ἴσον᾽ ἢοιπὸν ἄρα 
τὸ ΒΚ παραπῆήρωμα ἢοιπῷ τῷ ΚΔ παραπῆηρώματί ἐστιν ἴσον. 


ΠαντὸΞ ἄρα παραηηηδοχράμμου χωρίου τῶν περὶ τὴν διάμετρον παραῆ- 
ἢηηοχράμμων τὰ παραπῆηρωματα ἴσα ἀηηήδοιΞξ ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


μδ΄. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοθέντι τριχώνῳ ἴσον παραῆῆη- 
ἢόχραμμον παραβαῆεῖν ἐν τῇ δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ. 

Ἔστω ἣ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ, τὸ δὲ δοθὲν τρίχωνον τὸ Γ, ἣ δὲ 
δοθεῖσα χωνία εὐθύχραμμοΞπ ἣ Δ’ δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τὴν 
ΑΒ τῷ δοθέντι τριχώνῳ τῷ Γ ἴσον παραῆηηπόχραμμον παραβαλῆεῖν ἐν ἴσῃ τῇ 
Δ χωνίᾳ. 
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Συνεστάτω τῷ Γ τριχώνῳ ἴσον πα- 
ραῆῆηηηδόχραμμον τὸ ΒΕΖΗ ἐν χωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΕΒΗ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ Δ’ καὶ 
κείσθω ὥστε ἐπ᾽ εὐθείαΞ εἶναι τὴν ΒΕ 
τῇ ΑΒ, καὶ διήχθω ἡ ΖΗ ἐπὶ τὸ Θ, 
καὶ διὰ τοῦ Α ὁποτέρᾳ τῶν ΒΗ, ΕΖ 
παράηηηῆοΞ ἤχθω ἡ ΑΘ, καὶ ἐπεζεύ- 
χθω ἣ ΘΒ. 

καὶ ἐπεὶ εἰΞ παραῆῆήηῆουΞ τὰκ ΑΘ, 
ΕΖ εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἡ ΘΖ, αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΑΘΖ, ΘΖΕ χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖξ εἰσιν 
ἴσαι. 

ὖ Μ αἱ ἄρα ὑπὸ ΒΘΗ, ΗΖΕ δύο ὀρθῶν 
22 7} ἐπάσσονέΞπ εἰσιν᾽ αἱ δὲ ἀπὸ ἐῆδασσό- 
νων ἢ δύο ὀρθῶν εἰΞ ἄπειρον ἐκβαῆ- 

Θ Α Λ ἢόμεναι συμπίπτουσιν᾽ αἱ ΘΒ, ΖΕ ἄρα 

ἐκβαηηόμεναι συμπεσοῦνται. 
ἐκβεβῆήσθωσαν καὶ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ Κ, καὶ διὰ τοῦ Κ σημείου 
ὁποτέρᾳ τῶν ΕΑ, ΖΘ παράῆηηηῆοΞ ἤχθω ἡ ΚΛ, καὶ ἐκβεβῆήσθωσαν αἱ ΘΑ, ΗΒ 
ἐπὶ τὰ Λ, Μ σημεῖα. 

παραηηηηόχραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΘΛΚΖ, διάμετροΞξ δὲ αὐτοῦ ἡ ΘΚ, περὶ 
δὲ τὴν ΘΚ παραηηηδόχραμμα μὲν τὰ ΑΗ, ΜΕ, τὰ δὲ ἢεχόμενα παραπῆη- 
ρώματα τὰ ΛΒ, ΒΖ᾽ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΛΒ τῷ ΒΖ. 

ἀηηὰ τὸ ΒΖ τῷ Γ τριχώνῳ ἐστὶν ἴσον᾽ καὶ τὸ ΛΒ ἄρα τῷ Γ ἐστιν ἴσον. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΗΒΕ χωνία τῇ ὑπὸ ΑΒΜ, ἀῆηηὰ ἡ ὑπὸ ΗΒΕ τῇ Δ 
ἐστιν ἴση, καὶ ἣ ὑπὸ ΑΒΜ ἄρα τῇ Δ χωνίᾳ ἐστὶν ἴση. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν ΑΒ τῷ δοθέντι τριχώνῳ τῷ Γ ἴσον 
παραηηηηόχραμμον παραβέβῆηται τὸ ΛΒ ἐν χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΑΒΜ, ἥ ἐστιν ἴση 
τῇ Δ’ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


με΄. 

᾿Ιῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ ἴσον παραῆηηδόχραμμον συστήσασθαι ἐν 
τῇ δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ. 

Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν εὐθύχραμμον τὸ ΑΒΓΔ, ἡ δὲ δοθεῖσα χωνία εὐθύ- 
ἄραμμοκ ἣ Ε᾿ δεῖ δὴ τῷ ΑΒΓΔ εὐθυχράμμῳ ἴσον παραῆηηηδόχραμμον συστή- 
σασθαι ἐν τῇ δοθείσῃ χωνίᾳ τῇ Ε. 

Ἐπεζεύχθω ἡ ΔΒ, καὶ συνεστάτω τῷ ΑΒΔ τριχώνῳ ἴσον παραῆηηδόχραμ- 
μον τὸ ΖΘ ἐν τῇ ὑπὸ ΘΚΖ χωνίᾳ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ Ε᾿ καὶ παραβεβῆήησθω παρὰ 
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τὴν ΗΘ εὐθεῖαν τῷ ΔΒΓ τριχώνῳ ἴσον παραῆηηδόχραμμον τὸ ΗΜ ἐν τῇ ὑπὸ 
ΗΘΜ χωνίᾳ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ Ε. 
καὶ ἐπεὶ ἣ Ε χωνία ἑκατέρᾳ τῶν 
ὑπὸ ΘΚΖ, ΗΘΜ ἐστιν ἴση, καὶ ἡ ὑ- 
πὸ ΘΚΖ ἄρα τῇ ὑπὸ ΗΘΜ ἐστιν ἴση. 
Γ κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΚΘΗ᾿ 
αἱ ἄρα ὑπὸ ΖΚΘ, ΚΘΗ ταῖΞ ὑπὸ 
ΚΘΗ, ΗΘΜ ἴσαι εἰσίν. ἀηδῆ’ αἱ ὑπὸ 
ΖΚΘ, ΚΘΗ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσίν" 
καὶ αἱ ὑπὸ ΚΘΗ, ΗΘΜ ἄρα δύο ὀρ- 
Β θαῖξ ἴσαι εἰσίν. 

7 ᾿ πρὸπ δή τινι εὐθεῖᾳ τῇ ΗΘ καὶ τῷ 
πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Θ δύο εὐθεῖαι 
αἱ ΚΘ, ΘΜ μὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κεί- 
μεναι τὰΞ ἐφεξῆΞ χωνίαΞ δύο ὀρθαῖΞ 
ἴσαπ ποιοῦσιν ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΚΘ τῇ ΘΜ: 

Κ ΘΜ καὶ ἐπεὶ εἰΞ παραῆηήηῆουΞ τὰπ ΚΜ, 
ΖΗ εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἣ ΘΗ, αἱ ἐναηηὰξ 
χωνίαι αἱ ὑπὸ ΜΘΗ, ΘΗΖ ἴσαι ἀῆῆηήη- 

ἤαιΞ εἰσίν. κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΘΗΛ’ αἱ ἄρα ὑπὸ ΜΘΗ, ΘΗΛ ταῖΞξ 
ὑπὸ ΘΗΖ, ΘΗΛ ἴσαι εἰσιν. ἀηδῆ’ αἱ ὑπὸ ΜΘΗ, ΘΗΛ δύο ὀρθαῖξ ἴσαι εἰσίν" 
καὶ αἱ ὑπὸ ΘΗΖ, ΘΗΛ ἄρα δύο ὀρθαῖΞπ ἴσαι εἰσίν ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΖΗ τῇ ΗΛ. καὶ ἐπεὶ ἣ ΖΚ τῇ ΘΗ ἴση τε καὶ παράηηηῆόΞξ ἐστιν, ἀῆῆὰ 
καὶ ἣ ΘΗ τῇ ΜΛ, καὶ ἡ ΚΖ ἄρα τῇ ΜΛ ἴση τε καὶ παράηηηῆός ἐστιν᾽ καὶ 
ἐπιζευχνύουσιν αὐτὰΞ εὐθεῖαι αἱ ΚΜ, ΖΛ: καὶ αἱ ΚΜ, ΖΛ ἄρα ἴσαι τε καὶ 
παράηηηηοί εἰσιν᾽ παραῆηηηδόχραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΖΛΜ. 

καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν ΑΒΔ τρίχωνον τῷ ΖΘ παραῆηηηδοχράμμῳ, τὸ 
δὲ ΔΒΓ τῷ ΗΜ, ὅῆον ἄρα τὸ ΑΒΓΔ εὐθύχραμμον ὅῆῳ τῷ ΚΖΛΜ παραῆῆη- 
Ποχράμμῳ ἐστὶν ἴσον. 

Ἰῷ ἄρα δοθέντι εὐθυχράμμῳ τῷ ΑΒΓΔ ἴσον παραῆηηδόχραμμον συνέ- 
σταται τὸ ΚΖΛΜ ἐν χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΚΜ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ δοθείσῃ τῇ Ε᾿ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


ΒΕΥΙΚΛΕΙΔΟΥ 
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με΄. 


᾿Απὸ τῆξ. δοθείσηΞ εὐθείαΞ τετράχωνον ἀναχράψαι. 


Ἔστω ἡἣ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ δεῖ δὴ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ εὐθείαΞ τετράχωνον 


ἀναχράψαι. 


Ἤχθω τῇ ΑΒ εὐθείᾳ ἀπὸ τοῦ πρὸΞ αὐτῇ σημείου τοῦ Α πρὸΞ ὀρθὰς 
ἢ ΑΓ, καὶ κείσθω τῇ ΑΒ ἴση ἣ ΑΔ’ καὶ διὰ μὲν τοῦ Δ σημείου τῇ ΑΒ 
παράηηηῆοπ ἤχθω ἣ ΔΕ, διὰ δὲ τοῦ Β σημείου τῇ ΑΔ παράπηηῆοπ ἤχθω ἣ 
ΒΕ. παραῆηηηόχραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ’ 


ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ μὲν ΑΒ τῇ ΔΕ, ἣ 
δὲ ΑΔ τῇ ΒΕ. ἀῆηὰ ἣ ΑΒ τῇ ΑΔ ἐστιν 
ἴση᾽ αἱ τέσσαρεΞξ ἄρα αἱ ΒΑ, ΑΔ, ΔΕ, 
ΕΒ ἴσαι ἀῆηήδαιΞ εἰσίν᾽ ἰσόπῆευρον ἄ- 
ρα ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ παραηηηδόχραμμον. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ ὀρθοχώνιον. ἐ- 
πεὶ χὰρ εἰ παραηῆηήδουΞπ τὰκ ΑΒ, ΔΕ 
εὐθεῖα ἐνέπεσεν ἣ ΑΔ, αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΒΑΔ, ΑΔΕ χωνίαι δύο ὀρθαῖξ ἴσαι εἰ- 
σίν. ὀρθὴ δὲ ἣ ὑπὸ ΒΑΔ’ ὀρθὴ ἄρα 
καὶ ἣ ὑπὸ ΑΔΕ. τῶν δὲ παραῆηηῆο- 


ἀράμμων χωρίων αἱ ἀπεναντίον πῆευραί τε καὶ χωνίαι ἴσαι ἀῆηήδαιξ εἰσίν" 
ὀρθὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν ἀπεναντίον τῶν ὑπὸ ΑΒΕ, ΒΕΔ χωνιῶν᾽ ὀρθοχώ- 
νιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ. ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπῆευρον. 

Τετράχωνον ἄρα ἐστίν᾽ καί ἐστιν ἀπὸ τῆΞ ΑΒ εὐθείαΞ ἀναχεχραμμένον᾽ 


ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


μζ΄. 


Ἔν τοῖΞξΞ ὀρθοχωνίοιΞ τριχώνοιΞ τὸ ἀπὸ τῆΞξ τὴν ὀρθὴν χωνίαν 
ὑποτεινούσῃηξ πῆευρᾶπ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν τὴν ὀρθὴν 
δωνίαν περιεχουσῶν πῆευρῶν τετραχώνοιξ. 


Ἔστω τρίχωνον ὀρθοχώνιον τὸ ΑΒΓ ὀρθὴν ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΑΓ χωνίαν᾽ 
ἠΠέχω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ 


τετραχύώνοιξ. 
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᾿Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ μὲν τῆΞκ ΒΓ 
τετράχωνον τὸ ΒΔΕΓ, ἀπὸ δὲ τῶν ΒΑ, 
ΑΓ τὰ ΗΒ, ΘΓ, καὶ διὰ τοῦ Α ὁποτέρᾳ 
τῶν ΒΔ, ΓΕ παράηηηῆοΞ. ἤχθω ἣ ΑΛ’ 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ, ΖΓ. 

καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἑκατέρα τῶν 
ὑπὸ ΒΑΓ, ΒΑΗ χωνιῶν, πρὸπ δή τινι 
εὐθείᾳ τῇ ΒΑ καὶ τῷ πρὸπ αὐτῇ ση- 
μείῳ τῷ Α δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΓ, ΑΗ μὴ 
ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰΞπ ἐφε- 
ξῇς χωνίαΞ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαξ ποιοῦ- 
σιν᾽ ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΑ τῇ 
ΑΗ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΒΑ τῇ ΑΘ 
ἐστιν ἐπ᾽ εὐθείαΞπ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ ΔΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΒΑ᾿ ὀρθὴ 
δὰρ ἑκατέρα᾽ κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ 
ΑΒΓ᾽ ὅῆη ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΒΑ ὅῆῃ τῇ ὑπὸ 
ΖΒΓ ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΔΒ τῇ ΒΓ, ἡ δὲ ΖΒ τῇ ΒΑ, δύο δὴ αἱ ΔΒ, ΒΑ 
δύο ταῖπ ΖΒ, ΒΓ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΔΒΑ χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΖΒΓ ἴση βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΔ βάσει τῇ ΖΓ [ἐστιν] ἴση, καὶ τὸ ΑΒΔ τρίχωνον 
τῷ ΖΒΓ τριχώνῳ ἐστὶν ἴσον᾽ 

καί [ἐστι] τοῦ μὲν ΑΒΔ τριχώνου διπῆάσιον τὸ ΒΛ παραῆῆηδόχραμμον᾽ 
βάσιν τε χὰρ τὴν αὐτὴν ἔχουσι τὴν ΒΔ καὶ ἐν ταῖΞξ αὐταῖξπ εἰσι παραῆῆήῆοιπ 
ταῖς ΒΔ, ΑΛ᾽ τοῦ δὲ ΖΒΓ τριχώνου διπῆάσιον τὸ ΗΒ τετράχωνον᾽ βάσιν τε 
χὰρ πάῆιν τὴν αὐτὴν ἔχουσι τὴν ΖΒ καὶ ἐν ταῖΞ αὐταῖΞξ εἰσι παραηηήῆοιξΞ 
ταῖΞ ΖΒ, ΗΓ. [τὰ δὲ τῶν ἴσων διπῆάσια ἴσα ἀῆῆήδοιΞ ἐστίν ἴσον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ ΒΛ παραῆηηηόχραμμον τῷ ΗΒ τετραχώνῳ. 

ὁμοίωΞ δὴ ἐπιζευχνυμένων τῶν ΑΕ, ΒΚ δειχθήσεται καὶ τὸ ΓΛ παραῆ- 
ἢηηδόχραμμον ἴσον τῷ ΘΓ τετραχώνψ᾽ ὅῆον ἄρα τὸ ΒΔΕΓ τετράχωνον δυσὶ 
τοῖβ ΗΒ, ΘΓ τετραχώνοιξ ἴσον ἐστίν. 

καί ἐστι τὸ μὲν ΒΔΕΓ τετράχωνον ἀπὸ τῆΞξ ΒΓ ἀναχραφέν, τὰ δὲ ΗΒ, 
ΘΓ ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΒΓ πῆευρᾶΞπΞ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ 
τοῖα ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ πῆευρῶν τετραχώνοιΞ. 

Ἐν ἄρα τοῖπ ὀρθοχωνίοιπ τριχώνοιΞ τὸ ἀπὸ τῆΞΞ τὴν ὀρθὴν χωνίαν ὑπο- 
τεινούσηΞ πῆευρᾶπ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν τὴν ὀρθὴν [χωνίαν] 
περιεχουσῶν πῆευρῶν τετραχώνοιΞ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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μη΄. 

Ἐὰν τριχώνου τὸ ἀπὸ μιᾶΞ τῶν πῆευρῶν τετράχωνον ἴσον 
τοῖξ ἀπὸ τῶν ἢοιπῶν τοῦ τριχώνου δύο πῆευρῶν τετραχώνοιξ, 
περιεχομένη χωνία ὑπὸ τῶν ἢοιπῶν τοῦ τριχώνου δύο πῆευρῶν ὀρθή 
ἐστιν. 


"2 


.-Ξ ε 


Ἰριχώνου χὰρ τοῦ ΑΒΓ τὸ ἀπὸ μιᾶΞ τῆΞ ΒΓ πῆευρᾶπ τετράχωνον ἴσον 
ἔστω τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ πῆευρῶν τετραχώνοιε᾽ Πέχω, ὅτι ὀρθή ἐστιν ἣ 
ὑπὸ ΒΑΓ χωνία. 


Ἤχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Α σημείου τῇ 
ΑΓ εὐθείᾳ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἡ ΑΔ καὶ κεί- 
σθω τῇ ΒΑ ἴση ἡ ΑΔ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ 
Γ ΔΓ. ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΔΑ τῇ ΑΒ, ἴσον 
ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΑ τετράχωνον 
τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΒ τετραχώνῳ. κοινὸν 
προσκείσθω τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τετράχω- 
νον᾽ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΔΑ, ΑΓ τετρά- 
χωνα ἴσα ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ 
τετραχώνοιδ. 
ἀηηὰ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΔΑ, ΑΓ ἴ- 
σον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΓ’ ὀρθὴ χάρ 
ἐστιν ἣ ὑπὸ ΔΑΓ χωνία᾽ τοῖΞ δὲ ἀ- 
πὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆπ 
Δ Α Β ΒΓ᾽ ὑπόκειται χάρ᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΔΓ 
τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ 
τετραχώνψ᾽ ὥστε καὶ πῆευρὰ ἣ ΔΓ τῇ 
ΒΓ ἐστιν ἴση᾽ 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΔΑ τῇ ΑΒ, κοινὴ δὲ ἣ ΑΓ, δύο δὴ αἱ ΔΑ, ΑΓ δύο 
ταῖΞπ ΒΑ, ΑΓ ἴσαι εἰσίν᾽ καὶ βάσιΞ ἣ ΔΓ βάσει τῇ ΒΓ ἴση᾽ χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ 
ΔΑΓ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΑΓ [ἐστιν] ἴση. ὀρθὴ δὲ ἣ ὑπὸ ΔΑΓ’ ὀρθὴ ἄρα καὶ ἣ 
ὑπὸ ΒΑΓ. 
Ἐὰν ἀρὰ τριχώνου τὸ ἀπὸ μιᾶΞ τῶν πῆευρῶν τετράχωνον ἴσον ἢ τοῖΞ 
ἀπὸ τῶν ἤοιπῶν τοῦ τριχώνου δύο πῆευρῶν τετραχώνοιξ, ἣ περιεχομένη 
χωνία ὑπὸ τῶν ἢοιπῶν τοῦ τριχώνου δύο πῆευρῶν ὀρθή ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 
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Ὅροι 


α΄. Πᾶν παραῆηηδόχκραμμον ὀρθοχώνιον περιέχεσθαι ἢἤέχεται ὑπὸ δύο 
τῶν τὴν ὀρθὴν χωνίαν περιεχουσῶν εὐθειῶν. 

β΄. ΠαντὸΞ δὲ παραῆῆηηδοχράμμου χωρίου τῶν περὶ τὴν διάμετρον 

αὐτοῦ παραῆηηδοχράμμων ἕν ὁποιονοῦν σὺν τοῖΞ δυσὶ παραπῆηρώ- 

μασι χνώμων καλῆηείσθω. 


΄ 


α΄. 

Ἐὰν ὦσι δύο εὐθεῖαι, τμηθῇ δὲ ἣ ἑτέρα αὐτῶν εἰΞ ὁσαδηποτοῦν 
τμήματα, τὸ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν ἴσον ἐστὶ 
τοῖς. ὑπό τε τῆξ. ἀτμήτου καὶ ἑκάστου τῶν τμημάτων περιεχομένοιξ 
ὀρθοχωνίοιε. 


Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ Α, ΒΓ, καὶ τετμήσθω ἣ ΒΓ, ὧὡΞπ ἔτυχεν, κατὰ 
τὰ Δ, Ε σημεῖα᾽ Πέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν Α, ΒΓ περιεχομένον ὀρθοχώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ τῶν Α, ΒΔ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ὑπὸ τῶν Α, ΔΕ 
καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ τῶν Α, ΕΓ. 


Ἤχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Β τῇ ΒΓ πρὸ 
ὀρθὰΞ ἣ ΒΖ, καὶ κείσθω τῇ Α ἴση ἣ 
ΒΗ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Η τῇ ΒΓ παράῆ- 
ἤηῆο ἤχθω ἣ ΗΘ, διὰ δὲ τῶν Δ, Ε, 
Γ τῇ ΒΗ παράῆηηῆοι ἤχθωσαν αἱ ΔΚ, 
ΕΛ, ΓΘ. 

Ἴσον δή ἐστι τὸ ΒΘ τοῖΞ ΒΚ, ΔΛ, 
ΕΘ. καί ἐστι τὸ μὲν ΒΘ τὸ ὑπὸ τῶν Α, 
ΒΓ᾽ περιέχεται μὲν χὰρ ὑπὸ τῶν ΗΒ, 
ΒΓ, ἴση δὲ ἣ ΒΗ τῇ Α᾿ τὸ δὲ ΒΚ τὸ 
ὑπὸ τῶν Α, ΒΔ’ περιέχεται μὲν χὰρ 
ὑπὸ τῶν ΗΒ, ΒΔ, ἴση δὲ ἣ ΒΗ τῇ Α. 
τὸ δὲ ΔΛ τὸ ὑπὸ τῶν Α, ΔΕ’ ἴση χὰρ ἡἣ ΔΚ, τουτέστιν ἡ ΒΗ, τῇ Α. 

καὶ ἔτι ὁμοίωΞ τὸ ΕΘ τὸ ὑπὸ τῶν Α, ΕΓ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν Α, ΒΓ ἴσον 
ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ Α, ΒΔ καὶ τῷ ὑπὸ Α, ΔΕ καὶ ἔτι τῷ ὑπὸ Α, ΕΓ. 
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Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο εὐθεῖαι, τμηθῇ δὲ ἣ ἑτέρα αὐτῶν εἰΞ ὁσαδηποτοῦν 
τμήματα, τὸ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ὑπὸ τῶν δύο εὐθειῶν ἴσον ἐστὶ τοῖπ 
ὑπό τε τῆβ ἀτμήτου καὶ ἑκάστου τῶν τμημάτων περιεχομένοιΞ ὀρθοχωνίοι δ᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ, ὡΞ ἔτυχεν, τὸ ὑπὸ τῆΞΞ ὅῆηΞξΞ καὶ 
ἑκατέρου τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆξ ὅῆηηξ τετραχώνψῳ. 

Εὐθεῖα χὰρ ἣ ΑΒ τετμήσθω, ὧπ ἔτυχεν, κατὰ τὸ Γ σημεῖον᾽ Πέχω, ὅτι τὸ 
ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ὑπὸ ΒΑ, ΑΓ περιεχομένου 
ὀρθοχωνίου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετραχώνψ. 


᾿Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆΞκ ΑΒ τε- 
Α Γ Β τράχωνον τὸ ΑΔΕΒ, καὶ ἤχθω διὰ τοῦ 
Γ ὁποτέρᾳ τῶν ΑΔ, ΒΕ παράηηηῆοΞκ ἣ 

ΓΖ. 

Ἴσον δή ἐστὶ τὸ ΑΕ τοῖΞ ΑΖ, ΓΕ. 
καί ἐστι τὸ μὲν ΑΕ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ 
τετράχωνον, τὸ δὲ ΑΖ τὸ ὑπὸ τῶν 
ΒΑ, ΑΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον᾽ πε- 
ριέχεται μὲν χὰρ ὑπὸ τῶν ΔΑ, ΑΓ, 

Δ Ζ Ε ἴση δὲ ἣ ΑΔ τῇ ΑΒ’ τὸ δὲ ΓΕ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ’ ἴση χὰρ ἣ ΒΕ τῇ ΑΒ. τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞΞ ΑΒ 
τετραχώνῳ. 
Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ, ὧΞ ἔτυχεν, τὸ ὑπὸ τῆπΞ ὅῆηΞ καὶ ἑκα- 
τέρου τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆπΞ ὅῆηπ 
τετραχώνψῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


χ: 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ, ὡΞ ἔτυχεν, τὸ ὑπὸ τῆΞΞ ὅῆηΞ καὶ 
ἑνὸξ τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ 
τῶν τμημάτων περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τοῦ προειρημένου 
τμήματοΞ τετραχώνῳ. 

Εὐθεῖα χὰρ ἣ ΑΒ τετμήσθω, ὧὡπ ἔτυχεν, κατὰ τὸ Γ᾽ ἢέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ 
περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τετραχώνου. 
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᾿Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆΞπΞ ΓΒ τετράχωνον τὸ ΓΔΕΒ, καὶ διήχθω ἡ ΕΔ 
ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ διὰ τοῦ Α ὁποτέρᾳ τῶν ΓΔ, ΒΕ παράηηηῆοΞπ ἤχθω ἡἣ ΑΖ. 


ἴσον δή ἐστι τὸ ΑΕ τοῖΞ ΑΔ, ΓΕ’ 
καί ἐστι τὸ μὲν ΑΕ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
περιεχόμενον ὀρθοχώνιον᾽ περιέχεται 
μὲν χὰρ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΕ, ἴση δὲ ἣ ΒΕ 
τῇ ΒΓ’ τὸ δὲ ΑΔ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ 
ἴση χὰρ ἡ ΔΓ τῇ ΓΒ’ τὸ δὲ ΔΒ τὸ ἀπὸ 
τῆΞς ΓΒ τετράχωνον᾽ 

τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχόμε- 
νον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 

Ζ Δ Ε ΑΓ, ΓΒ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τετραχώνου. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ, ὧπ ἔτυχεν, τὸ ὑπὸ τῆΞπ ὅῆηΞξ καὶ ἑνὸςξ 
τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ τε ὑπὸ τῶν τμημάτων 
περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τοῦ προειρημένου τμήματοΞ τετραχώνῳ᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


» 
-ι 
5} 


δ΄. 
Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ, ὡΞ ἔτυχεν, τὸ ἀπὸ τῆΞ ὅῆηΞ τετρά- 
ὅωνον ἴσον ἐστὶ τοῖΞ τε ἀπὸ τῶν τμημάτων τετραχώνοιΞ καὶ τῷ 
δὶΞ ὑπὸ τῶν τμημάτων περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 


Γ Β Εὐθεῖα χὰρ χραμμὴ ἣ ΑΒ τετμή- 
σθω, ὧὡπ ἔτυχεν, κατὰ τὸ Γ. ἠέχω, ὅτι 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ 
τοῖβ τε ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τετραχώνοιπ 


Θ ᾿ 7 Κ 
καὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ περιεχο- 
μένῳ ὀρθοχωνίῳψ. 
᾿Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆκ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΔΕΒ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ 
ΒΔ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Γ ὁποτέρᾳ τῶν 
ΑΔ, ΕΒ παράηηηῆοκ ἤχθω ἣ ΓΖ, διὰ 
δὲ τοῦ Η ὁποτέρᾳ τῶν ΑΒ, ΔΕ παράῆ- 
Δ Ζ Ε 


ἤηῆοΞπ ἤχθω ἣ ΘΚ. 
καὶ ἐπεὶ παράηηηῆόξκ ἐστιν ἣ ΓΖ τῇ 
ΑΔ, καὶ εἰΞ αὐτὰΞ ἐμπέπτωκεν ἣ ΒΔ, 
ἡ ἐκτὸπ χωνία ἣ ὑπὸ ΓΗΒ ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΑΔΒ. 


» 
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ἀηῆ᾽ ἡ ὑπὸ ΑΔΒ τῇ ὑπὸ ΑΒΔ ἐστιν ἴση, ἐπεὶ καὶ πῆευρὰ ἣ ΒΑ τῇ ΑΔ 
ἐστιν ἴση᾽ καὶ ἣ ὑπὸ ΓΗΒ ἄρα χωνιά τῇ ὑπὸ ΗΒΓ ἐστιν ἴση ὥστε καὶ πῆευρὰ 
ἡ ΒΓ πῆευρᾷ τῇ ΓΗ ἐστιν ἴση; 

ἀηη᾽ ἡ μὲν ΓΒ τῇ ΗΚ ἐστιν ἴση. ἣ δὲ ΓΗ τῇ ΚΒ’ καὶ ἣ ΗΚ ἄρα τῇ ΚΒ 
ἐστιν ἴση᾽ ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ [ΗΪ(Β. ἢέχω δή, ὅτι καὶ ὀρθοχώνιον. 

ἐπεὶ χὰρ παράῆῆηδόΞ ἐστιν ἡ ΓΗ τῇ ΒΚ [καὶ εἰΞ αὐτὰΞ ἐμπέπτωκεν 
εὐθεῖα ἡ ΓΒ], αἱ ἄρα ὑπὸ ΚΒΓ, ΗΓΒ χωνίαι δύο ὀρθαῖΞ εἰσιν ἴσαι. ὀρθὴ δὲ 
ἡ ὑπὸ ΚΒΓ’ ὀρθὴ ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ ΒΓΗ’ ὥστε καὶ αἱ ἀπεναντίον αἱ ὑπὸ ΓΗΚ, 
ΗΚΒ ὀρθαί εἰσιν. ὀρθοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΗΚΒ᾽ ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπῆευρον᾽ 
τετράχωνον ἄρα ἐστίν᾽ καί ἐστιν ἀπὸ τῆπ ΓΒ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΘΖ τετράχωνόν ἐστιν᾽ καί ἐστιν ἀπὸ τῆΞ ΘΗ, 
τουτέστιν [ἀπὸ] τῆΞ ΑΓ’ τὰ ἄρα ΘΖ, ΚΓ τετράχωνα ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ εἰσιν. 

καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΗ τῷ ΗΕ, καί ἐστι τὸ ΑΗ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ 
ἴση χὰρ ἡ ΗΓ τῇ ΓΒ’ καὶ τὸ ΗΕ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΑΓ, ΓΒ᾽ τὰ ἄρα ΑΗ, 
ΗΕ ἴσα ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ. 

ἔστι δὲ καὶ τὰ ΘΖ, ΓΚ τετράχωνα ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ᾽ τὰ ἄρα τέσσαρα τὰ 
ΘΖ, ΓΚ, ΑΗ, ΗΕ ἴσα ἐστὶ τοῖΞ τε ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τετραχώνοιπ καὶ τῷ δὶΞ 
ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 

ἀηηὰ τὰ ΘΖ, ΓΚ, ΑΗ, ΗΕ ὅῆον ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ, ὅ ἐστιν ἀπὸ τῆΞ ΑΒ 
τετράχωνον᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τοῖΞ τε ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ τετραχώνοιξ καὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳψ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ, ὧδ ἔτυχεν, τὸ ἀπὸ τῆΞ ὅῆηΞ τετράχωνον 
ἴσον ἐστὶ τοῖαΞ τε ἀπὸ τῶν τμημάτων τετραχώνοιΞ καὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
τμημάτων περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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, 


Εἰ: 

Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ εἰΞ ἴσα καὶ ἄνισα, τὸ ὑπὸ τῶν ἀνίσων 
τῆξ ὅῆηξ τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆξΞξ 
μεταξὺ τῶν τομῶν τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείας 
τετραχώνῳ. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ τετμήσθω εἰΞ μὲν ἴσα κατὰ τὸ Γ, εἰπ δὲ ἄνισα 
κατὰ τὸ Δ’ ἢέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΓΔ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ τετραχώνῳ. 

᾿Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆκ ΓΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΓΕΖΒ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ 
ΒΕ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Δ ὁποτέρᾳ τῶν 
ΓΕ, ΒΖ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἣ ΔΗ, διὰ δὲ 
τοῦ Θ ὁποτέρᾳ τῶν ΑΒ, ΕΖ παράῆηηη- 
ἢοΞ πάῆιν ἤχθω ἡ ΚΜ, καὶ πάῆιν διὰ 
τοῦ Α ὁποτέρᾳ τῶν ΓΛ, ΒΜ παράῆηηη- 
ἢοΞπ ἤχθω ἡἣ ΑΚ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΓΘ παραπῆήηρωμα τῷ ΘΖ παραπῆηρύ- 
ματι, κοινὸν προσκείσθω τὸ ΔΜ’ ὅῆον 
ἄρα τὸ ΓΜ ὅῆῳ τῷ ΔΖ ἴσον ἐστίν. 

ἀηηὰ τὸ ΓΜ τῷ ΑΛ ἴσον ἐστίν, ἐπεὶ καὶ ἣ ΑΓ τῇ ΓΒ ἐστιν ἴση καὶ τὸ 
ΑΛ ἄρα τῷ ΔΖ ἴσον ἐστίν. κοινὸν προσκείσθω τὸ ΓΘ’ ὅῆον ἄρα τὸ ΑΘ τῷ 
ΜΝΞ χνώμονι ἴσον ἐστίν. ἀῆηὰ τὸ ΑΘ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ ἐστιν᾽ ἴση χὰρ 
ἡ ΔΘ τῇ ΔΒ’ καὶ ὁ ΜΝΞ ἄρα χνώμων ἴσοΞ ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΑΔ, ΔΒ. κοινὸν 
προσκείσθω τὸ ΛΗ, ὅ ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ’ ὁ ἄρα ΜΝΞ χνώμων καὶ 
τὸ ΛΗ ἴσα ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞξ 
ΓΔ τετραχώνψ. 

ἀηηὰ ὁ ΜΝΞ χνώμων καὶ τὸ ΛΗ ὅῆον ἐστὶ τὸ ΓΕΖΒ τετράχωνον, ὅ ἐστιν 
ἀπὸ τῆς ΓΒ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ ΓΔ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ τετραχώνῳ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ εἰΞ ἴσα καὶ ἄνισα, τὸ ὑπὸ τῶν ἀνίσων 
τῆπ ὅῆηξ τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ μεταξὺ τῶν 
τομῶν τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαπ τετραχώνῳ. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
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΄ 


σ΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ δίχα, προστεθῇ δέ τιΞ αὐτῇ εὐθεῖα ἐπ᾽ 
εὐθείαΞ, τὸ ὑπὸ τῆΞ ὅῆηΞ σὺν τῇ προσκειμένῃ καὶ τῆΞΞ προσκειμένηξΞ 
περιεχόμενον ὀρθόχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞΞ ἡμισείαΞ τετραχώνου 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ συξκειμένηΞ ἔκ τε τῆΞ ἡμισείαΞ καὶ τῆΞξ 
προσκειμένηΞ τετραχώνῳ. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ τετμήσθω δίχα κατὰ τὸ Γ σημεῖον, προσκείσθω δέ 
τιβ αὐτῇ εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἡ ΒΔ’ ἢέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ περιεχόμενον 
ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆπ ΓΔ 
τετραχώνῳ. 

᾿Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆΞπ ΓΔ τε- 
τράχωνον τὸ ΓΕΖΔ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ 
ΔΕ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Β σημείου ὁπο- 
τέρᾳ τῶν ΕΓ, ΔΖ παράηηηῆοΞκ ἤχθω ἣ 
ΒΗ, διὰ δὲ τοῦ Θ σημείου ὁποτέρᾳ 
τῶν ΑΒ, ΕΖ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἡ ΚΜ, 
καὶ ἔτι διὰ τοῦ Α ὁποτέρᾳ τῶν ΓΛ, 
ΔΜ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἡἣ ΑΚ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΑΓ τῇ ΓΒ, 
ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ΑΛ τῷ ΓΘ. ἀηηὰ τὸ 
ΓΘ τῷ ΘΖ ἴσον ἐστίν. καὶ τὸ ΑΛ ἄρα 
τῷ ΘΖ ἐστιν ἴσον. κοινὸν προσκείσθω τὸ ΓΜ’ ὅῆον ἄρα τὸ ΑΜ τῷ ΝΞΟ 
χνώωμονί ἐστιν ἴσον. 

ἀηηὰ τὸ ΑΜ ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ’ ἴση χάρ ἐστιν ἣ ΔΜ τῇ ΔΒ’ καὶ ὁ 
ΝΞΟ ἄρα χνώμων ἴσοΞπ ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ [περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳψ]. 
κοινὸν προσκείσθω τὸ ΛΗ, ὅ ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τετραχώνῳ᾽ 

τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ 
τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ΝΞΟ χνώμονι καὶ τῷ ΛΗ. ἀῆηὰ ὁ ΝΞΟ χνώμων καὶ 
τὸ ΛΗ ὅδον ἐστὶ τὸ ΓΕΖΔ τετράχωνον,. ὅ ἐστιν ἀπὸ τῆΞ ΓΔ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
ΑΔ, ΔΒ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ τετραχώνου ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ τετραχώνψ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ δίχα, προστεθῇ δέ τιΞ αὐτῇ εὐθεῖα 
ἐπ᾿ εὐθείαΞ, τὸ ὑπὸ τῆΞπ ὅῆηΞ σὺν τῇ προσκειμένῃ καὶ τῆΞ προσκειμένηϑπ 
περιεχόμενον ὀρθόχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞ τετραχώνου ἴσον ἐ- 
στὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπ συχκειμένηΞ ἔκ τε τῆΞ ἡμισείαπ καὶ τῆΞ προσκειμένηπ 
τετραχώνψῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ζ΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ, ὡΞ ἔτυχεν, τὸ ἀπὸ τῆΞ ὅηηΞ καὶ 
τὸ ἀφ᾽ ἑνὸς τῶν τμημάτων τὰ συναμφότερα τετράχωνα ἴσα ἐστὶ 
τῷ τε δὶΞ ὑπὸ τῆΞ ὅῆηξ καὶ τοῦ εἰρημένου τμήματοΞξΞ περιεχομένῳ 
ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τοῦ ἢοιποῦ τμήματοΞ τετραχώνῳ. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ τετμήσθω, ὡΞπ ἔτυχεν, κατὰ τὸ Γ σημεῖον᾽ ἤέχω, 
ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τετράχωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΑ τετραχώνῳ. 

᾿Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆςκ ΑΒ τε- 
τράχωνον τὸ ΑΔΕΒ᾽ καὶ καταχεχρά- 
φθω τὸ σχῆμα. Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ 
τὸ ΑΗ τῷ ΗΕ, κοινὸν προσκείσθω τὸ 
ΓΖ ὅῆον ἄρα τὸ ΑΖ ὅῆῳ τῷ ΓΕ ἴσον 
ἐστίν’ τὰ ἄρα ΑΖ, ΓΕ διπῆάσιά ἐστι 
τοῦ ΑΖ. 

ἀηηὰ τὰ ΑΖ, ΓΕ ὁ ΚΛΜ ἐστι χνύ- 
μων καὶ τὸ ΓΖ τετράχωνον᾽ ὁ ΚΛΜ 
ἄρα χνώμων καὶ τὸ ΓΖ διπῆάσιά ἐστι 
τοῦ ΑΖ. ἔστι δὲ τοῦ ΑΖ διπηάσιον καὶ 
τὸ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ’ ἴση χὰρ ἣ ΒΖ 
τῇ ΒΓ’ ὁ ἄρα ΚΛΜ χνώμων καὶ τὸ ΓΖ 
τετράχωνον ἴσον ἐστὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΑΒ, ΒΓ. 

κοινὸν προσκείσθω τὸ ΔΗ, ὅ ἐστιν ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τετράχωνον᾽ ὁ ἄρα ΚΛΜ 
χνώμων καὶ τὰ ΒΗ, ΗΔ τετράχωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τετραχώνῳ. 

ἀηηὰ ὁ ΚΛΜ χνώμων καὶ τὰ ΒΗ, ΗΔ τετράχωνα ὅῆον ἐστὶ τὸ ΑΔΕΒ 
καὶ τὸ ΓΖ, ἅ ἐστιν ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ τετράχωνα᾽ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ 
τετράχωνα ἴσα ἐστὶ τῷ [τε] δὶΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τετραχύώνου. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ, ὧπ ἔτυχεν, τὸ ἀπὸ τῆΞ ὅῆηπ καὶ τὸ ἀφ᾽ 
ἑνὸς τῶν τμημάτων τὰ συναμφότερα τετράχωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε δὶΞ ὑπὸ 
τῆϑ ὅῆηΞπ καὶ τοῦ εἰρημένου τμήματοΞπ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ 
τοῦ ἢοιποῦ τμήματοΞ τετραχώνῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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η΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ, ὡΞ ἔτυχεν, τὸ τετράκιΞ ὑπὸ τῆΞ 
ὅῆηΞ καὶ ἑνὸΞ τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τοῦ ἢοιποῦ τμήματοΞ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπό τε τῆς ὅῆης καὶ 
τοῦ εἰρημένου τμήματοΞ ὡΞ ἀπὸ μιᾶΞ ἀναχραφέντι τετραχώνῳ. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ τετμήσθω, ὡΞπ ἔτυχεν, κατὰ τὸ Γ σημεῖον᾽ ἢέχω, 
ὅτι τὸ τετράκιΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆΞξ ΑΓ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ, ΒΓ ὡΞξ ἀπὸ μιᾶΞ ἀναχραφέντι 
τετραχώνῳ. 

Ἐκβεβῆήσθω χὰρ ἐπ᾽ εὐθείαπ [τῇ ΑΒ εὐθεῖα] ἡ ΒΔ, καὶ κείσθω τῇ ΓΒ ἴση ἡ 
ΒΔ, καὶ ἀναχεχράφθω ἀπὸ τῆΞΞ ΑΔ τετράχωνον τὸ ΑΕΖΔ, καὶ καταχεχράφθω 
διπηοῦν τὸ σχῆμα. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ ΒΔ, 
ἀηηὰ ἣ μὲν ΓΒ τῇ ΗΚ ἐστιν ἴση, ἡ δὲ 
ΒΔ τῇ ΚΝ, καὶ ἡ ΗΚ ἄρα τῇ ΚΝ ἐστιν 
ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΠΡ τῇ ΡΟ 
ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΓ τῇ 
ΒΔ, ἡ δὲ ΗΚ τῇ ΚΝ, ἴσον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ μὲν ΓΚ τῷ ΚΔ, τὸ δὲ ΗΡ τῷ 
ΡΝ. 

ἀηηὰ τὸ ΓΚ τῷ ΡΝ ἐστιν ἴσον᾽ πα- 
ραπῆηρώματα χὰρ τοῦ ΓΟ παραῆῆη- 
ἠΠοχράμμου: καὶ τὸ ΚΔ ἄρα τῷ ΗΡ ἴ- 
σον ἐστίν τὰ τέσσαρα ἄρα τὰ ΔΚ, 
ΓΚ, ΗΡ, ΡΝ ἴσα ἀηηήῆοιΞ ἐστίν. τὰ 
τέσσαρα ἄρα τετραπηάσιά ἐστι τοῦ 
ΓΚ. 

πάῆιν ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ ΒΔ, ἀηηὰ ἣ μὲν ΒΔ τῇ ΒΚ, τουτέστι τῇ 
ΓΗ ἴση, ἡ δὲ ΓΒ τῇ ΗΚ, τουτέστι τῇ ΗΠ, ἐστιν ἴση, καὶ ἣ ΓΗ ἄρα τῇ ΗΠ 
ἴση ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΓΗ τῇ ΗΠ, ἡ δὲ ΠΡ τῇ ΡΟ, ἴσον ἐστὶ 
καὶ τὸ μὲν ΑΗ τῷ ΜΠ, τὸ δὲ ΠΛ τῷ ΡΖ. 

ἀηηὰ τὸ ΜΠ τῷ ΠΛ ἐστιν ἴσον᾽ παραπῆηρώματα χὰρ τοῦ ΜΛ παραῆῆη- 
ἠοχράμμου: καὶ τὸ ΑΗ ἄρα τῷ ΡΖ ἴσον ἐστίν: τὰ τέσσαρα ἄρα τὰ ΑΗ, ΜΠ, 
ΠΛ, ΡΖ ἴσα ἀηηήδοιΞ ἐστίν᾽ τὰ τέσσαρα ἄρα τοῦ ΑΗ ἐστι τετραπηήάσια. 

ἐδείχθη δὲ καὶ τὰ τέσσαρα τὰ ΓΚ, ΚΔ, ΗΡ, ΡΝ τοῦ ΓΚ τετραπηάσια᾽ 
τὰ ἄρα ὀκτώ, ἃ περιέχει τὸν ΣΤῪ χνώμονα, τετραπῆάσιά ἐστι τοῦ ΑΚ. καὶ 
ἐπεὶ τὸ ΑΚ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΔ ἐστιν ἴση χὰρ ἡ ΒΙΚ τῇ ΒΔ’ τὸ ἄρα τετράκιϑπ 
ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΔ τετραπηῆάσιόν ἐστι τοῦ ΑΚ. 
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ἐδείχθη δὲ τοῦ ΑΚ τετραπηάσιοξ καὶ ὁ ΣΤῪ χνώμων᾽ τὸ ἄρα τετράκιξ 
ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤῪ χνώμονι. κοινὸν προσκείσθω τὸ ΞΘ, ὅ 
ἐστιν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΑΓ τετραχώνψ᾽ τὸ ἄρα τετράκιΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΔ 
περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ ΑΓ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤῪ 
χνώμονι καὶ τῷ ΞΘ. 

ἀηηὰ ὁ ΣΤῪ χνώμων καὶ τὸ ΞΘ ὅῆον ἐστὶ τὸ ΑΕΖΔ τετράχωνον, ὅ ἐστιν 
ἀπὸ τῆΞ ΑΔ’ τὸ ἄρα τετράκιΞ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΔ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΑΓ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ ΑΔ τετραχώνψῳ᾽ ἴση δὲ ἡἣ ΒΔ τῇ ΒΓ. τὸ ἄρα τετράκιΞ ὑπὸ τῶν 
ΑΒ, ΒΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ ΑΓ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΔ, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ καὶ ΒΓ ὡΞξ ἀπὸ μιᾶΞ ἀναχραφέντι 
τετραχώνῳ. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ, ὧπ ἔτυχεν, τὸ τετράκιπ ὑπὸ τῆπ ὅῆηςΞ 
καὶ ἑνὸΞ τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τοῦ Ποιποῦ 
τμήματοΞ τετραχώνου ἴσου ἐστὶ τῷ ἀπό τε τῆΞ ὅῆηΞ καὶ τοῦ εἰρημένου 
τμήματοΞ ὧπ ἀπὸ μιᾶΞ ἀναχραφέντι τετραχώνψῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


θ΄. 

Ἐὰν εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ εἰΞ ἴσα καὶ ἄνισα, τὰ ἀπὸ τῶν ἀνίσων 
τῆξ ὅῆηηξ τμημάτων τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τοῦ τε ἀπὸ τῆξΞξ 
ἡμισείαΞ καὶ τοῦ ἀπὸ τῆΞπΞ μεταξὺ τῶν τομῶν τετραχύώνου. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ τετμήσθω εἰΞ μὲν ἴσα κατὰ τὸ Γ, εἷἰπ δὲ ἄνισα 
κατὰ τὸ Δ’ ἢέχω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΔ τετραχώνων. 

Ἤχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Γ τῇ ΑΒ πρὸ 
ὀρθὰΞ ἡἣ ΓΕ, καὶ κείσθω ἴση ἑκατέρᾳ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΕΑ, 
ΕΒ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Δ τῇ ΕΓ παράῆ- 

Ζ ἤηῆοΞπ ἤχθω ἣ ΔΖ, διὰ δὲ τοῦ Ζ τῇ ΑΒ 
ἡ ΖΗ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΑΖ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΓΕ, ἴ- 
ση ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΕΑΓ χωνία τῇ ὑπὸ 

Α Γ Δ Β ΑΕΓ. καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἣ πρὸπ τῷ 

Γ, ἤοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ ΕΑΓ, ΑΕΓ μιᾷ 
ὀρθῇ ἴσαι εἰσίν: καί εἰσιν ἴσαι ἡμί- 
σεια ἄρα ὀρθῆΞ ἐστιν ἑκατέρα τῶν 
ὑπὸ ΓΕΑ, ΓΑΕ. 

δὶα τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΓΕΒ, ΕΒΓ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆς: 
ὅῆη ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΕΒ ὀρθή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΗΕΖ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆξ, 
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ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΕΗΖ᾽ ἴση χάρ ἐστι τῇ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΕΓΒ᾽ 

ἢοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΖΗ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆπ᾽ ἴση ἄρα [ἐστὶν] ἡ ὑπὸ ΗΕΖ 
δωνία τῇ ὑπὸ ΕΖΗ’ ὥστε καὶ πῆευρὰ ἡ ΕΗ τῇ ΗΖ ἐστιν ἴση. 

πάηιν ἐπεὶ ἣ πρὸπ τῷ Β χωνία ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆΞπ, ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΖΔΒ᾽ 
ἴση χὰρ πάῆιν ἐστὶ τῇ ἐντὸΞ καὶ ἀπεναντίον τῇ ὑπὸ ΕΓΒ᾽ ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ 
ΒΖΔ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆΞ᾽ ἴση ἄρα ἣ πρὸ τῷ Β χωνία τῇ ὑπὸ ΔΖΒ᾽ ὥστε 
καὶ πῆευρὰ ἡ ΖΔ πῆευρᾷ τῇ ΔΒ ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΓΕ, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ ΑΓ τῷ ἀπὸ ΓΕ’ τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΕ τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ ΑΓ. τοῖπ δὲ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΕΑ τετράχωνον᾽ ὀρθὴ χὰρ ἣ ὑπὸ ΑΓΕ χωνία᾽ 
τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΕΑ διπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞκ ΑΓ. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΕΗ τῇ ΗΖ, ἴσον καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΗΖ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΕΗ, ΗΖ τετράχωνα διπηάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΗΖ 
τετραχώνου. τοῖα δὲ ἀπὸ τῶν ΕΗ, ΗΖ τετραχώνοιπ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆπ 
ΕΖ τετράχωνον᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞξ ΕΖ τετράχωνον διπηάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ 
ΗΖ. ἴση δὲ ἣ ΗΖ τῇ ΓΔ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΕΖ διπῆάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ 
ΓΔ. 

ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΑ διπῆάσιον τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
ΑΕ, ΕΖ τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΔ τετραχώνων. τοῖΞ 
δὲ ἀπὸ τῶν ΑΕ, ΕΖ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΖ τετράχωνον᾽ ὀρθὴ χάρ ἐστιν 
ἡ ὑπὸ ΑΕΖ χωνία᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΑΖ τετράχωνον διπῆάσιόν ἐστι τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΔ. 

τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΑΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΖ’ ὀρθὴ χὰρ ἣ πρὸΞπ τῷ Δ χωνία᾽ 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΖ διπῆάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΔ τετραχώνων. 
ἴση δὲ ἡ ΔΖ τῇ ΔΒ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τῶν 
ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΔ τετράχώνων. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ εἰΞ ἴσα καὶ ἄνισα, τὰ ἀπὸ τῶν ἀνίσων 
τῆϑ ὅῆηβ5 τμημάτων τετράχωνα διπηάσιά ἐστι τοῦ τε ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαΞπ καὶ 
τοῦ ἀπὸ τῆΞ μεταξὺ τῶν τομῶν τετραχώνου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηθῇ δίχα, προστεθῇ δέ τιΞ αὐτῇ εὐθεῖα 
ἐπ᾿ εὐθείαΞξ, τὸ ἀπὸ τῆΞ ὅῆηΞ σὺν τῇ προσκειμένῃ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞξ 
προσκειμένηΞ τὰ συναμφότερα τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τοῦ τε ἀπὸ 
τῆξ ἡμισείαΞ καὶ τοῦ ἀπὸ τῆΞ συχκειμένηΞ ἔκ τε τῆΞ ἡμισείαΞ καὶ 
τῆξ προσκειμένηΞ ὧὡΞπΞ ἀπὸ μιᾶΞ ἀναχραφέντοΞ τετραχύώνου. 

Εὐθεῖα χάρ τιΞ ἣ ΑΒ τετμήσθω δίχα κατὰ τὸ Γ, προσκείσθω δέ τιΞ αὐτῇ 
εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθείαΞ ἡ ΒΔ’ Πέχω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ τετράχωνα διπηάσιά 
ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΔ τετραχώνων. 

Ἤχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Γ σημείου τῇ 

Ε Ζ ΑΒ πρὸπ ὀρθὰπ ἣ ΓΕ, καὶ κείσθω ἴση 

ἑκατέρᾳ τῶν ΑΓ, ΓΒ, καὶ ἐπεζεύχθω- 

σαν αἱ ΕΑ, ΕΒ’ καὶ διὰ μὲν τοῦ Ε τῇ 

ΑΔ παράηηηῆοΞπ ἤχθω ἣ ΕΖ, διὰ δὲ τοῦ 
Δ τῇ ΓΕ παράῆηηῆοΞ ἤχθω ἡἣ ΖΔ. 

καὶ ἐπεὶ εἰΞ παραῆηήδουΞ εὐθεία5 
τὰς ΕΓ, ΖΔ εὐθεῖά τιΞ ἐνέπεσεν ἣ ΕΖ, 
αἱ ὑπὸ ΓΕΖ, ΕΖΔ ἄρα δυσὶν ὀρθαῖξ ἴ- 
σαι εἰσίν: αἱ ἄρα ὑπὸ ΖΕΒ, ΕΖΔ δύο 
ὀρθῶν ἐπηάσσονέΞπ εἰσιν᾽ αἱ δὲ ἀπ᾽ ἐ- 
Πασσόνων ἢ δύο ὀρθῶν ἐκβαηηόμεναι συμπίπτουσιν αἱ ἄρα ΕΒ, ΖΔ ἐκβαῆ- 
ἠόμεναι ἐπὶ τὰ Β, Δ μέρη συμπεσοῦνται. 

ἐκβεβηήσθωσαν καὶ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ Η, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΑΗ. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΓΕ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΕΑΓ τῇ ὑπὸ ΑΕΓ’ καὶ 
ὀρθὴ ἣ πρὸπ τῷ Γ’ ἡμίσεια ἄρα ὀρθῆς [ἐστιν] ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΕΑΓ, ΑΕΓ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΓΕΒ, ΕΒΓ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆς᾽ 
ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΕΒ. καὶ ἐπεὶ ἡμίσεια ὀρθῆΞ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΕΒΓ, 
ἡμίσεια ἄρα ὀρθῆΞπ καὶ ἣ ὑπὸ ΔΒΗ. ἔστι δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΔΗ ὀρθή ἴση χάρ 
ἐστι τῇ ὑπὸ ΔΓΕ᾿ ἐναηηὰξ χάρ᾽ ἢοιπὴ ἅρα ἣ ὑπὸ ΔΗ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆπ᾽ ἣ 
ἄρα ὑπὸ ΔΗΒ τῇ ὑπὸ ΔΒΗ ἐστιν ἴση᾽ ὥστε καὶ πῆευρὰ ἡ ΒΔ πῆευρᾷ τῇ ΗΔ 
ἐστιν ἴση. 

πάηιν, ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΕΗΖ ἡμίσειά ἐστιν ὀρθῆπ, ὀρθὴ δὲ ἣ πρὸπ τῷ Ζ᾽ ἴση 
χάρ ἐστι τῇ ἀπεναντίον τῇ πρὸπ τῷ Γ᾽ ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΖΕΗ ἡμίσειά ἐστιν 
ὀρθῆΞ᾽ ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΕΗΖ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΕΗ’ ὥστε καὶ πῆευρὰ ἡ ΗΖ πῆευρᾷ 
τῇ ΕΖ ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ [ἴση ἐστὶν ἣ ΕΓ τῇ ΓΑΙ, ἴσον ἐστὶ [καὶ] τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΓ τετράχωνον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΑ τετραχώνψ᾽ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΕΓ, ΓΑ 
τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΓΑ τετραχώνου. τοῖΞπ δὲ ἀπὸ τῶν 
ΕΓ, ΓΑ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΑ᾿ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΕΑ τετράχωνον διπῆάσιόν 


» 
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ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ τετραχώνου. 

πάηιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΖΗ τῇ ΕΖ, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΗ τῷ ἀπὸ 
τῆϑ ΖΕ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΗΖ, ΖΕ διπῆάσιά ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ. τοῖΞ δὲ 
ἀπὸ τῶν ΗΖ, ΖΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΕΗ διπῆάσιόν 
ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ. ἴση δὲ ἣ ΕΖ τῇ ΓΔ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΕΗ τετράχωνον 
διπηάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΓΔ. ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΑ διπῆάσιον 
τοῦ ἀπὸ τῆπ ΑΓ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΕ, ΕΗ τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΔ τετραχώνων. 

τοῖα δὲ ἀπὸ τῶν ΑΕ, ΕΗ τετραχώνοιΞ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΗ τε- 
τράχωνον᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞκΞ ΑΗ διπηάσιόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΔ. τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆΞ ΑΗ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΗ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΗ 
[ἰτετράχωνα] διπῆάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΔ [τετραχώνων]. ἴση δὲ ἣ 
ΔΗ τῇ ΔΒ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΒ [τετράχωνα] διπῆάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΔ τετραχώνων. 

Ἐὰν ἄρα εὐθεῖα χραμμὴ τμηθῇ δίχα, προστεθῇ δέ τιΞ αὐτῇ εὐθεῖα ἐπ᾽ 
εὐθείαΞπ, τὸ ἀπὸ τῆΞ ὅῆηΞ σὺν τῇ προσκειμένῃ καὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ προσκειμένηπ 
τὰ συναμφότερα τετράχωνα διπῆάσιά ἐστι τοῦ τε ἀπὸ τῆΞ ἡμισείαπ καὶ τοῦ 
ἀπὸ τῆΞ συχκειμένηξ ἔκ τε τῆΞ ἡμισείαΞ καὶ τῆΞπ προσκειμένηξ ὧπ ἀπὸ μιᾶ5 
ἀναχραφέντοΞ τετραχώνου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ια΄. 

Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τεμεῖν ὥστε τὸ ὑπὸ τῆΞΞ ὅηηΞ καὶ τοῦ 
ἑτέρου τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ 
τοῦ ἢοιποῦ τμήματοΞ τετραχώνῳ. 

Ἔστω ἡἣ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ ΑΒ᾽ δεῖ δὴ τὴν ΑΒ τεμεῖν ὥστε τὸ ὑπὸ τῆΞ 
ὅῆηΞ καὶ τοῦ ἑτέρου τῶν τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον εἶναι τῷ 


ἀπὸ τοῦ ἢοιποῦ τμήματοπ τετραχώνῳ. ᾿ ΝΕ 
Αναχεχράφθω χὰρ ἀπὸ τῆπ ΑΒ τε- 


4 Η τράχωνον τὸ ΑΒΔΓ, καὶ τετμήσθω ἡἣ 
ΑΓ δίχα κατὰ τὸ Ε σημεῖον, καὶ ἐ- 
πεζεύχθω ἣ ΒΕ, καὶ διήχθω ἣ ΓΑ ἐπὶ 
τὸ Ζ, καὶ κείσθω τῇ ΒΕ ἴση ἣ ΕΖ, καὶ 
ἀναχεχράφθω ἀπὸ τῆΞ ΑΖ τετράχω- 


Θ νον τὸ ΖΘ, καὶ διήχθω ἡ ΗΘ ἐπὶ τὸ 
Α "ἭἝἬ Ν Β Κ΄ ηέχω, ὅτι ἣ ΑΒ τέτμηται κατὰ τὸ 
Θ, ὥστε τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΘ περιεχό- 


μενον ὀρθοχώνιον ἴσον ποιεῖν τῷ ἀπὸ 
τῆΞξ ΑΘ τετραχώνψΊί. 
᾿ Ἐπεὶ χὰρ εὐθεῖα ἡ ΑΓ τέτμηται 
δίχα κατὰ τὸ Ε, πρόσκειται δὲ αὐτῇ 
ἡ ΖΑ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΑ περιεχό- 
μενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞξ 
Γ Κ Δ ΑΕ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΕΖ τετραχώνῳ. ἴση δὲ ἡ ΕΖ τῇ ΕΒ᾽ τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΑ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΕΒ. 
ἀηηὰ τῷ ἀπὸ ΕΒ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΕ᾿ ὀρθὴ χὰρ ἣ πρὸ τῷ Α 
χωνία᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΑ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞκ ΑΕ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ 
τῶν ΒΑ, ΑΕ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ τῆΞκ ΑΕ᾿ Ποιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 
ΖΑ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τετραχώνῳ. 
καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΓΖ, ΖΑ τὸ ΖΚ’ ἴση χὰρ ἣ ΑΖ τῇ ΖΗ’ τὸ δὲ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΒ τὸ ΑΔ’ τὸ ἄρα ΖΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ΑΔ. κοινὸν ἀρῃρήσθω τὸ ΑΚ’ 
ἢοιπὸν ἄρα τὸ ΖΘ τῷ ΘΔ ἴσον ἐστίν. καί ἐστι τὸ μὲν ΘΔ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, 
ΒΘ’ ἴση χὰρ ἡ ΑΒ τῇ ΒΔ’ τὸ δὲ ΖΘ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΘ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ, 
ΒΘ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΘΑ τετραχώνψ. 
Ἡ ἄρα δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ τέτμηται κατὰ τὸ Θ ὥστε τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, 
ΒΘ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ποιεῖν τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΘΑ τετραχώνῳ᾽ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


ΑΒ. ΑΘ. 1{ενῦ 
ΑΘ ΘΒ Ὁ 


1 Γ[εωμετρική κατασκευῇ τηΞ χρυσήπ τομῆξ : ᾧ 
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ιβ΄. 

Ἐν τοῖξ ἀμβηυχωνίοιξ τριχώνοιΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ τὴν ἀμβῆεῖαν χωνίαν 
ὑποτεινούσῃηΞΞ πῆευρᾶΞΞ τετράχωνον μεῖζόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν τὴν 
ἀμβῆεῖαν χωνίαν περιεχουσῶν πῆευρῶν τετραχώνων τῷ περιεχομένῳ 
δὶΞ ὑπὸ τε μιᾶΞξΞ τῶν περὶ τὴν ἀμβῆεῖαν χωνίαν, ἐφ᾽ ἣν ἣ κάθετοξ 
πίπτει, καὶ τῆΞξΞ ἀποῆηαμβανομένηΞ ἐκτὸΞ ὑπὸ τῆΞ καθέτου πρὸΞ τῇ 
ἀμβῆείᾳ χωνίᾳ. 

Ἔστω ἀμβῆυχώνιον τρίχωνον τὸ ΑΒΓ ἀμβῆεῖαν ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΑΓ, καὶ 
ἤχθω ἀπὸ τοῦ Β σημείου ἐπὶ τὴν ΓΑ ἐκβῆηθεῖσαν κάθετοΞ ἡ ΒΔ. Πηέχω, ὅτι 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΒΓ τετράχωνον μεῖζόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ τετραχώνων 
τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΓΑ, ΑΔ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 

Ἐπεὶ χὰρ εὐθεῖα ἡ ΓΔ τέτμπται, 
ὧὼπ ἔτυχεν, κατὰ τὸ Α σημεῖον, τὸ ἄ- 
ρα ἀπὸ τῆΞπ ΔΓ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ 
τῶν ΓΑ, ΑΔ τετραχώνοιβ καὶ τῷ δὶκπ 
ὑπὸ τῶν ΓΑ, ΑΔ περιεχομένῳ ὀρθοχω- 
Β νίῳ. 

κοινὸν προσκείσθω τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΔΒ᾽ 
τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΓΔ, ΔΒ ἴσα ἐστὶ τοῖΞ 
τε ἀπὸ τῶν ΓΑ, ΑΔ, ΔΒ τετραχώνοιϑπ 
καὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΓΑ, ΑΔ [περιεχο- 
μένῳ ὀρθοχωνίῳψ]. 

ἀηηὰ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΓΔ, ΔΒ ἴ- 
σον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΒ᾽ ὀρθὴ χὰρ 
ἣ προβ τῷ Δ χωνία᾽ τοῖα δὲ ἀπὸ τῶν 
ΑΔ, ΔΒ ἴσον τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ᾽ τὸ ἄ- 
ρα ἀπὸ τῆΞ ΓΒ τετράχωνον ἴσον ἐστὶ 
τοῖΞ τε ἀπὸ τῶν ΓΑ, ΑΒ τετραχώνοιϑπ 
καὶ τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΓΑ, ΑΔ περιεχο- 
μένῳ ὀρθοχωνίψ' ὥστε τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΓΒ τετράχωνον τῶν ἀπὸ τῶν ΓΑ, ΑΒ 
τετραχώνων μεῖζόν ἐστι τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΓΑ, ΑΔ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳψ. 

Ἐν ἄρα τοῖΞ ἀμβηῆυχωνίοιΞ τριχώνοιΞ τὸ ἀπὸ τῆΞ τὴν ἀμβῆεῖαν χωνίαν 
ὑποτεινούσηπ πῆευρᾶπ τετράχωνον μεῖζόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν τὴν ἀμβηεῖαν 
δωνίαν περιεχουσῶν πῆευρῶν τετραχώνων τῷ περιχομένῳ δὶΞ ὑπό τε μιᾶ5 
τῶν περὶ τὴν ἀμβῆεῖαν χωνίαν, ἐφ᾽ ἣν ἣ κάθετοΞξ πίπτει, καὶ τῆΞ ἀπο- 
ΠαμβανομένηΞ ἐκτὸς ὑπὸ τῆΞ καθέτου πρὸΞ τῇ ἀμβηείᾳ χωνίᾳ᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
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ιζ΄. 

Ἔν τοῖΞξ ὀξυχωνίοιΞ τριχώνοιΞ τὸ ἀπὸ τῆΞΞ τὴν ὀξεῖαν χωνίαν 
ὑποτεινούσῃηΞ πῆευρᾶΞΞ τετράχωνον ἔῆαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν τὴν 
ὀξεῖαν χωνίαν περιεχουσῶν πῆευρῶν τετραχώνων τῷ περιεχομένῳ δὶΞ 
ὑπό τε μιᾶΞ τῶν περὶ τὴν ὀξεῖαν χωνίαν, ἐφ᾽ ἣν ἣ κάθετος πίπτει, 
καὶ τῆΞ ἀποῆαμβανομένηΞ ἐντὸς ὑπὸ τῆΞ καθέτου πρὸΞ τῇ ὀξείᾳ 
δωνίᾳ. 

Ἔστω ὀξυχώνιον τρίχωνον τὸ ΑΒΓ ὀξεῖαν ἔχον τὴν πρὸΞ τῷ Β χωνίαν, 
καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Α σημείου ἐπὶ τὴν ΒΓ κάθετοΞκ ἣ ΑΔ’ ἢέχω, ὅτι τὸ ἀπὸ 
τῆΞβ ΑΓ τετράχωνον ἔῆαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΓΒ, ΒΑ τετραχώνων τῷ δὶ 
ὑπὸ τῶν ΓΒ, ΒΔ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 

Ἐπεὶ χὰρ εὐθεῖα ἡ ΓΒ τέτμπται, 
ὼΞπ ἔτυχεν, κατὰ τὸ Δ, τὰ ἄρα ἀπὸ 
τῶν ΓΒ, ΒΔ τετράχωνα ἴσα ἐστὶ τῷ 
τε δὶΞ ὑπὸ τῶν ΓΒ, ΒΔ περιεχομένῳ 
ὀρθοχωνίῳ καὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΓ τετρα- 
δώνῳ. 

κοινὸν προσκείσθω τὸ ἀπὸ τῆΞ ΔΑ 
τετράχωνον᾽ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν ΓΒ, ΒΔ, 
ΔΑ τετράχωνα ἴσα ἐστὶ τῷ τε δὶΞ ὑπὸ 
τῶν ΓΒ, ΒΔ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ 
καὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ τετραχύ- 
γιοδ. 

ἀηηὰ τοῖΞ μὲν ἀπὸ τῶν ΒΔ, ΔΑ 
ἴσον τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΒ᾿ ὀρθὴ χὰρ ἣ πρὸξ 

Β Δ Γ τῷ Δ χωνίᾳ᾽ τοῖΞ δὲ ἀπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ 

ἴσον τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΓ’ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 

ΓΒ, ΒΑ ἴσα ἐστὶ τῷ τε ἀπὸ τῆΞκ ΑΓ καὶ 

τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν ΓΒ, ΒΔ’ ὥστε μόνον τὸ 

ἀπὸ τῆΞκ ΑΓ ἔπαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν ΓΒ, ΒΑ τετραχώνων τῷ δὶΞ ὑπὸ τῶν 
ΓΒ, ΒΔ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 

Ἐν ἄρα τοῖΞ ὀξυχωνίοιΞ τριχώνοιαΞ τὸ ἀπὸ τῆΞπ τὴν ὀξεῖαν χωνίαν ὑ- 
ποτεινούσηπ πῆευρᾶΞπ τετράχωνον ἔπαττόν ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν τὴν ὀξεῖαν 
δωνίαν περιεχουσῶν πῆευρῶν τετραχώνων τῷ περιεχομένῳ δὶΞ ὑπό τε μιᾶ5 
τῶν περὶ τὴν ὀξεῖαν χωνίαν, ἐφ᾽ ἣν ἣ κάθετοΞ πίπτει, καὶ τῆΞΞ ἀποῆαμβα- 
νομένηΞξ ἐντὸΞ ὑπὸ τῆΞ καθέτου πρὸΞκ τῇ ὀξείᾳ χωνίᾳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιδ΄. 
᾿Ιῷ δοθέντι εὐθυχράμμῳ ἴσον τετράχωνον συστήσασθαι. 
Ἔστω τὸ δοθὲν εὐθύχραμμον τὸ Α᾽ δεῖ δὴ τῷ Α εὐθυχράμμῳ ἴσον τε- 
τράχωνον συστήσασθαι. 
Συνεστάτω χὰρ τῷ Α ἐυθυχράμμψ ἴσον παραῆηηηόχραμμον ὀρθοχώνιον 
τὸ ΒΔ’ αν ς ς ΠΣ δν τς 5 μὴ Η 
εἰ μεν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ ΕΔ, 
δεχονὸπ ἂν εἴη τὸ ἐπιταχθέν. συνέ- 
σταται χὰρ τῷ Α εὐθυχράμμῳ ἴσον 
τετράχωνον τὸ ΒΔ’ 
εἰ δὲ οὔ, μία τῶν ΒΕ, ΕΔ μείζων ἐ- 
θ στίν. ἔστω μείζων ἡ ΒΕ, καὶ ἐκβεβηή- 
σθω ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ κείσθω τῇ ΕΔ ἴση ἣ 
ΕΖ, καὶ τετμήσθω ἡ ΒΖ δίχα κατὰ τὸ 
Η, καὶ κέντρῳ τῷ Η, διαστήματι δὲ 
ἑνὶ τῶν ΗΒ. ΗΖ ἡμικύκῆιον χεχράφθω 
τὸ ΒΘΖ, καὶ ἐκβεβῆηήσθω ἡ ΔΕ ἐπὶ τὸ 
Γ Δ Θ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΗΘ. 
Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἡ ΒΖ τέτμηται εἰΞ 
μὲν ἴσα κατὰ τὸ Η, εἰπ δὲ ἄνισα κατὰ 
τὸ Ε, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΖ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ 
ΕΗ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΖ τετραχώνῳ. ἴση δὲ ἡ ΗΖ τῇ ΗΘ’ 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΖ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΗΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ. 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΗΘ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΘΕ, ΕΗ τετράχωνα᾽ τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΖ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΗΕ ἴσα ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΘΕ, ΕΗ. κοινὸν 
ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ τῆΞπΞ ΗΕ τετράχωνον᾽ ἢοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΖ 
περιεχόμενον ὄρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΘ τετραχώνῳ. 
ἀηηὰ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΕ, ΕΖ τὸ ΒΔ ἐστιν᾽ ἴση χὰρ ἣ ΕΖ τῇ ΕΔ’ τὸ ἄρα ΒΔ 
παραῆηηηηόχραμμον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΘΕ τετραχώνῳ. ἴσον δὲ τὸ ΒΔ 
τῷ Α εὐθυχράμμῳ. καὶ τὸ Α ἄρα εὐθύχραμμον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆπ ΕΘ 
ἀναχραφησομένῳ τετραχώνῳ. 
Ἰῷ ἄρα δοθέντι εὐθυχράμμῳ τῷ Α ἴσον τετράχωνον συνέσταται τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΘ ἀναχραφησόμενον᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ΒΥΚΛΕΙΔΟΥ 
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ΣΤΟΙΧΕΊΙΑ 


ΒΙΒΛΙΟ 8 
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Ὅροι 

α΄. Ἴσοι κύκῆἢοι εἰσίν, ὧν αἱ διάμετροι ἴσαι εἰσίν, ἢ ὧν αἱ ἐκ τῶν 
κέντρων ἴσαι εἰσίν. 

β΄. Εὐθεῖα κύκῆου ἐφάπτεσθαι ἢέχεται, ἥτιΞ ἁπτομένη τοῦ κύκῆου 
καὶ ἐκβαηδομένη οὐ τέμνει τὸν κύκῆον. 

δ΄. ΚΚύκῆοι ἐφάπτεσθαι ἀῆηηήῆων ἢἤέχονται οἵτινεΞ ἁπτόμενοι ἀηηήῆων 
οὐ τέμνουσιν ἀῆῆήηουξ. 

δ΄. Ἐν κύκῆῳ ἴσον ἀπέχειν ἀπὸ τοῦ κέντρου εὐθεῖαι ἢέχονται, ὅταν 
αἱ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπ᾽ αὐτὰΞ κάθετοι ἀχόμεναι ἴσαι ὦσιν. ε΄. 
Μεῖζον δὲ ἀπέχειν ἢέχεται, ἐφ᾽ ἣν ἡ μείζων κάθετος πίπτει. 

5΄. Ϊμῆμα κύκῆου ἐστὶ τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε εὐθείαΞ καὶ 
κύκῆου περιφερείαΞπ. 

ζ΄. ΪμήματοΞ δὲ χωνία ἐστὶν ἣ περιεχομένη ὑπό τε εὐθείαΞ καὶ 
κύκῆου περιφερείαΞπ. 

η΄. Ἐν τμήματι δὲ χωνία ἐστίν, ὅταν ἐπὶ τῆΞ περιφερεία τοῦ 
τμήματοΞ ἢηφθῇ τι σημεῖον καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ ἐπὶ τὰ πέρατα τῆΞ 
εὐθείαΞ, ἥ ἐστι βάσιΞ τοῦ τμήματοΞκ, ἐπιζευχθῶσιν εὐθεῖαι, ἣ 
περιεχομένη χωνία ὑπὸ τῶν ἐπιζευχθεισῶν εὐθειῶν. 

θ΄. Ὅταν δὲ αἱ περιέχουσαι τὴν Σχωνίαν εὐθεῖαι ἀποπαμβάνωσί τινα 
περιφέρειαν, ἐπ᾽ ἐκείνηΞ ἢέχεται βεβηκέναι ἣ χωνία. 

ι΄. ἰομεὺΞ δὲ κύκῆου ἐστίν, ὅταν πρὸΞ τῷ κέντρῷ τοῦ κύκῆου συ- 
σταθῇ χωνία, τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε τῶν τὴν χωνίαν 
περιεχουσῶν εὐθειῶν καὶ τῆΞξΞ ἀποῆαμβανομένηΞ ὑπ᾽ αὐτῶν περι- 
φερείαε. 

ια΄. Ὅμοία τμήματα κύκῆων ἐστὶ τὰ δεχόμενα χωνίαΞ ἴσαΞπ, ἤ ἐν 

οἷΞ αἱ χωνίαι ἴσαι ἀῆῆήδαιΞ εἰσίν. 


͵ 


α΄. 
Ἰοῦ δοθέντοΞ κύκῆου τὸ κέντρον εὑρεῖν. 


Ἔστω ὁ δοθεὶΞπ κύκῆοΞπ ὁ ΑΒΓ’ δεῖ δὴ τοῦ ΑΒΓ κύκῆου τὸ κέντρον εὑρεῖν. 

Διήχθω τιξ εἰΞ αὐτόν, ὧπ ἔτυχεν, εὐθεῖα ἡ ΑΒ, καὶ τετμήσθω δίχα κατὰ 
τὸ Δ σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ Δ τῇ ΑΒ πρὸΞπ ὀρθὰς ἤχθω ἣ ΔΓ καὶ διήχθω ἐπὶ 
τὸ Ε, καὶ τετμήσθω ἣ ΓΕ δίχα κατὰ τὸ Ζ᾽ ἢέχω, ὅτι τὸ Ζ κέντρον ἐστὶ τοῦ 
ΑΒΓ [κύκῆου]. 
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Μὴ χάρ, ἀῆπ’ εἰ δυνατόν, ἔστω τὸ 
Η, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΗΑ, ΗΔ, ΗΒ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΔΒ, κοινὴ 
δὲ ἣ ΔΗ, δύο δὴ αἱ ΑΔ, ΔΗ δύο ταῖΞξ 
ΗΔ, ΔΒ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ" 
καὶ βάσιΞ ἣ ΗΑ βάσει τῇ ΗΒ ἐστιν 
ἴση ἐκ κέντρου χάρ᾽ χωνία ἄρα ἡἣ ὑπὸ 
ΑΔΗ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΗΔΒ ἴση ἐστίν. 
ὅταν δὲ εὐθεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν στα- 
θεῖσα τὰΞ ἐφεξῆΞ χωνίαΞ ἴσαπ ἀῆ- 
ἤήῆαιΞ ποιῇ, ὀρθὴ ἑκατέρα τῶν ἴσων 


χωνιῶν ἐστιν ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ 

Ὡς ἢ Ὁ ΗΔΒ. ἐστὶ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΖΔΒ ὀρθή; 

ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΖΔΒ τῇ ὑπὸ ΗΔΒ, ἡἣ 

μείζων τῇ ἐπάττονι᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὸ Η κέντρον ἐστὶ τοῦ 
ΑΒΓ κύκῆου. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄῆῆο τι πῆὴν τοῦ Ζ. 


Πόρισμαα: Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἐν κύκῆῳ εὐθεῖά 
τιξ εὐθεῖάν τινα δίχα καὶ πρὸΞ ὀρθὰΞ τέμνῃ, ἐπὶ τῆΞ τεμνούσηξ 
ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ κύκῆου. -- ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


β΄. 
Ἐὰν κύκῆου ἐπὶ τῆΞ περιφερείαΞ ἢηφθῇ δύο τυχόντα σημεῖα, ἣ 
ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα ἐντὸΞ πεσεῖται τοῦ κύκῆου. 
Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓ, καὶ ἐπὶ τῆΞ 
περιφερείααΞ αὐτοῦ εἰῆήφθω δύο τυ- 
χόντα σημεῖα τὰ Α, Β᾽ ἢέχω, ὅτι ἣ 
ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ τὸ Β ἐπιζευχνυμένη εὐ- 
θεῖα ἐντὸΞ πεσεῖται τοῦ κύκῆηου. 
Μὴ χάρ, ἀῆηη’ εἰ δυνατόν, πιπτέ- 
τω ἐκτὸΞ ὡΞ ἣ ΑΕΒ, καὶ εἰηήφθω τὸ 


κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκῆου, καὶ ἔστω τὸ 
Δ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΔΑ, ΔΒ, καὶ 
διήχθω ἡ ΔΖΕ. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΔΑ τῇ ΔΒ, 
ἴση ἄρα καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΔΑΕ τῇ ὑπὸ 


ΔΒΕ᾽ καὶ ἐπεὶ τριχώνου τοῦ ΔΑΕ μία ᾿ (-Ξ-- 
πῆευρὰ προσεκβέβῆηται ἣ ΑΕΒ, μείζων ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΕΒ χωνΐὰι τῆΞ ὑπὸ ΔΑΕ. 


ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΔΑΕ τῇ ὑπὸ ΔΒΕ᾿ μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ ΔΕΒ τῆΞ ὑπὸ ΔΒΕ. ὑπὸ 
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δὲ τὴν μείζονα χωνίαν ἡ μείζων πῆευρὰ ὑποτείνει᾽ μείζων ἄρα ἣ ΔΒ τῆΞκ 
ΔΕ. ἴση δὲ ἡ ΔΒ τῇ ΔΖ. μείζων ἄρα ἣ ΔΖ τῆΞ ΔΕ ἡ ἐπάττων τῆξΞ μείζονος᾽ 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

οὐκ ἄρα ἡἣ ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ τὸ Β ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα ἐκτὸς πεσεῖται 
τοῦ κύκῆου. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἐπ᾽ αὐτῇῆΞ τῆΞ περιφερείαπ᾽ ἐντὸπ 
ἄρα. 

Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἐπὶ τῆΞ περιφερείαΞ ἤηφθῇ δύο τυχόντα σημεῖα, ἣ 
ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα ἐντὸΞ πεσεῖται τοῦ κύκῆου᾽ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

ὅ΄. 

Ἐὰν ἐν κύκῆῳ εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέντρου εὐθεῖάν τινα μὴ διὰ 
τοῦ κέντρου δίχα τέμνῃ, καὶ πρὸΞ ὀρθὰ αὐτὴν τέμνει᾽ καὶ ἐὰν πρὸΞ 
ὀρθὰ αὐτὴν τέμνῃ, καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει. 

Ἔστω κύκῆοΞπ ὁ ΑΒΓ, καὶ ἐν αὐτῷ εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέντρου ἡ ΓΔ 
εὐθεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὴν ΑΒ δίχα τεμνέτω κατὰ τὸ Ζ σημεῖον᾽ 
ἠέχω, ὅτι καὶ πρὸ ὀρθὰΞπ αὐτὴν τέμνει. 


Εἰηήφθω χὰρ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ 

κύκῆου, καὶ ἔστω τὸ Ε, καὶ ἐπεζεύχθω- 

σαν αἱ ΕΑ, ΕΒ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ 

ΑΖ τῇ ΖΒ, κοινὴ δὲ ἡ ΖΕ, δύο δυσὶν 

ἴσαι [εἰσίν] καὶ βάσιΞ ἣ ΕΑ βάσει τῇ 

ΕΒ ἴση χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΖΕ χωνίᾳ 

τῇ ὑπὸ ΒΖΕ ἴση ἐστίν. ὅταν δὲ εὐ- 

θεῖα ἐπ᾽ εὐθεῖαν σταθεῖσα τὰ ἐφε- 

ξῇΞ χωνίαΞ ἴσαΞπ ἀηηήπαιξ ποιῇ, ὀρθὴ 

ςις. ω 552 ἑκατέρα τῶν ἴσων χωνιῶν ἐστιν᾽ ἑκα- 

τέρα ἄρα τῶν ὑπὸ ΑΖΕ, ΒΖΕ ὀρθή ἐ- 

στιν. ἣ ΓΔ ἄρα διὰ τοῦ κέντρου οὖσα 

τὴν ΑΒ μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαν δί- 

χα τέμνουσα καὶ πρὸΞ ὀρθὰ τέμνει. 

᾿Αηῆὰ δὴ ἣ ΓΔ τὴν ΑΒ πρὸπ ὀρθὰπ τεμνέτω᾽ ἢέχω, ὅτι καὶ δίχα αὐτὴν 
τέμνει, τουτέστιν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΑΖ τῇ ΖΒ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΕΑ τῇ ΕΒ, ἴση 
ἐστὶ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΕΑΖ τῇ ὑπὸ ΕΒΖ. ἐστὶ δὲ καὶ ὀρθὴ ἡ ὑπὸ ΑΖΕ ὀρθῇ 
τῇ ὑπὸ ΒΖΕ ἴση δύο ἄρα τρίχωνά ἐστι ΕΑΖ, ΕΖΒ τὰκ δύο χωνίαπ δυσὶ 
χωνίαιΞ ἴσαΞ ἔχοντα καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην κοινὴν αὐτῶν τὴν 
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ΕΖ ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν ἴσων χωνιῶν᾽ καὶ τὰΞ ἢοιπὰΞπ ἄρα πηευρὰξΞ 
ταῖΞπ ἢοιπαῖΞ πῆευραῖΞ ἴσαΞπ ἕξει᾽ ἴση ἄρα ἡ ΑΖ τῇ ΖΒ. 

Ἐὰν ἄρα ἐν κύκῆῳ εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέντρου εὐθεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ 
κέντρου δίχα τέμνῃ, καὶ πρὸΞ ὀρθὰπ αὐτὴν τέμνει᾽ καὶ ἐὰν πρὸΞ ὀρθὰπ 
αὐτὴν τέμνῃ, καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Ἐὰν ἐν κύκῆῳ δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀηηήῆαΞ μὴ δὶα τοῦ κέντρου 
οὖσαι, οὐ τέμνουσιν ἀῆῆήδαςπ δίχα. 

Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓΔ, καὶ ἐν αὐτῷ δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΓ, ΒΔ τεμνέτωσαν 
ἀῆῆήῆαΞ κατὰ τὸ Ε μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι᾽ Πέχω, ὅτι οὐ τέμνουσιν ἀῆῆήδαΞ 
δίχα. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, τεμνέτωσαν ἀῆ- 
ἢήηῆαΞ δίχα ὥστε ἴσην εἶναι τὴν μὲν 
ΑΕ τῇ ΕΓ, τὴν δὲ ΒΕ τῇ ΕΔ’ καὶ εἰηῆή- 
φθω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου, καὶ Δ 
ἔστω τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΖΕ. 

Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέν- 
τρου ἣ ΖΕ εὐθεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ 
κέντρου τὴν ΑΓ δίχα τέμνει, καὶ πρὸξ 
ὀρθὰΞ αὐτὴν τέμνει᾽ ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ ΖΕΑ᾽ 

πάῆιν, ἐπεὶ εὐθεῖά τιΞ ἣ ΖΕ εὐθεῖ- Β 
άν τινα τὴν ΒΔ δίχα τέμνει, καὶ πρὸξ 
ὀρθὰΞ αὐτὴν τέμνει᾽ ὀρθὴ ἄρα ἣ ὑπὸ 
ΖΕΒ. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ἡἣ ὑπὸ ΖΕΑ ὀρθή ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΕΑ τῇ ὑπὸ ΖΕΒ ἣ 
ἐηάττων τῇ μείζονι᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα αἱ ΑΓ, ΒΔ τέμνουσιν 
ἀηηήῆαπ δίχα. 

Ἐὰν ἄρα ἐν κύκῆῳ δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀηῆηήηῆαπ μὴ δὶα τοῦ κέντρου 
οὖσαι, οὐ τέμνουσιν ἀῆῆήδαΞ δίχα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ε΄. 
Ἐὰν δύο κύκῆοι τέμνωσιν ἀῆηήδουξ, οὐκ ἔσται αὐτῶν τὸ αὐτὸ 


κέντρον. 


Δύο χὰρ κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΓΔΗ τεμνέτωσαν ἀηηήδουΞ κατὰ τὰ Β, Γ σημεῖα. 
ἠέχω, ὅτι οὐκ ἔσται αὐτῶν τὸ αὐτὸ κέντρον. 


Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω τὸ Ε, καὶ ἐ- 
πεζεύχθω ἣ ΕΓ, καὶ διήχθω ἣ ΕΖΗ, ὡπ 
ἔτυχεν. καὶ ἐπεὶ τὸ Ε σημεῖον κέν- 
τρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκηου, ἵση ἐστὶν 
ἡ ΕΓ τῇ ΕΖ. 

πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Ε σημεῖον κέντρον 
ἐστὶ τοῦ ΓΔΗ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΕΓ 
τῇ ΕΗ’ ἐδείχθη δὲ ἣ ΕΓ καὶ τῇ ΕΖ ἴ- 
ση᾽ καὶ ἡ ΕΖ ἄρα τῇ ΕΗ ἐστιν ἴση ἣ 
ἐπάσσων τῇ μείζονι᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα τὸ Ε σημεῖον κέντρον 
ἐστὶ τῶν ΑΒΓ, ΓΔΗ κύκηῆων. 

᾿ΕἘὰν ἄρα δύο κύκῆοι τέμνωσιν ἀῆ- 


ἤήῆουξ, οὐκ ἔστιν αὐτῶν τὸ αὐτὸ κέντρον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


5 


, 


Ἐὰν δύο κύκῆοι ἐφάπτωνται ἀηῆηήδων, οὐκ ἔσται αὐτῶν τὸ αὐτὸ 


κέντρον. 


Δύο χὰρ κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΓΔΕ ἐφα- 
πτέσθωσαν ἀῆηηήδων κατὰ τὸ Γ σημεῖ- 
ον᾽ Πέχω, ὅτι οὐκ ἔσται αὐτῶν τὸ αὐτὸ 
κέντρον. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, ἔστω τὸ Ζ, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἣ ΖΓ, καὶ διήχθω, ὡπ ἔτυ- 
χεν, ἣ ΖΕΒ. Ἐπεὶ οὖν τὸ Ζ σημεῖον 
κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκηῆου, ἴση ἐ- 
στὶν ἣ ΖΓ τῇ ΖΒ. 

πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Ζ σημεῖον κέντρον 
ἐστὶ τοῦ ΓΔΕ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἡ ΖΓ 
τῇ ΖΕ. ἐδείχθη δὲ ἡ ΖΓ τῇ ΖΒ ἴση 


Α 


καὶ ἣ ΖΕ ἄρα τῇ ΖΒ ἐστιν ἴση, ἣ ἐδάττων τῇ μείζονι᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα τὸ Ζ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τῶν ΑΒΓ, ΓΔΕ κύκῆων. 
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Ἐὰν ἄρα δύο κύκῆοι ἐφάπτωνται ἀῆηῆήῆων, οὐκ ἔσται αὐτῶν τὸ αὐτὸ 
κέντρον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ς. 

Ἐὰν κύκῆου ἐπὶ τῆΞ διαμέτρου ἢηφθῇ τι σημεῖον, ὃ μή ἐστι κέν- 
τρον τοῦ κύκῆου, ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸπ τὸν κύκῆον προσπίπτωσιν 
εὐθεῖαί τινεΞξ, μεκίστη μὲν ἔσται, ἐφ᾽ ἣΞ τὸ κέντρον, ἐβαχίστη δὲ ἣ 
ἢοιπή, τῶν δὲ ἄῆῆων ἀεὶ ἣ ἔχχιον τῆΞΞ δὶα τοῦ κέντρου τῆΞξΞ ἀπώτερον 
μείζων ἐστίν, δύο δὲ μόνον ἴσαι ἀπὸ τοῦ σημείου προσπεσοῦνται 
πρὸΞ τὸν κύκῆον ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆΞ ἐηαχίστηξ. 


Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓΔ, διάμετροπ δὲ αὐτοῦ ἔστω ἡ ΑΔ, καὶ ἐπὶ τῆΞΞ ΑΔ 
εἰῆήφθω τι σημεῖον τὸ Ζ, ὃ μή ἐστι κέντρον τοῦ κύκῆου, κέντρον δὲ τοῦ 
κύκῆου ἔστω τὸ Ε, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ πρὸΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον προσπιπτέτωσαν 
εὐθεῖαί τινε αἱ ΖΒ, ΖΓ, ΖΗ Πέχω, ὅτι μεχίστη μέν ἐστιν ἡ ΖΑ, ἐηαχίστη δὲ 
ἡ ΖΔ, τῶν δὲ ἄῆῆηων ἣ μὲν ΖΒ τῆΞ ΖΓ μείζων, ἡ δὲ ΖΓ τῆΞ ΖΗ. 


Γ ᾿Επεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΒΕ, ΓΕ, ΗΕ. 
καὶ ἐπεὶ παντὸΞ τριχώνου αἱ δύο πῆευ- 
ραὶ τῆΞ ἢοιπῆπ μείζονέπ εἰσιν, αἱ ἄρα 
ΕΒ, ΕΖ τῆΞ ΒΖ μείζονέπ εἰσιν. ἴση δὲ 
ἡ ΑΕ τῇ ΒΕ [αἱ ἄρα ΒΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσὶ 

Δ τῇ ζΖ! μείζων ἄρα ἡ ΑΖ τῆκ ΒΖ. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΕ τῇ ΓΕ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΖΕ, δύο δὴ αἱ ΒΕ, ΕΖ δυ- 
σὶ ταῖΞ ΓΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσίν. ἀηηὰ καὶ 
δωνία ἡ ὑπὸ ΒΕΖ χωνίαΞ τῆΞ ὑπὸ ΓΕΖ 
μείζων: βάσιΞ ἄρα ἣ ΒΖ βάσεωΞ τῆς 
ΓΖ μείζων ἐστίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἡ ΓΖ τῆΞ ΖΗ μείζων ἐστίν. 

Πάῆιν, ἐπεὶ αἱ ΗΖ, ΖΕ τῆΞ ΕΗ μείζονέΞξ εἰσιν, ἴση δὲ ἡ ΕΗ τῇ ΕΔ, αἱ 
ἄρα ΗΖ, ΖΕ τῆΞ ΕΔ μείζονέξ εἰσιν. κοινὴ ἀφῃρήσθω ἡ ΕΖ᾽ Ποιπὴ ἄρα ἡ ΗΖ 
ἢοιπῆΞ τῆΞ ΖΔ μείζων ἐστίν. μεχίστη μὲν ἄρα ἣ ΖΑ, ἐπαχίστη δὲ ἡ ΖΔ, 
μείζων δὲ ἣ μὲν ΖΒ τῆπ ΖΓ, ἡ δὲ ΖΓ τῆΞ ΖΗ. 

Λέχω, ὅτι καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου δύο μόνον ἴσαι προσπεσοῦνται πρὸξ 
τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆΞπ ΖΔ ἐηαχίστηξ. 

συνεστάτω χὰρ πρὸΞπ τῇ ΕΖ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸπ αὐτῇ σημείῳ τῷ Ε τῇ 
ὑπὸ ΗΕΖ χωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΖΕΘ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΖΘ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ 


Κ 
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ΗΕ τῇ ΕΘ, κοινὴ δὲ ἣ ΕΖ, δύο δὴ αἱ ΗΕ, ΕΖ δυσὶ ταῖΞ ΘΕ, ΕΖ ἴσαι εἰσίν᾽ 
καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΗΕΖ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΘΕΖ ἴση᾽ βάσιΞ ἄρα ἣ ΖΗ βάσει τῇ ΖΘ 
ἴση ἐστίν. 

ἠέχω δή, ὅτι τῇ ΖΗ ἄῆηη ἴση οὐ προσπεσεῖται πρὸπ τὸν κύκῆον ἀπὸ τοῦ 
Ζ σημείου. εἰ χὰρ δυνατόν, προσπιπτέτω ἣ ΖΚ. καὶ ἐπεὶ ἡἣ ΖΚ τῇ ΖΗ ἴση 
ἐστίν, ἀῆῆὰ ἡ ΖΘ τῇ ΖΗ ἰΐἴση ἐστίν], καὶ ἣ ΖΚ ἄρα τῇ ΖΘ ἐστιν ἴση, ἣ 
ἔχχιον τῆΞ διὰ τοῦ κέντρου τῇ ἀπώτερον ἴση᾽ ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἀπὸ 
τοῦ Ζ σημείου ἑτέρα τιΞ προσπεσεῖται πρὸπ τὸν κύκῆον ἴση τῇ ΗΖ᾽ μία ἄρα 
μόνη. 

Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἐπὶ τῆΞ διαμέτρου ἢηφθῇ τι σημεῖον, ὃ μή ἐστι κέντρον 
τοῦ κύκῆου, ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸΞ τὸν κύκῆον προσπίπτωσιν εὐθεῖαί 
τινεβ, μεχίστη μὲν ἔσται, ἐφ᾽ ἧΞ τὸ κέντρον, ἐδαχίστη δὲ ἣ ἢοιπή, τῶν δὲ 
ἄῆηων ἀεὶ ἣ ἔχχιον τῆΞ δὶα τοῦ κέντρου τῆΞΞ ἀπώτερον μείζων ἐστίν, δύο 
δὲ μόνον ἴσαι ἀπὸ τοῦ αὐτοῦ σημείου προσπεσοῦνται πρὸπ τὸν κύκῆον ἐφ᾽ 
ἑκάτερα τῆΞ ἐπαχίστηπ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


η΄. 

Ἐὰν κύκῆου ἢηφθῇ τι σημεῖον ἐκτόΞπ, ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸπ 
τὸν κύκῆον διαχθῶσιν εὐθεῖαί τινεΞ, ὧν μία μὲν διὰ τοῦ κέντρου, 
αἱ δὲ ἢοιπαί, ὼᾧΞ ἔτυχεν, τῶν μὲν πρὸΞ τὴν κοίῆην περιφέρειαν 
προσπιπτουσῶν εὐθειῶν μεχίστη μέν ἐστιν ἣ διὰ τοῦ κέντρου, τῶν 
δὲ ἄῆῆων ἀεὶ ἣ ἔχχιον τῆΞξΞ διὰ τοῦ κέντρου τῆΞ ἀπώτερον μείζων 
ἐστίν, τῶν δὲ πρὸς τὴν κυρτὴν περιφέρειαν προσπιπτουσῶν εὐθειῶν 
ἐηαχίστη μέν ἐστιν ἣ μεταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ τῆΞ διαμέτρου, τῶν 
δὲ ἄῆηων ἀεὶ ἣ ἔχχιον τῆΞ ἐηαχίστηΞ τῆΞΞ ἀπώτερόν ἐστιν ἐηάττων, 
δύο δὲ μόνον ἴσαι ἀπὸ τοῦ σημείου προσπεσοῦνται πρὸπ τὸν κύκῆον 
ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆΞ ἐηαχίστηξ. 

Ἔστω κύκῆοΞπ ὁ ΑΒΓ, καὶ τοῦ ΑΒΓ εἰηήφθω τι σημεῖον ἐκτὸΞπ τὸ Δ, 
καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ διήχθωσαν εὐθεῖαί τινεΞ αἱ ΔΑ, ΔΕ, ΔΖ, ΔΓ, ἔστω δὲ ἣ ΔΑ 
διὰ τοῦ κέντρου. ἢέχω, ὅτι τῶν μὲν πρὸΞπ τὴν ΑΕΖΓ κοίῆην περιφέρειαν 
προσπιπτουσῶν εὐθειῶν μεχίστη μέν ἐστιν ἡ διὰ τοῦ κέντρου ἣ ΔΑ, μείζων 
δὲ ἡ μὲν ΔΕ τῆΞ ΔΖ ἡ δὲ ΔΖ τῆΞ ΔΓ, τῶν δὲ πρὸΞ τὴν ΘΛΚΗ κυρτὴν 
περιφέρειαν προσπιπτουσῶν εὐθειῶν ἐπαχίστη μέν ἐστιν ἣ ΔΗ ἡἣ μεταξὺ τοῦ 
σημείου καὶ τῆΞπΞ διαμέτρου τῆΞ ΑΗ, ἀεὶ δὲ ἣ ἔχχιον τῆΞ ΔΗ ἐπαχίστηπ 
ἐπάττων ἐστὶ τῆΞ ἀπώτερον, ἣ μὲν ΔΚ τῆΞ ΔΛ, ἡ δὲ ΔΛ τῆΞ ΔΘ. 
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Εἰηήφθω χὰρ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ 
κύκῆου καὶ ἔστω τὸ Μ’ καὶ ἐπεζεύχθω- 


Δ 
, σαν αἱ ΜΕ, ΜΖ, ΜΓ, ΜΚ, ΜΛ; ΜΘ. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΜ τῇ ΕΜ, 
κοινὴ προσκείσθω ἣ ΜΔ’ ἣ ἄρα ΑΔ ἴση 
ἐστὶ ταῖΞ ΕΜ, ΜΔ. ἀηδῆ’ αἱ ΕΜ, ΜΔ 
θ τῆΞ ΕΔ μείζονέΞξ εἰσιν᾽ καὶ ἣ ΑΔ ἄρα 


τῆΞ ΕΔ μείζων ἐστίν. 
Ν πάῆιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΜΕ τῇ ΜΖ, 
᾿ κοινὴ δὲ ἣ ΜΔ, αἱ ΕΜ, ΜΔ ἄρα ταῖΞξ 
ΖΜ, ΜΔ ἴσαι εἰσίν καὶ χωνία ἡ ὑπὸ 
7 ΕΜΔ χωνίαΞ τῆΞ ὑπὸ ΖΜΔ μείζων ἐ- 
Ζ στίν. βάσιΞ ἄρα ἡ ΕΔ βάσεωξ τῆΞ ΖΔ 
Ε μείζων ἐστίν: 
Ε 


ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἣ ΖΔ 
τῆς ΓΔ μείζων ἐστίν᾽ μεχίστη μὲν ἄρα 
ἡ ΔΑ, μείζων δὲ ἡ μὲν ΔΕ τῆΞ ΔΖ, ἡἣ 
δὲ ΔΖ τῆΞ ΔΓ. Καὶ ἐπεὶ αἱ ΜΚ, ΚΔ 
τῆΞ ΜΔ μείζονέΞξ εἰσιν, ἴση δὲ ἣ ΜΗ 
τῇ ΜΚ, ἢοιπὴ ἄρα ἣ ΚΔ ἢοιπῆΞ τῆΞπΞ ΗΔ μείζων ἐστίν᾽ ὥστε ἣ ΗΔ τῆΞ 
ΚΔ ἐπάττων ἐστίν᾽ καὶ ἐπεὶ τριχζώνου τοῦ ΜΛΔ ἐπὶ μιᾶΞ τῶν πῆευρῶν τῆΞξ 
ΜΔ δύο εὐθεῖαι ἐντὸΞ συνεστάθησαν αἱ ΜΚ, ΚΔ, αἱ ἄρα ΜΚ, ΚΔ τῶν ΜΛ, 
ΛΔ ἐπάττονέΞξ εἰσιν᾽ ἴση δὲ ἣ ΜΚ τῇ ΜΛ’ ἢοιπὴ ἄρα ἣ ΔΚ ἢοιπῆΞ τῆπ ΔΛ 
ἐηάττων ἐστίν. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἣ ΔΛ τῆΞ ΔΘ ἐηάττων ἐστίν᾽ ἐῆαχίστη μὲν 
ἄρα ἡ ΔΗ, ἐπάττων δὲ ἡ μὲν ΔΚ τῆΞ ΔΛ ἡ δὲ ΔΛ τῆΞκ ΔΘ. 

Λέχω, ὅτι καὶ δύο μόνον ἴσαι ἀπὸ τοῦ Δ σημείου προσπεσοῦνται πρὸξ 
τὸν κύκῆον ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆΞπ ΔΗ ἐηαχίστηξ᾽ συνεστάτω πρὸΞ τῇ ΜΔ εὐθείᾳ 
καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Μ τῇ ὑπὸ ΚἈἈΝΜΔ χωνίᾳ ἴση χωνία ἡ ὑπὸ ΔΜΒ, 
καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΔΒ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΜΚ τῇ ΜΒ, κοινὴ δὲ ἣ ΜΔ, δύο 
δὴ αἱ ΚΜ, ΜΔ δύο ταῖΞ ΒΜ, ΜΔ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ καὶ χωνία ἣ 
ὑπὸ ΚΜΔ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΜΔ ἴση᾽ βάσιΞ ἄρα ἡ ΔΚ βάσει τῇ ΔΒ ἴση ἐστίν. 

ἠέχω [δή], ὅτι τῇ ΔΚ εὐθείᾳ ἄῆῆη ἴση οὐ προσπεσεῖται πρὸΞ τὸν κύκῆον 
ἀπὸ τοῦ Δ σημείου. εἰ χὰρ δυνατόν, προσπιπτέτω καὶ ἔστω ἣ ΔΝ. ἐπεὶ 
οὖν ἡ ΔΚ τῇ ΔΝ ἐστιν ἴση, ἀῆδ᾽ ἡ ΔΚ τῇ ΔΒ ἐστιν ἴση, καὶ ἣ ΔΒ ἄρα τῇ 
ΔΝ ἐστιν ἴση, ἣ ἔχχιον τῆΞ ΔΗ ἐδαχίστηΞπ τῇ ἀπώτερον [ἐστιν] ἴση ὅπερ 
ἀδύνατον ἐδείχθη. οὐκ ἄρα πῆείουΞ ἢ δύο ἴσαι πρὸ τὸν ΑΒΓ κύκῆον ἀπὸ 
τοῦ Δ σημείου ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆΞ ΔΗ ἐπαχίστηΞ προσπεσοῦνται. 


θ6 ΒΥὙΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ Β 


Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἢηφθῇ τι σημεῖον ἐκτόπ, ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸΞ τὸν 
κύκῆον διαχθῶσιν εὐθεῖαί τινεΞ, ὧν μία μὲν διὰ τοῦ κέντρου αἱ δὲ δοιπαί, 
ὧὼπ ἔτυχεν, τῶν μὲν πρὸΞ τὴν κοίῆην περιφέρειαν προσπιπτουσῶν εὐθειῶν 
μεχίστη μέν ἐστιν ἣ διὰ τοῦ κέντου, τῶν δὲ ἄῆῆων ἀεὶ ἣ ἔχχιον τῆΞξ διὰ τοῦ 
κέντρου τῆΞ ἀπώτερον μείζων ἐστίν, τῶν δὲ πρὸΞ τὴν κυρτὴν περιφέρειαν 
προσπιπτουσῶν εὐθειῶν ἐπαχίστη μέν ἐστιν ἣ μεταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ 
τῆϑβ διαμέτρου, τῶν δὲ ἄδῆων ἀεὶ ἡ ἔχχιον τῆΞπ ἐηαχίστηΞ τῆΞ ἀπώτερόν 
ἐστιν ἐδάττων, δύο δὲ μόνον ἴσαι ἀπὸ τοῦ σημείου προσπεσοῦνται πρὸ τὸν 
κύκῆον ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆΞ ἐπαχίστης᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


θ΄. 

Ἐὰν κύκῆου ἢἤηφθῇ τι σημεῖον ἐντόπ, ἀπο δὲ τοῦ σημείου πρὸκπ 
τὸν κύκῆον προσπίπτωσι πῆείουΞ ἢ δύο ἴσαι εὐθεῖαι, τὸ ἢηφθὲν 
σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ κύκῆου. 

Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓ, ἐντὸς δὲ αὐτοῦ σημεῖον τὸ Δ, καὶ ἀπὸ τοῦ Δ πρὸΞξ 
τὸν ΑΒΓ κύκῆον προσπιπτέτωσαν πῆείουΞ ἢ δύο ἴσαι εὐθεῖαι αἱ ΔΑ, ΔΒ, ΔΓ’ 
ἠέχω, ὅτι τὸ Δ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκηου. 

Λ ᾿Επεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΑΒ, ΒΓ καὶ 
τετμήσθωσαν δίχα κατὰ τὰ Ε, Ζ ση- 
μεῖα, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι αἱ ΕΔ, ΖΔ ὃδι- 
ἤχθωσαν ἐπὶ τὰ Η, Κ, Θ, Λ σημεῖα. 

Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΑΕ τῇ ΕΒ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΕΔ, δύο δὴ αἱ ΑΕ, ΕΔ δύο 
ταῖΞ ΒΕ, ΕΔ ἴσαι εἰσίν: καὶ βάσιπ ἣ 
ΔΑ βάσει τῇ ΔΒ ἴση᾽ χωνία ἄρα ἣ ὑ- 
πὸ ΑΕΔ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΕΔ ἴση ἐστίν" 
ὀρθὴ ἄρα ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΑΕΔ, ΒΕΔ 
χωνιῶν: ἣ ΗΚ ἄρα τὴν ΑΒ τέμνει δίχα 
καὶ πρὸΞ ὀρθάκ. καὶ ἐπεί, ἐὰν ἐν κύ- 
κῆῳψ εὐθεῖά τιΞ εὐθεῖάν τινα δίχα τε 
καὶ πρὸς ὀρθὰΞπ τέμνῃ, ἐπὶ τῆΞ τε- 
μνούσηΞ ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ κύκῆου, ἐπὶ τῆΞ ΗΚ ἄρα ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ 
κύκῆου. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἐπὶ τῆΞΞ ΘΛ ἐστι τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκηου. 
καὶ οὐδὲν ἕτερον κοινὸν ἔχουσιν αἱ ΗΚ, ΘΛ εὐθεῖαι ἢ τὸ Δ σημεῖον᾽ τὸ Δ 
ἄρα σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκῆηου. 

Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἢηφθῇ τι σημεῖον ἐντόπ, ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸΞ τὸν 
κύκῆον προσπίπτωσι πῆείουΞπ ἢ δύο ἴσαι εὐθεῖαι, τὸ ἤηφθὲν σημεῖον κέντρον 
ἐστὶ τοῦ κύκῆου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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΄ 


ι΄. 
Ι(ὐκῆοβξ. κύκῆον οὐ τέμνει κατὰ πῆείονα σημεῖα ἢ δύο. 


Εἰ χὰρ δυνατόν, κύκῆοΞπ ὁ ΑΒΓ κύκῆον τὸν ΔΕΖ τεμνέτω κατὰ πῆείονα 
σημεῖα ἢ δύο τὰ Β, Η, Ζ, Θ, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι αἱ ΒΘ, ΒΗ δίχα τεμνέσθωσαν 
κατὰ τὰ Κ, Λ σημεῖα᾽ καὶ ἀπὸ τῶν Κ, Λ ταῖΞ ΒΘ, ΒΗ πρὸς ὀρθὰς ἀχθεῖσαι 
αἱ ΚΓ, ΛΜ διήχθωσαν ἐπὶ τὰ Α, Ε σημεῖα. 

Ἐπεὶ οὖν ἐν κύκῆῳ τῷ ΑΒΓ εὐθεῖά 
τι ἢ ΑΓ εὐθεῖάν τινα τὴν ΒΘ δίχα 
καὶ πρὸΞ ὀρθὰπ τέμνει, ἐπὶ τῆΞ ΑΓ 
ἄρα ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκῆου. 

πάῆιν, ἐπεὶ ἐν κύκῆῳ τῷ αὐτῷ τῷ 
ΑΒΓ εὐθεῖά τιΞ ἡ ΝΞ εὐθεῖάν τινα τὴν 
ΒΗ δίχα καὶ πρὸΞ ὀρθὰ τέμνει, ἐπὶ 
τῆΞ ΝΞ ἄρα ἐστὶ τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ 
κύκηου. 

ἐδείχθη δὲ καὶ ἐπὶ τῆΞ ΑΓ, καὶ 
κατ᾽ οὐδὲν συμβάῆδδηουσιν αἱ ΑΓ, ΝΞ εὐ- 
θεῖαι ἢ κατὰ τὸ Ο’ τὸ Ο ἄρα σημεῖον 
κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκῆου. ὁμοίωπ 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τοῦ ΔΕΖ κύκῆου 
κέντρον ἐστὶ τὸ Ο᾽ 

δύο ἄρα κύκῆων τεμνόντων ἀπηήδουπ τῶν ΑΒΓ, ΔΕΖ τὸ αὐτό ἐστι κέντρον 
τὸ Ο’ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐκ ἄρα κύκῆοΞ κύκῆον τέμνει κατὰ πῆείονα σημεῖα ἢ δύο᾽ ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


ια΄. 

Ἐὰν δύο κύκῆοι ἐφάπτωνται ἀηῆηήδων ἐντόξπ, καὶ ἢηφθῇ αὐτῶν τὰ 
κέντρα, ἣ ἐπὶ τὰ κέντρα αὐτῶν ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα καὶ ἐκβαῆηομένη 
ἐπὶ τὴν συναφὴν πεσεῖται τῶν κύκῆων. 

Δύο χὰρ κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΑΔΕ ἐφαπτέσθωσαν ἀηηήῆων ἐντὸΞ κατὰ τὸ Α 
σημεῖον, καὶ εἰδήφθω τοῦ μὲν ΑΒΓ κύκῆου κέντρον τὸ Ζ, τοῦ δὲ ΑΔΕ τὸ Η: 

ἠέχω, ὅτι ἣ ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὸ Ζ ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα ἐκβαῆηομένη ἐπὶ τὸ 
Α πεσεῖται. Μὴ χάρ, ἀῆδ᾿ εἰ δυνατόν, πιπτέτω ὧΞ ἣ ΖΗΘ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΑΖ, ΑΗ. 
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Ἐπεὶ οὖν αἱ ΑΗ, ΗΖ τῆκπ ΖΑ, του- 
τέστι τῆΞ ΖΘ, μείζονέΞξ εἰσιν, κοινὴ 
ἀφῃρήσθω ἣ ΖΗ᾽ ἢοιπὴ ἄρα ἡ ΑΗ ἤοι- 
πῆΞ τῆξ ΗΘ μείζων ἐστίν. ἴση δὲ ἡἣ 
ΑΗ τῇ ΗΔ’ καὶ ἣ ΗΔ ἄρα τῆξπ ΗΘ μεί- 
ζων ἐστὶν ἡ ἐπάττων τῆπ μείζονοΞξ᾽ 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον οὐκ ἄρα ἣ ἀπὸ 
τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ Η ἐπιζευχνυμένη εὐθεὶα 
ἐκτὸς πεσεῖται κατὰ τὸ Α ἄρα ἐπὶ 
τῆς συναφῆΞ πεσεῖται. 

Ἐὰν ἄρα δύο κύκῆοι ἐφάπτωνται 
ἀηηήδων ἐντόπ, [καὶ ἢἤηφθῇ αὐτῶν τὰ 
κέντρα], ἣ ἐπὶ τὰ κέντρα αὐτῶν ἐπι- 
ζευχνυμένη εὐθεῖα [καὶ ἐκβαῆηομένη] ἐπὶ τὴν συναφὴν πεσεῖται τῶν κύ- 
κῆων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Γ 


ιβ΄. 
Ἐὰν δύο κύκῆοι ἐφάπτωνται ἀηῆηήῆων ἐκτόξΞ, ἣ ἐπὶ τὰ κέντρα 
αὐτῶν ἐπιζευχνυμένη διὰ τῆΞ ἐπαφῆΞ ἐηεύσεται. 
Δύο χὰρ κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΑΔΕ ἐφαπτέσθωσαν ἀηηήδων ἐκτὸΞ κατὰ τὸ Α 
σημεῖον, καὶ εἰηήφθω τοῦ μὲν ΑΒΓ κέντρον τὸ Ζ, τοῦ δὲ ΑΔΕ τὸ Η᾿ Πέχω, 
ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ Η ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα διὰ τῆΞ κατὰ τὸ Α ἐπαφῆΞ 


ἐπεύσεται. τ τος, ἡ ΑΚέ τε πον λα τ 
Μὴ χάρ, ἀῆδη’ εἰ δυνατόν, ἐρχέσθω 


ὼπ ἣ ΖΓΔΗ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΖ, 
ΑΗ. Ἐπεὶ οὖν τὸ Ζ σημεῖον κέντρον 
ἐστὶ τοῦ ΑΒΓ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΖΑ 
τῇ ΖΓ. πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Η σημεῖον κέν- 
τρον ἐστὶ τοῦ ΑΔΕ κύκηῆου, ἴση ἐστὶν 
ἡ ΗΑ τῇ ΗΔ. 
χ ἐδείχθη δὲ καὶ ἣ ΖΑ τῇ ΖΓ ἴση᾽ αἱ 
ἄρα ΖΑ, ΑΗ ταῖΞ ΖΓ, ΗΔ ἴσαι εἰσίν: 
ὥστε ὅῆη ἣ ΖΗ τῶν ΖΑ, ΑΗ μείζων 
ἐστίν᾽ ἀηῆὰ καὶ ἐπάττων᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἣ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ 
Η ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα διὰ τῆΞ κατὰ 
τὸ Α ἐπαφῆΞ οὐκ ἐΠπεύσεται᾽ δι᾽ αὐτῆπ 
ἄρα. 
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Ἐὰν ἄρα δύο κύκῆοι ἐφάπτωνται ἀηῆήῆων ἐκτόπ, ἣ ἐπὶ τὰ κέντρα αὐτῶν 
ἐπιζευχνυμένη [εὐθεῖα] διὰ τῆΞ ἐπαφῇπ ἐπεύσεται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιχ΄. 

ΙΚὐκῆοβξ. κύκῆου οὐκ ἐφάπτεται κατὰ πῆείονα σημεῖα ἢ καθ᾽ ἕν, 
ἐάν τε ἐντὸς ἐάν τε ἐκτὸΞ ἐφάπτηται. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓΔ κύκῆου τοῦ ΕΒΖΔ ἐφαπτέσθω πρότερον 
ἐντὸΞ κατὰ πῆείονα σημεῖα ἢ ἕν τὰ Δ, Β. [Καὶ εἰδήφθω τοῦ μὲν ΑΒΓΔ κύκῆου 
κέντρον τὸ Η, τοῦ δὲ ΕΒΖΔ τὸ Θ. 

Ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὸ Θ ἐπι- 
ζευχνυμένη ἐπὶ τὰ Β, Δ πεσεῖται. πι- 
πτέτω ὼὦΞ ἣ ΒΗΘΔ. καὶ ἐπεὶ τὸ Η 
σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓΔ κύ- 
κῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΒΗ τῇ ΗΔ’ μείζων 
ἄρα ἡἣ ΒΗ τῆΞκ ΘΔ’ ποηηῷ ἄρα μείζων 
ἡ ΒΘ τῆΞ ΘΔ. 

πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Θ σημεῖον κέντρον 
ἐστὶ τοῦ ΕΒΖΔ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ 
ΒΘ τῇ ΘΔ’ ἐδείχθη δὲ αὐτῆΞ καὶ ποῆ- 
ἢῷ μείζων᾽ ὅπερ ἀδύνατον οὐκ ἄρα 
κύκῆοπ κύκῆου ἐφάπτεται ἐντὸΞ κατὰ 
πῆείονα σημεῖα ἢ ἕν. 

Λέχω δή, ὅτι οὐδὲ ἐκτόκ. 

Εἰ χὰρ δυνατόν, κύκῆοΞκ ὁ ΑΓΚ κύ- 
κῆου τοῦ ΑΒΓΔ ἐφαπτέσθω ἐκτὸπ κα- 
τὰ πῆείονα σημεῖα ἢ ἕν τὰ Α, Γ, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἡ ΑΓ. 

"Ἐπεὶ οὖν κύκῆων τῶν ΑΒΓΔ, ΑΓΚ 
εἴῆηπται ἐπὶ τῆΞ περιφερείαΞ ἑκατέ- 
ρου δύο τυχόντα σημεῖα τὰ Α, Γ, ἡ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιζευχνυμένη εὐθεῖα 
ἐντὸΞ ἑκατέρου πεσεῖται ἀηῆὰ τοῦ μὲν ΑΒΓΔ ἐντὸς ἔπεσεν, τοῦ δὲ ΑΓΚ 
ἐκτόςξ᾽ ὅπερ ἄτοπον᾽ 

οὐκ ἄρα κύκῆοΞκ κύκῆου ἐφάπτεται ἐκτὸπ κατὰ πῆείονα σημεῖα ἢ ἕν. 
ἐδείχθη δέ, ὅτι οὐδὲ ἐντόΞξ. 

ΚΚύκῆοΞ ἄρα κύκἢου οὐκ ἐφάπτεται κατὰ πῆείονα σημεῖα ἢ [καθ᾽] ἕν, ἐάν 
τε ἐντὸΞ ἐάν τε ἐκτὸΞ ἐφάπτηται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ιδ΄. 

Ἔν κύκῆῳ αἱ ἴσαι εὐθεῖαι ἴσον ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ κέντρου, καὶ 
αἱ ἴσον ἀπέχουσαι ἀπὸ τοῦ κέντρου ἴσαι ἀῆῆήῆαιπ εἰσίν. 

Ἔστω κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓΔ, καὶ ἐν αὐτῷ ἴσαι εὐθεῖαι ἔστωσαν αἱ ΑΒ, ΓΔ’ Πέχω, 
ὅτι αἱ ΑΒ, ΓΔ ἴσον ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ κέντρου. Εἰηήφθω χὰρ τὸ κέντον τοῦ 
ΑΒΓΔ κύκῆου καὶ ἔστω τὸ Ε, καὶ ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ τὰΞ ΑΒ, ΓΔ κάθετοι ἤχθωσαν 
αἱ ΕΖ, ΕΗ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΕ, ΕΓ. 


Ἐπεὶ οὖν εὐθεῖά τιΞ δὶα τοῦ κέν- 
τρου ἣ ΕΖ εὐθεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ 
Β Δ κέντρου τὴν ΑΒ πρὸΞπ ὀρθὰκπ τέμνει, 
καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει. ἴση ἄρα ἣ ΑΖ 
τῇ ΖΒ᾽ διπηῆ ἄρα ἣ ΑΒ τῆΞ ΑΖ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΓΔ τῆΞ ΓΗ 


ἐστι διπῆῆ᾽ καί ἐστιν ἴση ἣ ΑΒ τῇ ΓΔ’ 
ἴση ἄρα καὶ ἣ ΑΖ τῇ ΓΗ. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἣ ΑΕ τῇ ΕΓ, ἴσον καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΑΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΓ. ἀῆηὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆΞ ΑΕ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΑΖ, 


ΕΖ ὀρθὴ χὰρ ἣ πρὸΞπ τῷ Ζ χωνία᾽ τῷ 
δὲ ἀπὸ τῆΞ ΕΓ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΕΗ, 
ΗΓ’ ὀρθὴ χὰρ ἣ πρὸΞπ τῷ Η χωνία᾽ τὰ 
ἄρα ἀπὸ τῶν ΑΖ, ΖΕ ἴσα ἐστὶ τοῖΞξ 
ἀπὸ τῶν ΓΗ, ΗΕ, ὧν τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΗ’ ἴση χάρ 


ἐστιν ἣ ΑΖ τῇ ΓΗ’ ἢοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ ἴσον ἐστίν" 
ἴση ἄρα ἣ ΕΖ τῇ ΕΗ. 

ἐν δὲ κύὐκῆῳ ἴσον ἀπέχειν ἀπὸ τοῦ κέντρου εὐθεῖαι ἢέχονται, ὅταν αἱ 
ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπ᾽ αὐτὰΞ κάθετοι ἀχόμεναι ἴσαι ὦσιν" αἱ ἄρα ΑΒ, ΓΔ ἴσον 
ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ κέντρου. ᾿Αηηὰ δὴ αἱ ΑΒ, ΓΔ εὐθεῖαι ἴσον ἀπεχέτωσαν 
ἀπὸ τοῦ κέντρου, τουτέστιν ἴση ἔστω ἣ ΕΖ τῇ ΕΗ. Πἠέχῳω, ὅτι ἴση ἐστὶ καὶ ἣ 
ΑΒ τῇ ΓΔ. 

Ἰῶν χὰρ αὐτῶν κατασκευασθέντων ὁμοίως δείξομεν, ὅτι διπῆηῆ ἐστιν ἣ 
μὲν ΑΒ τῆΞ ΑΖ, ἡ δὲ ΓΔ τῆΞ ΓΗ’ καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΕ τῇ ΓΕ, ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΕ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΕ᾽ ἀηῆηὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆΞξ ΑΕ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν ΕΖ, ΖΑ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΓΕ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΕΗ, ΗΓ. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
ΕΖ, ΖΑ ἴσα ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΕΗ, ΗΓ’ ὧν τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΖ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΕΗ 
ἐστιν ἴσον ἴση χὰρ ἣ ΕΖ τῇ ΕΗ’ ἢοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΑΖ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆπ ΓΗ᾿ ἴση ἄρα ἣ ΑΖ τῇ ΓΗ᾿ καί ἐστι τῆΞ μὲν ΑΖ διπῆηῆ ἡ ΑΒ, τῆΞπ δὲ 
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ΓΗ διπηῆ ἡ ΓΔ’ ἴση ἄρα ἡ ΑΒ τῇ ΓΔ. 
Ἐν κύκῆψ ἄρα αἱ ἴσαι εὐθεῖαι ἴσον ἀπέχουσιν ἀπὸ τοῦ κέντρου, καὶ αἱ 
ἴσον ἀπέχουσαι ἀπὸ τοῦ κέντρου ἴσαι ἀῆηήῆδαιΞ εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιε΄. 

Ἔν κύὐκῆῳ μεχίστη μὲν ἣ διάμετροξ, τῶν δὲ ἄῆῆων ἀεὶ ἡ ἔχπιον 
τοῦ κέντρου τῆΞξΞ ἀπώτερον μείζων ἐστίν. 

Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓΔ, διάμετροΞξ δὲ αὐτοῦ ἔστω ἣ ΑΔ, κέντρον δὲ τὸ 
Ε, καὶ ἔχχιον μὲν τῆΞ ΑΔ διαμέτρου ἔστω ἡ ΒΓ, ἀπώτερον δὲ ἡἣ ΖΗ᾿ ἠέχω, 
ὅτι μεχίστη μέν ἐστιν ἣ ΑΔ, μείζων δὲ ἡ ΒΓ τῆΞ ΖΗ. 

Ἤχθωσαν χὰρ ἀπὸ τοῦ Ε κέντρου 
ἐπὶ τὰς ΒΓ, ΖΗ κάθετοι αἱ ΕΘ, ΕΚ. 
καὶ ἐπεὶ ἔχχιον μὲν τοῦ κέντρου ἐστὶν 
ἡ ΒΓ, ἀπώτερον δὲ ἣ ΖΗ, μείζων ἄρα 
ἡ ΕΚ τῆΞ ΕΘ. κείσθω τῇ ΕΘ ἴση ἡ 
ΕΛ, καὶ διὰ τοῦ Λ τῇ ΕΚ πρὸΞκ ὀρθὰΞξ 
ἀχθεῖσα ἣ ΛΜ διήχθω ἐπὶ τὸ Ν, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΜΕ, ΕΝ, ΖΕ, ΕΗ. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΕΘ τῇ ΕΛ, 
ἴση ἐστὶ καὶ ἣ ΒΓ τῇ ΜΝ. πάῆιν, ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΑΕ τῇ ΕΜ, ἡ δὲ ΕΔ τῇ 
ΕΝ, ἣ ἄρα ΑΔ ταῖΞ ΜΕ, ΕΝ ἴση ἐστίν. 
ἀηδ᾽ αἱ μὲν ΜΕ, ΕΝ τῆΞ ΜΝ μείζονέξ 
εἰσιν [καὶ ἣ ΑΔ τῆΞ ΜΝ μείζων ἐστίν], 
ἴση δὲ ἣ ΜΝ τῇ ΒΓ’ ἣ ΑΔ ἄρα τῆΞ ΒΓ 
μείζων ἐστίν. καὶ ἐπεὶ δύο αἱ ΜΕ, ΕΝ δύο ταῖξΞ ΖΕ, ΕΗ ἴσαι εἰσίν, καὶ χωνία 
ἡ ὑπὸ ΜΕΝ χωνίαΞ τῆΞ ὑπὸ ΖΕΗ μείζων [ἐστίν], βάσιΞ ἄρα ἡ ΜΝ βάσεωΞξ 
τῆβς ΖΗ μείζων ἐστίν. ἀῆῆὰ ἣ ΜΝ τῇ ΒΓ ἐδείχθη ἴση [καὶ ἣ ΒΓ τῆΞ ΖΗ 
μείζων ἐστίν]. μεχίστη μὲν ἄρα ἡ ΑΔ διάμετροπ, μείζων δὲ ἣ ΒΓ τῆΞ ΖΗ. 

Ἐν κύκῆῳ ἄρα μεχκίστη μὲν ἐστιν ἣ διάμετροΞπ, τῶν δὲ ἄῆηῆων ἀεὶ ἣ ἔχχιον 
τοῦ κέντρου τῆΞ ἀπώτερον μείζων ἐστίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


͵ 


ι5΄. 

Ἡ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκῆου πρὸΞ ὀρθὰςξ ἀπ᾽ ἄκραΞ ἀχομένη ἐκτὸΞ 
πεσεῖται τοῦ κύκῆου, καὶ εἰΞ τὸν μεταξὺ τόπον τῆΞ τε εὐθείαΞ 
καὶ τῆΞ περιφερείαΞ ἑτέρα εὐθεῖα οὐ παρεμπεσεῖται, καὶ ἣ μὲν τοῦ 
ἡμικυκῆίου χωνία ἁπάσηξπ χωνίαΞ ὀξείαΞ εὐθυχράμμου μείζων ἐστίν, 
ἡ δὲ ἢοιπὴ ἐπάττων. 
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Ἔστω κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓ περὶ κέντρον τὸ Δ καὶ διάμετρον τὴν ΑΒ᾽ Πέχω, 
ὅτι ἣ ἀπὸ τοῦ Α τῇ ΑΒ πρὸπ ὀρθὰΞκ ἀπ᾽ ἄκραπ ἀχομένη ἐκτὸΞ πεσεῖται τοῦ 
κύκῆου. Μὴ χάρ, ἀῆη’ εἰ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸΞ ὡΞ ἣ ΓΑ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ 
ΔΓ. 

Ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΔΑ τῇ ΔΓ, ἴση 
ἐστὶ καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΔΑΓ χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΑΓΔ. ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΔΑΓ’ ὀρθὴ 
ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΔ’ τριχώνου δὴ τοῦ 
ΑΓΔ αἱ δύο χωνίαι αἱ ὑπὸ ΔΑΓ, ΑΓΔ 
δύο ὀρθαῖξΞ ἴσαι εἰσίν ὅπερ ἐστὶν ἀ- 
δύνατον. 

οὐκ ἄρα ἣ ἀπὸ τοῦ Α σημείου τῇ 
ΒΑ πρὸς ὀρθὰπ ἀχομένη ἐντὸκ πεσεῖ- 
ται τοῦ κύκῆου. ὁμοίωΞ δὴ δεῖξομεν, 
ὅτι οὐδ᾽ ἐπὶ τῆΞ περιφερείαπ᾽ ἐκτὸς 
Η " 

ἐςς ἄρα. 

Α Πιπτέτω ὡΞπ ἡ ΑΕ᾿ ἢέχω δή, ὅτι εἰσ 
τὸν μεταξὺ τόπον τῆΞ τε ΑΕ εὐθεί- 
α5 καὶ τῆΞ ΓΘΑ περιφερείαΞ ἑτέρα 
εὐθεῖα οὐ παρεμπεσεῖται. Εἰ χὰρ δυ- 

νατόν, παρεμπιπτέτω ὡπ ἣ ΖΑ, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Δ σημείου ἐπὶ τῆν ΖΑ 
κάθετοΞ ἣ ΔΗ. καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἣ ὑπὸ ΑΗΔ, ἐηάττων δὲ ὀρθῆς ἡ ὑ- 
πὸ ΔΑΗ, μείζων ἄρα ἡ ΑΔ τῆΞ ΔΗ. ἴση δὲ ἣ ΔΑ τῇ ΔΘ’ μείζων ἄρα 
ἡ ΔΘ τῆΞ ΔΗ, ἡἣ ἐπηάττων τῆΞ μείζονοΞ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
εἰΞ τὸν μεταξὺ τόπον τῆΞ τε εὐθείαΞ καὶ τῆΞ περιφερείαπ ἑτέρα εὐθεῖα 
παρεμπεσεῖται. 

Λέχω, ὅτι καὶ ἣ μὲν τοῦ ἡμικυκῆίου χωνία ἣ περιεχομένη ὑπό τε τῆΞ 
ΒΑ εὐθείαΞ καὶ τῆΞ ΓΘΑ περιφερείαΞ ἁπάσηΞπ χωνίαΞ ὀξείαΞ εὐθυχράμμου 
μείζων ἐστίν, ἡ δὲ ἢοιπὴ ἣ περιεχομένη ὑπό τε τῆΞ ΓΘΑ περιφερείαπ καὶ 
τῆΞ ΑΕ εὐθείαΞ ἁπάσηΞπ χωνίαΞπ ὀξείαΞ εὐθυχράμμου ἐηάττων ἐστίν. 

Εἰ χὰρ ἐστί τιΞ χωνία εὐθύχραμμοΞπ μείζων μὲν τῆΞ περιεχομένηξ ὑπό 
τε τῆς ΒΑ εὐθείαΞξ καὶ τῆΞ ΓΘΑ περιφερείαπ, ἐπάττων δὲ τῆΞ περιεχομένηπ 
ὑπό τε τῆΞ ΓΘΑ περιφερείαΞ καὶ τὴΞ ΑΕ εὐθείαπ, εἰΞ τὸν μεταξὺ τόπον 
τῆϑβ τε ΓΘΑ περιφερείαΞ καὶ τῆΞ ΑΕ εὐθείαΞπ εὐθεῖα παρεμπεσεῖται, ἥτιπ 
ποιήσει μείζονα μὲν τῆΞ περιεχομένηΞξ ὑπὸ τε τῆΞ ΒΑ εὐθείαΞ καὶ τῆΞ ΓΘΑ 
περιφερείαΞπ ὑπὸ εὐθειῶν περιεχομένην, ἐηάττονα δὲ τῆΞ περιεχομένη ὑπό 
τε τῆξ ΓΘΑ περιφερείαξ καὶ τῆΞ ΑΕ εὐθείαΞ. οὐ παρεμπίπτει δέ᾽ οὐκ ἄρα 
τῆπ περιεχομένη χωνίαΞ ὑπό τε τῆΞ ΒΑ εὐθείαΞ καὶ τῆΞ ΓΘΑ περιφερεί- 
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α5 ἔσται μείζων ὀξεῖα ὑπὸ εὐθειῶν περιεχομένη, οὐδὲ μὴν ἐπάττων τῆπ 
περιεχομένηΞξ ὑπό τε τῆΞ ΓΘΑ περιφερείαξ καὶ τῆΞ ΑΕ εὐθείαπ. 


Πόρισμαα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἣ τῇ διαμέτρῳ τοῦ 
κύκῆου πρὸΞ ὀρθὰΞ ἀπ᾽ ἄκραΞ ἀχομένη ἐφάπτεται τοῦ κύκϑου [καὶ 
ὅτι εὐθεῖα κύκῆου καθ᾽ ἕν μόνον ἐφάπτεται σημεῖον, ἐπειδήπερ καὶ 
ἣ κατὰ δύο αὐτῷ συμβάδδἢουσα ἐντὸΞ αὐτοῦ πίπτουσα ἐδείχθη] ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 

᾿Απὸ τοῦ δοθέντοΞ σημείου τοῦ δοθέντοΞ κύκῆου ἐφαπτομένην 
εὐθεῖαν ζΣραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Ἔστω τὸ μὲν δοθὲν σημεῖον τὸ Α, ὁ δὲ δοθεὶπ κύκῆοΞπ ὁ ΒΓΔ’ δεῖ δὴ 
ἀπὸ τοῦ Α σημείου τοῦ ΒΓΔ κύκῆου ἐφαπτομένην εὐθεῖαν χραμμὴν ἀχαχεῖν. 

Εἰηήφθω χὰρ τὸ κέντρον τοῦ κύ- 
κῆου τὸ Ε, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΑΕ, καὶ 
κέντρῳ μὲν τῷ Ε διαστήματι δὲ τῷ 
ΕΑ κύκῆοπ χεχράφθω ὁ ΑΖΗ, καὶ ἀπὸ  Ζ 
τοῦ Δ τῇ ΕΑ πρὸΞκ ὀρθὰΞ ἤχθω ἣ ΔΖ, 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΕΖ, ΑΒ᾽ ἢέχω, ὅ- ἐ ἢ 
τι ἀπὸ τοῦ Α σημείου τοῦ ΒΓΔ κύκῆου 
ἐφαπτομένη ἧκται ἡ ΑΒ. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ Ε κέντρον ἐστὶ τῶν 
ΒΓΔ, ΑΖΗ κύκῆων, ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ 
μὲν ΕΑ τῇ ΕΖ, ἡ δὲ ΕΔ τῇ ΕΒ᾽ δύο 
δὴ αἱ ΑΕ, ΕΒ δύο ταῖξπ ΖΕ, ΕΔ ἴσαι εἰ- 
σίν: καὶ χωνίαν κοινὴν περιέχουσι τὴν 
πρὸΞ τῷ Ε᾿ βάσιΞ ἄρα ἡ ΔΖ βάσει τῇ 
ΑΒ ἴση ἐστίν, καὶ τὸ ΔΕΖ τρίχωνον 
τῷ ΕΒΑ τριχώνῳ ἴσον ἐστίν, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖΞ ἢοιπαῖπ χωνίαιε᾽ 
ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΕΔΖ τῇ ὑπὸ ΕΒΑ. ὀρθὴ δὲ ἣ ὑπὸ ΕΔΖ’ ὀρθὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 
ΕΒΑ. καί ἐστιν ἣ ΕΒ ἐκ τοῦ κέντρου ἣ δὲ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκῆου πρὸξΞ 
ὀρθὰΞ ἀπ᾽ ἄκραΞ ἀχομένη ἐφάπτεται τοῦ κύκῆου᾽ ἣ ΑΒ ἄρα ἐφάπτεται τοῦ 
ΒΓΔ κύκῆου. 

᾿Απὸ τοῦ ἄρα δοθέντοΞ σημείου τοῦ Α τοῦ δοθέντοπ κύκῆου τοῦ ΒΓΔ 
ἐφαπτομένη εὐθεῖα χραμμὴ ἧκται ἣ ΑΒ᾿ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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ιη΄. 

Ἐὰν κύκῆου ἐφάπτηταί τιΞ εὐθεῖα, ἀπὸ δὲ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν 
ἁφὴν ἐπιζευχθῇ τιΞ εὐθεῖα, ἡ ἐπιζευχθεῖσα κάθετοΞ ἔσται ἐπὶ τὴν 
ἐφαπτομένην. 

ΚΚύκῆου χὰρ τοῦ ΑΒΓ ἐφαπτέσθω τιξ εὐθεῖα ἣ ΔΕ κατὰ τὸ Γ σημεῖον, καὶ 
εἰηήφθω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκῆου τὸ Ζ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ Γ ἐπεζεύχθω 
ἡ ΖΓ’ ἠέχω, ὅτι ἡ ΖΓ κάθετόΞ ἐστιν ἐπὶ τὴν ΔΕ. 

Εἰ χὰρ μή, ἤχθω ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ 
τὴν ΔΕ κάθετοΞ ἡἣ ΖΗ. 

Ἐπεὶ οὖν ἡ ὑπὸ ΖΗΓ χωνία ὀρθή 
ἐστιν, ὀξεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΓΗ᾽ ὑ- 
πὸ δὲ τὴν μείζονα χωνίαν ἣ μείζων 
πῆηευρὰ ὑποτείνει μείζων ἄρα ἣ ΖΓ 
τῆβ ΖΗ᾽ ἴση δὲ ἣ ΖΓ τῇ ΖΒ᾽ μείζων 
ἄρα καὶ ἣ ΖΒ τῆΞ ΖΗ ἡ ἐπάττων τῆΞ 
μείζονοΞ᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα ἣ ΖΗ κάθετόε ἐστιν ἐπὶ τὴν ΔΕ. 

ὁμοίωΞ δὴ δεῖξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄῆηη 
τιβ πῆὴν τῆβξ ΖΓ. ἡ ΖΓ ἄρα κάθετόξ 
ἐστιν ἐπὶ τὴν ΔΕ. 

Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἐφάπτηταί τι 
εὐθεῖα, ἀπὸ δὲ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν 
ἁφὴν ἐπιζευχθῇ τιΞπ εὐθεῖα, ἡ ἐπιζευ- 
χθεῖσα κάθετοΞπ ἔσται ἐπὶ τὴν ἐφαπτομένην᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιθ΄. 
᾿ΕἘὰν κύκῆου ἐφάπτηταί τιΞξ εὐθεῖα, ἀπὸ δὲ τῆΞ ἁφῆΞ τῇ ἐφαπτομένῃ 
πρὸΞ ὀρθὰΞ ἰ[χωνίαΞ] εὐθεῖα χραμμὴ ἀχθῇ, ἐπὶ τῆΞ ἀχθείσηΞ ἔσται 
τὸ κέντρον τοῦ κύκῆου. 
Κύκῆου χὰρ τοῦ ΑΒΓ ἐφαπτέσθω τιΞ εὐθεῖα ἡ ΔΕ κατὰ τὸ Γ σημεῖον, 
καὶ ἀπὸ τοῦ Γ τῇ ΔΕ πρὸΞ ὀρθὰπ ἤχθω ἡἣ ΓΑ᾿ ἢέχω, ὅτι ἐπὶ τῆΞ ΑΓ ἐστι τὸ 
κέντρον τοῦ κύκῆου. 


ΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟ 


Μὴ χάρ, ἀῆλη’ εἰ δυνατόν, ἔστω τὸ 
Ζ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΓΖ. Ἐπεὶ [οὖν] κύ- 
κῆου τοῦ ΑΒΓ ἐφάπτεταί τιΞ εὐθεῖα ἣ 
ΔΕ, ἀπὸ δὲ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὴν ἁφὴν 
ἐπέζευκται ἡ ΖΓ, ἡ ΖΓ ἄρα κάθετόξ 
ἐστιν ἐπὶ τὴν ΔΕ᾿ ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἣ 
ὑπὸ ΖΓΕ. ἐστὶ δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΕ ὀρθή; 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΓΕ τῇ ὑπὸ ΑΓΕ 
ἡ ἐπάττων τῇ μείζονι ὅπερ ἐστὶν ἀ- 
δύνατον. οὐκ ἄρα τὸ Ζ κέντρον ἐστὶ 
τοῦ ΑΒΓ κύκῆηου. 

ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄηῆο 
τι πῆὴν ἐπὶ τῆπ ΑΓ. 
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Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἐφάπτηταί τιΞ εὐθεῖα, ἀπὸ δὲ τῆΞ ἁφῆΞ τῇ ἐφαπτομένῃ 
πρὸΞ ὀρθὰΞ εὐθεῖα χραμμὴ ἀχθῇ, ἐπὶ τῆΞ ἀχθείσηΞ ἔσται τὸ κέντρον τοῦ 


κύκῆου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 


κ. 


Ἔν κύκῆῳ ἣ πρὸΞ τῷ κέντρῳ καὶ 
περιφερείᾳ, ὅταν τὴν αὐτὴν περιφ 


τ ν 


υπο 


ωνία διπῆασίων ἐστὶ τῆΞξΞ πρὸΞ τῇ 
έρειαν βάσιν ἔχωσιν αἱ χωνίαι. 


Ἔστω κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓ, καὶ πρὸπ μὲν 
τῷ κέντρῳ αὐτοῦ χωνία ἔστω ἡ ὑπὸ 
ΒΕΓ, πρὸ δὲ τῇ περιφερείᾳ ἡ ὑπὸ 
ΒΑΓ, ἐχέτωσαν δὲ τὴν αὐτὴν περι- 
φέρειαν βάσιν τὴν ΒΓ᾽ ἡἤέχω, ὅτι δι- 
πῆηασίων ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΕΓ χωνία τῆπ 
ὑπὸ ΒΑΓ. 

᾿ἘἘπιζευχθεῖσα χὰρ ἣ ΑΕ διήχθω ἐ- 
πὶ τὸ Ζ. Ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΕΑ τῇ 
ΕΒ, ἴση καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΕΑΒ τῇ ὑπὸ 
ΕΒΑ᾿ αἱ ἄρα ὑπὸ ΕΑΒ, ΕΒΑ χωνίαι τῆΞ 
ὑπὸ ΕΑΒ διπῆασίουΞ εἰσίν. ἴση δὲ ἣ 
ὑπὸ ΒΕΖ ταῖΞ ὑπὸ ΕΑΒ, ΕΒΑ᾿ καὶ ἡ ὑ- 
πὸ ΒΕΖ ἄρα τῆΞ ὑπὸ ΕΑΒ ἐστι διπηῆ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ὑπὸ ΖΕΓ τῆΞ 


ΕΑΓ ἐστι διπῆῆ. ὅῆη ἄρα ἣ ὑπὸ ΒΕΓ ὅῆηΞ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΓ ἐστι διπηῆῇ. 


ΙΚκεκηῆάσθω δὴ πάῆιν, καὶ ἔστω ἑτέρα χωνία ἣ ὑπὸ ΒΔΓ, καὶ ἐπιζευχθεῖσα 
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ἡ ΔΕ ἐκβεβῆήσθω ἐπὶ τὸ Η. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι διπηῆ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΗΕΓ 
χωνία τῆΞ ὑπὸ ΕΔΓ, ὧν ἡ ὑπὸ ΗΕΒ διπῆῆ ἐστι τῆΞ ὑπὸ ΕΔΒ᾿ ἢοιπὴ ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΒΕΓ διπηῆῇ ἐστι τῆΞ ὑπὸ ΒΔΓ. 

Ἐν κύκῆῳψ ἄρα ἣ πρὸ τῷ κέντρῳ χωνία διπῆασίων ἐστὶ τῆΞ πρὸΞπ τῇ 
περιφερείᾳ, ὅταν τὴν αὐτὴν περιφέρειαν βάσιν ἔχωσιν [αἱ χωνίαι]" ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


κα΄. 
Ἔν κύκῆῳ αἱ ἐν τῷ αὐτῷ τμήματι χωνίαι ἴσαι ἀῆῆηήδαιΞπ εἰσίν. 
Ἔστω κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓΔ, καὶ ἐν τῷ αὐτῷ τμήματι τῷ ΒΑΕΔ χωνίαι ἔστωσαν 
αἱ ὑπὸ ΒΑΔ, ΒΕΔ’ ἢέχω, ὅτι αἱ ὑπὸ ΒΑΔ, ΒΕΔ χωνίαι ἴσαι ἀῆηήδαιξΞ εἰσίν. 
Εἰηήφθω χὰρ τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου τὸ 
κέντρον, καὶ ἔστω τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύ- 
χθωσαν αἱ ΒΖ, ΖΔ. Α 
ΚΚκαὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΒΖΔ χωνία 
πρὸΞ τῷ κέντρῳ ἐστίν, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΑΔ 
πρὸΞ τῇ περιφερείᾳ, καὶ ἔχουσι τὴν Ξ 
αὐτὴν περιφέρειαν βάσιν τὴν ΒΓΔ, ἣ 
ἄρα ὑπὸ ΒΖΔ χωνία διπῆασίων ἐστὶ 
τῆς ὑπὸ ΒΑΔ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡἣ ὑπὸ 
ΒΖΔ καὶ τῆΞ ὑπὸ ΒΕΔ ἐστι διπῆασίων᾽ Δ 
ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΒΑΔ τῇ ὑπὸ ΒΕΔ. Β 
Ἐν κύκῆῳ ἄρα αἱ ἐν τῷ αὐτῷ τμή- 
ματι χωνίαι ἴσαι ἀηηήηαιΞ εἰσίν᾽ ὅπερ Γ 
ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἰῶν ἐν τοῖς κύκῆοιΞ τετραπῆεύρων αἱ ἀπεναντίον χωνίαι δυσὶν 
ὀρθαῖςε ἴσαι εἰσίν. 

Ἔστω κύκῆοΞπ ὁ ΑΒΓΔ, καὶ ἐν αὐτῷ τετράπῆευρον ἔστω τὸ ΑΒΓΔ᾽ ἢέχω, 
ὅτι αἱ ἀπεναντίον χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖξ ἴσαι εἰσίν. 

Ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΓ, ΒΔ. Ἐπεὶ οὖν παντὸΞπ τριχώνου αἱ τρεῖΞ χωνίαι 
δυσὶν ὀρθαῖπ ἴσαι εἰσίν, τοῦ ΑΒΓ ἄρα τριχώνου αἱ τρεῖξΞ χωνίαι αἱ ὑπὸ ΓΑΒ, 
ΑΒΓ, ΒΓΑ δυσὶν ὀρθαῖξ ἴσαι εἰσίν. 
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ἴση δὲ ἢ μὲν ὑπὸ ΓΑΒ τῇ ὑπὸ ΒΔΓ’ 
ἐν χὰρ τῷ αὐτῷ τμήματί εἰσι τῷ ΒΑΔΓ:’ 
ἡ δὲ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΑΔΒ᾽ ἐν χὰρ τῷ Β 
αὐτῷ τμήματί εἰσι τῷ ΑΔΓΒ᾽ ὅῆη ἄρα 
ἡ ὑπὸ ΑΔΓ ταῖΞ ὑπὸ ΒΑΓ, ΑΓΒ ἴση 
ἐστίν. κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΑΒΓ’ 
αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΑΓ, ΑΓΒταῖΞ ὑπὸ 
ΑΒΓ, ΑΔΓ ἴσαι εἰσίν. 

ἀηη᾿ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΑΓ, ΑΓΒ δυσὶν 
ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσίν. καὶ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, Γ 
ΑΔΓ ἄρα δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσίν. ὁ- 
μοίωπΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ ὑπὸ 
ΒΑΔ, ΔΓΒ χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι 
εἰσίν. 

Ἰῶν ἄρα ἐν τοῖΞπ κύκῆοιΞ τετραπῆεύρων αἱ ἀπεναντίον χωνίαι δυσὶν 
ὀρθαῖΞπ ἴσαι εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 
Ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ εὐθείαΞ δύο τμήματα κύκῆων ὅμοια καὶ ἄνισα οὐ 
συσταθήσεται ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη. 
Εἰ χὰρ δυνατόν, ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ εὐθείαΞ τῆΞ ΑΒ δύο τμήματα κύκῆων 
ὅμοια καὶ ἄνισα συνεστάτω ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τὰ ΑΓΒ, ΑΔΒ, καὶ διήχθω ἣ 
ΑΓΔ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΓΒ, ΔΒ. 


Ἐπεὶ οὖν ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΓΒ τμῆ- 
μα τῷ ΑΔΒ τμήματι, ὅμοια δὲ τμήμα- 
τα κύκῆων ἐστὶ τὰ δεχόμενα χωνίαΞ 
ἴσαπ, ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΓΒ χωνία 

Δ τῇ ὑπὸ ΑΔΒ ἣ ἐκτὸπ τῇ ἐντός᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. 

Οὐκ ἄρα ἐπὶ τῆΞ αὐτῆΞ εὐθείαΞ 
δύο τμήματα κύκῆων ὅμοια καὶ ἄνισα 

Α Β συσταθήσεται ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


τ ΒΕΒΥΚΛΕΙΔΟΥ ΣΤΟΙΧΕΙΟΝ 3 


κῦ΄. 

Τὰ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν ὅμοια τμήματα κύκῆων ἴσα ἀῆηήδοιΞξ ἐστίν. 

Ἔστωσαν χὰρ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν τῶν ΑΒ, ΓΔ ὅμοια τμήματα κύκῆων τὰ 
ΑΕΒ, ΓΖΔ: ἢέχω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΑΕΒ τμῆμα τῷ ΓΖΔ τμήματι. 

Ἐφαρμοζομένου χὰρ τοῦ ΑΕΒ τμή- 
ματοΞ ἐπὶ τὸ ΓΖΔ καὶ τιθεμένου τοῦ 
μὲν Α σημείου ἐπὶ τὸ Γ τῆΞ δὲ ΑΒ εὐ- 
θείαΞ ἐπὶ τὴν ΓΔ, ἐφαρμόσει καὶ τὸ 
Β σημεῖον ἐπὶ τὸ Δ σημεῖον διὰ τὸ 
ἴσην εἶναι τὴν ΑΒ τῇ ΓΔ’ τῆΞ δὲ ΑΒ 
ἐπὶ τὴν ΓΔ ἐφαρμοσάσῃηξΞ ἐφαρμόσει 
καὶ τὸ ΑΕΒ τμῆμα ἐπὶ τὸ ΓΖΔ. 

εἰ χὰρ ἡ ΑΒ εὐθεῖα ἐπὶ τὴν ΓΔ 
ἐφαρμόσει, τὸ δὲ ΑΕΒ τμῆμα ἐπὶ τὸ 
ΓΖΔ μὴ ἐφαρμόσει, ἤτοι ἐντὸΞ αὐτοῦ - 
πεσεῖται ἢ ἐκτὸς ἢ παραῆηηάξει, ὡς Ζ 
τὸ ΓΗΔ, καὶ κύκῆοΞ κύκῆον τέμνει κα- 
τὰ πηείονα σημεῖα ἢ δύο᾽ ὅπερ ἐστίν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἐφαρμοζομένηξ 
τῆπ ΑΒ εὐθείαΞ ἐπὶ τὴν ΓΔ οὐκ ἐφαρ- 
μόσει καὶ τὸ ΑΕΒ τμῆμα ἐπὶ τὸ ΓΖΔ’ 
ἐφαρμόσει ἄρα, καὶ ἴσον αὐτῷ ἔσται. 

Τὰ ἄρα ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν ὅμοια τμήματα κύκῆων ἴσα ἀῆηηήδοιξ ἐστίν᾽ 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κε΄. 

ΙΚ(ὐκῆου τμήματοΞ δοθέντοΞ προσαναχράψαι τὸν κύκῆον, οὗπέρ 
ἐστι τμῆμα. 

Ἔστω τὸ δοθὲν τμῆμα κύκῆου τὸ ΑΒΓ’ δεῖ δὴ τοῦ ΑΒΓ τμήματοξ προ- 
σαναχράψαι τὸν κύκῆον, οὐπέρ ἐστι τμῆμα. 

Τετμήσθω χὰρ ἣ ΑΓ δίχα κατὰ τὸ Δ, καὶ ἤχθω ἀπὸ τοῦ Δ σημείου τ 
ΑΓ πρὸΞ ὀρθὰπ ἡ ΔΒ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΑΒ’ ἣ ὑπὸ ΑΒΔ χωνία ἄρα τῆΞξ ὑπ 
ΒΑΔ ἤτοι μείζων ἐστὶν ἢ ἴση ἢ ἐπάττων. 


σ-“- 
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Ἔστω πρότερον μείζων, καὶ συνε- 
στάτω πρὸπ τῇ ΒΑ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸ 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ ὑπὸ ΑΒΔ χωνίᾳ 


ὺ ἴση ἣ ὑπὸ ΒΑΕ, καὶ διήχθω ἣ ΔΒ ἐπὶ 
τὸ Ε, καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΕΓ. 
Β Ε ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΑΒΕ χω- 
νία τῇ ὑπὸ ΒΑΕ, ἴση ἄρα ἐστὶ καὶ ἣ 
ΕΒ εὐθεῖα τῇ ΕΑ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΔΓ, 


Γ κοινὴ δὲ ἣ ΔΕ, δύο δὴ αἱ ΑΔ, ΔΕ δύο 


Ἀ ταῖΞ ΓΔ, ΔΕ ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκα- 

τέρᾳ᾽ καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΔΕ χωνίᾳ τῇ 

ἢ Δ ὑπὸ ΓΔΕ ἐστιν ἴση᾽ ὀρθὴ χὰρ ἑκατέρα" 
βάσιΞ ἄρα ἡ ΑΕ βάσει τῇ ΓΕ ἐστιν ἴ- 

ση. ἀηηὰ ἣ ΑΕ τῇ ΒΕ ἐδείχθη ἴση καὶ 

Γ ἡ ΒΕ ἄρα τῇ ΓΕ ἐστιν ἴση᾽ αἱ τρεῖπ ἄ- 


ρα αἱ ΑΕ, ΕΒ, ΕΓ ἴσαι ἀῆῆήηαιξ εἰσίν" 
Α ὁ ἄρα κέντρῷ τῷ Ε διαστήματι δὲ ἑ- 
νὶ τῶν ΑΕ, ΕΒ, ΕΓ κύκῆοπ χραφόμενοπ 
ἥξει καὶ διὰ τῶν ἢοιπῶν σημείων καὶ 
Β Δ ἔσται προσαναχεχραμμένοπ. κύκῆηου 
ἄρα τμήματοΞ δοθέντοΞπ προσαναχέ- 
ἄραπται ὁ κὐύκῆοπ. καὶ δῆδπον, ὡΞ τὸ 
Γ ΑΒΓ τμῆμα ἔηπαττόν ἐστιν ἡμικυκῆίου 
διὰ τὸ τὸ Ε κέντρον ἐκτὸκπ αὐτοῦ τυχ- 
χάνειν. 

Ὁμοίωκ [δὲ] κἂν ἢ ἡ ὑπὸ ΑΒΔ χω- 
νία ἴση τῇ ὑπὸ ΒΑΔ, τῆΞ ΑΔ ἴση χενομένηΞπ ἑκατέρᾳ τῶν ΒΔ, ΔΓ αἱ 
τρεῖΞ αἱ ΔΑ, ΔΒ, ΔΓ ἴσαι ἀῆηήῆαιΞ ἔσονται, καὶ ἔσται τὸ Δ κέντρον τοῦ 
προσαναπεπῆηρωμένου κύκῆου, καὶ δηηαδὴ ἔσται τὸ ΑΒΓ ἡμικύκῆιον. 

Ἐὰν δὲ ἡ ὑπὸ ΑΒΔ ἐβάττων ἢ τῆΞ ὑπὸ ΒΑΔ, καὶ συστησώμεθα πρὸ τῇ 
ΒΑ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞπ αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ ὑπὸ ΑΒΔ χωνίᾳ ἴσην, ἐντὸΞ 
τοῦ ΑΒΓ τμήματοΞ πεσεῖται τὸ κέντρον ἐπὶ τῆΞ ΔΒ, καὶ ἔσται δηῆαδὴ τὸ 
ΑΒΓ τμῆμα μεῖζον ἡμικυκηίου. 

ΚΚύκῆου ἄρα τμήματοΞ δοθέντοΞπ προσαναχέχραπται ὁ κὐκῆοΞ᾽ ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 
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΄ 
ΚκΚβ. 


Ἐν τοῖς ἴσοιΞ κύκῆοιΞ αἱ ἴσαι χωνίαι ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν 
βεβήκασιν, ἐάν τε πρὸΞ τοῖΞ κέντροιΞ ἐάν τε πρὸΞ ταῖΞ περιφερείαιΞ 


ὦσι βεβηκυῖαι. 


Ἔστωσαν ἴσοι κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ καὶ ἐν αὐτοῖΞ ἴσαι χωνίαι ἔστωσαν 
πρὸΞ μὲν τοῖΞ κέντροιΞ αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, πρὸΞ δὲ ταῖξΞ περιφερείαιξ αἱ 
ὑπὸ ΒΑΓ, ΕΔΖ’ ἠέχω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἣ ΒΚΓ περιφέρεια τῇ ΕΛΖ περιφερείᾳ. 


Ἐπεζεύχθωσαν χὰρ αἱ ΒΓ, ΕΖ. [Καὶ 
ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ κύκῆοι, ἴ- 
σαι εἰσὶν αἱ ἐκ τῶν κέντρων᾽ δύο δὴ 
αἱ ΒΗ, ΗΓ δύο ταῖΞξ ΕΘ, ΘΖ ἴσαι’ καὶ 
δωνία ἣ πρὸπ τῷ Η χωνίᾳ τῇ πρὸπ τῷ 
Θ ἴση᾽ βάσιΞ ἄρα ἣ ΒΓ βάσει τῇ ΕΖ 
ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ πρὸ 
τῷ Α χωνία τῇ πρὸπ τῷ Δ, ὅμοιον ἄ- 
ρα ἐστὶ τὸ ΒΑΓ τμῆμα τῷ ΕΔΖ τμή- 
ματι’ καί εἰσιν ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν [τῶν 
ΒΓ, ΕΖ] τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν ὅμοια 
τμήματα κύκῆων ἴσα ἀηηήῆδοιΞξ ἐστίν᾽ 
ἴσον ἄρα τὸ ΒΑΓ τμῆμα τῷ ΕΔΖ. ἔστι 
δὲ καὶ ὅῆοπ ὁ ΑΒΓ κύκῆοΞ ὅῆῳ τῷ ΔΕΖ 
κύκῆψ ἴσοΞ᾽ ἢοιπὴ ἄρα ἣ ΒΚΓ περιφέ- 
ρεια τῇ ΕΛΖ περιφερείᾳ ἐστὶν ἴση. 

Ἐν ἄρα τοῖϑξ ἴσοιπ κύκῆοιξ αἱ ἴσαι 
δωνίαι ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν βεβήκα- 


Α 


- 


σιν, ἐάν τε πρὸΞπ τοῖΞ κέντροιξ ἐάν τε πρὸΞ ταῖΞ περιφερείαξ ὡσι βεβηκυῖαι᾽ 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κζ΄. 


Ἔν τοῖΞ ἴσοιΞ κύκῆοιΞ αἱ ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν βεβηκυῖαι χωνίαι 
ἴσαι ἀηηήῆαιΞξΞ εἰσίν, ἐάν τε πρὸΞ τοῖΞ κέντροιΞ ἐάν τε πρὸΞ ταῖΞ 


περιφερείαιΞ ὦσι βεβηκυῖαι. 


Ἐν χὰρ ἴσοιΞ κύκῆοιΞ τοῖΞ ΑΒΓ, ΔΕΖ ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν τῶν ΒΓ, ΕΖ 
πρὸΞ μὲν τοῖΞπ Η, Θ κέντροιΞπ χωνίαι βεβηκέτωσαν αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, πρὸ 
δὲ ταῖΞξ περιφερείαιπ αἱ ὑπὸ ΒΑΓ, ΕΔΖ᾽ ἡέχω, ὅτι ἣ μὲν ὑπὸ ΒΗΓ χωνία τῇ 
ὑπὸ ΕΘΖ ἐστιν ἴση, ἣ δὲ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἐστιν ἴση. 
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Εἰ χὰρ ἄνισόΞ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΒΗΓ 
τῇ ὑπὸ ΕΘΖ, μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. 
ἔστω μείζων ἣ ὑπὸ ΒΗΓ, καὶ συνεστά- 
τω πρὸΞ τῇ ΒΗ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Η τῇ ὑπὸ ΕΘΖ χωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπὸ ΒΗΚ’ 
αἱ δὲ ἴσαι χωνίαι ἐπὶ ἴσων περιφε- Β 
ρειῶν βεβήκασιν, ὅταν πρὸΞ τοῖξπ κέν- ζ 
τροιΞ ὦσιν: ἴση ἄρα ἡ ΒΚ περιφέρεια 
τῇ ΕΖ περιφερείᾳ. ἀῆηῆὰ ἣ ΕΖ τῇ ΒΓ Δ 
ἐστιν ἴση᾽ καὶ ἣ ΒΚ ἄρα τῇ ΒΓ ἐστιν 
ἴση ἡ ἐηάττων τῇ μείζονι᾽ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἄνισόΞπ ἐστιν ἡ ὑπὸ ΒΗΓ 
χωνία τῇ ὑπὸ ΕΘΖ᾿ ἴση ἄρα. καί ἐστι 
τῆϑβ μὲν ὑπὸ ΒΗΓ ἡμίσεια ἣ πρὸπ τῷ Ε Ζ 
Α, τῆΞ δὲ ὑπὸ ΕΘΖ ἡμίσεια ἡ πρὸπ τῷ 
Δ’ ἴση ἄρα καὶ ἣ πρὸ τῷ Α χωνία τῇ 
πρὸκπ τῷ Δ. 
Ἐν ἄρα τοῖΞξ ἴσοιξ κύκῆοιξ αἱ ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν βεβηκυῖαι χωνίαι ἴσαι 
ἀηηήηαιπ εἰσίν, ἐάν τε πρὸΞ τοῖΞ κέντροιΞ ἐάν τε πρὸΞ ταῖξΞ περιφερείαιπ 
ὦσι βεβηκυῖαι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


- 


κη΄. 

Ἐν τοῖΞ ἴσοιΞ κύκῆοιΞξ αἱ ἴσαι εὐθεῖαι ἴσαΞ περιφερείαΞ ἀφαιροῦσι 
τὴν μὲν μείζονα τῇ μείζονι τὴν δὲ ἐηάττονα τῇ ἐηάττονι. 

Ἔστωσαν ἴσοι κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ, καὶ ἐν τοῖΞ κύκῆοιΞ ἴσαι εὐθεῖαι 
ἔστωσαν αἱ ΑΒ, ΔΕ τὰκ μὲν ΑΓΒ, ΑΖΕ περιφερείαΞ μείζοναΞ ἀφαιροῦσαι 
τὰΞπ δὲ ΑΗΒ, ΔΘΕ ἐηάττοναε᾽ 

ἠέχω, ὅτι ἣ μὲν ΑΓΒ μείζων περιφέρεια ἴση ἐστὶ τῇ ΔΖΕ μείζονι περι- 
φερείᾳ ἡ δὲ ΑΗΒ ἐηάττων περιφέρεια τῇ ΔΘΕ. 
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Εἰηήφθω χὰρ τὰ κέντρα τῶν κύ- 
κῆων τὰ ΚΑ, Λ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ 
ΑΚ, ΚΒ, ΔΛ, ΛΕ. Καὶ ἐπεὶ ἴσοι κύκῆοι ᾿ Ζ 
εἰσίν, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ ἐκ τῶν κέντρων᾽ 
δύο δὴ αἱ ΑΚ, ΚΒ δυσὶ ταῖΞ ΔΛ, ΛΕ 
ἴσαι εἰσίν: καὶ βάσιΞ ἣ ΑΒ βάσει τῇ 
ΔΕ ἴση χωνία ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΚΒ χωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΔΛΕ ἴση ἐστίν. αἱ δὲ ἴσαι χω- 
νίαι ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν βεβήκασιν, Η Θ 
ὅταν πρὸΞ τοῖΞ κέντροιπ ὦσιν᾽ ἴση ἄ- 
ρα ἣ ΑΗΒ περιφέρεια τῇ ΔΘΕ. ἐστὶ δὲ καὶ ὅῆοπ ὁ ΑΒΓ κύκῆοΞκ ὅῆῳ τῷ ΔΕΖ 
κύκῆψ ἴσοπ᾽ καὶ Ποιπὴ ἄρα ἣ ΑΓΒ περιφέρεια ἢοιπῇ τῇ ΔΖΕ περιφερείᾳ ἴση 
ἐστίν. 

Ἐν ἄρα τοῖΞ ἴσοιξ κύκῆοιπ αἱ ἴσαι εὐθεῖαι ἴσαΞ περιφερείαΞ ἀφαιροῦσι 
τὴν μὲν μείζονα τῇ μείζονι τὴν δὲ ἐδάττονα τῇ ἐηάττονι᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κθ΄. 

Ἔν τοῖΞ ἴσοιΞ κύκῆοιΞ τὰΞ ἴσαΞ περιφερείαΞξΞ ἴσαι εὐθεῖαι ὑπο- 
τείνουσιν. 

Ἔστωσαν ἴσοι κύκῆοι οἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ, καὶ ἐν αὐτοῖΞ ἴσαι περιφέρειαι ἀ- 
πειῆήφθωσαν αἱ ΒΗΓ, ΕΘΖ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΒΓ, ΕΖ εὐθεῖαι᾽ ἢέχω, ὅτι 
ΘΠ ἘΘΤΙ Ή ΒΙΡ ΠΕΣ; Εἰηήφθω χὰρ τὰ κέντρα τῶν κύ- 
κῆων, καὶ ἔστω τὰ ΚΑ, Λ, καὶ ἐπεζεύ- 

Α Δ χθωσαν αἱ ΒΚ, ΚΓ, ΕΛ, ΛΖ. Καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἣ ΒΗΓ περιφέρεια τῇ ΕΘΖ 
περιφερείᾳ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ 
ΒΚΓ τῇ ὑπὸ ΕΛΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰ- 
σὶν οἱ ΑΒΓ, ΔΕΖ κύκῆοι, ἴσαι εἰσὶ καὶ 

᾿ ΓῈΕ Ζ αἱ ἐκ τῶν κέντρων᾽ δύο δὴ αἱ ΒΚ, ΚΓ 

Η Θ δυσὶ ταῖΞ ΕΛ, ΛΖ ἴσαι εἰσίν᾽ καὶ χω- 
νίαΞ ἴσαΞπ περιέχουσιν βάσιΞ ἄρα ἣ 

ΒΓ βάσει τῇ ΕΖ ἴση ἐστίν" 

Ἐν ἄρα τοῖΞ ἴσοιΞ κύκῆοιΞ τὰς ἴσαΞ περιφερείαΞ ἴσαι εὐθεῖαι ὑποτεί- 

νουσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ΕΒΕΥΚΛΕΙΔΟΥ 
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ῆ΄. 


Τὴν δοθεῖσαν περιφέρειαν δίχα τεμεῖν. 
Ἔστω ἣ δοθεῖσα περιφέρεια ἣ ΑΔΒ’ δεῖ δὴ τὴν ΑΔΒ περιφέρειαν δίχα 


τεμεῖν. Ἐπεζεύχθω ἣ ΑΒ, καὶ τετμήσθω δίχα κατὰ τὸ Γ, καὶ ἀπὸ τοῦ Γ 
σημείου τῇ ΑΒ εὐθείᾳ πρὸΞ ὀρθὰΞπ ἤχθω ἡἣ ΓΔ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ, ΔΒ. 


Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΓΒ, 


κοινὴ δὲ ἡ ΓΔ, δύο δὴ αἱ ΑΓ, ΓΔ δυσὶ 
ταῖς ΒΓ, ΓΔ ἴσαι εἰσίν: καὶ χωνία ἣ Δ 
ὑπὸ ΑΓΔ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΓΔ ἴση ὀρθὴ 
χὰρ ἑκατέρα᾽ βάσιΞ ἄρα ἡ ΑΔ βάσει 
τῇ ΔΒ ἴση ἐστίν. αἱ δὲ ἴσαι εὐθεῖαι 
ἴσαΞ περιφερείαΞ ἀφαιροῦσι τὴν μὲν 
μείζονα τῇ μείζονι τὴν δὲ ἐπάττονα 
τῇ ἐηάττονι᾽ κάι ἐστιν ἑκατέρα τῶν 


ΑΔ, ΔΒ περιφερειῶν ἐηάττων ἡμικυ- Α Γ 


κῆίου᾽ ἴση ἄρα ἣ ΑΔ περιφέρεια τῇ 
ΔΒ περιφερείᾳ. Ἡ ἄρα δοθεῖσα περι- 
φέρεια δίχα τέτμηται κατὰ τὸ Δ σημεῖον᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ἢῆα΄. 
Ἔν κύκῆῳ ἣ μὲν ἐν τῷ ἡμικυκῆίῳ χωνία ὀρθή ἐστιν, ἣ δὲ ἐν 


τῷ μείζονι τμήματι ἐῆάττων ὀρθῆΞ, ἣ δὲ ἐν τῷ ἐηάττονι τμήματι 
μείζων ὀρθῆπ᾽ καὶ ἔπι ἣ μὲν τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞ χωνία μείζων 
ἐστὶν ὀρθῆΞπΞ, ἡ δὲ τοῦ ἐηάττονοΞ τμήματοΞξΞ χωνία ἐηάττων ὀρθῆξκ. 


Ζ 


ς-- 
ΞΙ 


Ἔστω κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓΔ, διάμετροξ 
δὲ αὐτοῦ ἔστω ἣ ΒΓ, κέντρον δὲ τὸ Ε, 
καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΒΑ, ΑΓ, ΑΔ, ΔΓ’ 
ἠέχω, ὅτι ἡ μὲν ἐν τῷ ΒΑΓ ἡμικυκηίῳ 
δωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ὀρθή ἐστιν, ἡ δὲ ἐν 
τῷ ΑΒΓ μείζονι τοῦ ἡμικυκῆίου τμή- 
ματι χωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΓ ἐηάττων ἐστὶν 
ὀρθῆπ, ἡ δὲ ἐν τῷ ΑΔΓ ἐηάττονι τοῦ 
ἡμικυκῆίου τμήματι χωνία ἣ ὑπὸ ΑΔΓ 
μείζων ἐστὶν ὀρθῆπ. 

᾿Επεζεύχθω ἡἣ ΑΕ, καὶ διήχθω ἣ ΒΑ 
ἐπὶ τὸ Ζ. Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΕ τῇ 
ΕΑ, ἴση ἐστὶ καὶ χωνία ἡ ὑπὸ ΑΒΕ τῇ 


ΒΑΕ. πάῆιν, ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΓΕ τῇ ΕΑ, ἴση ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΕ τῇ ὑπὸ 
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ΓΑΕ᾿ ὅῆη ἄρα ἡ ὑπὸ ΒΑΓ δυσὶ ταῖΞ ὑπὸ ΑΒΓ, ΑΓΒ ἴση ἐστίν. ἐστὶ δὲ καὶ ἣ 
ὑπὸ ΖΑΓ ἐκτὸΞ τοῦ ΑΒΓ τριχώνου δυσὶ ταῖΞ ὑπὸ ΑΒΓ, ΑΓΒ χωνίαιΞπ ἴση ἴση 
ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΑΓ’ ὀρθὴ ἄρα ἑκατέρα᾽ ἡ ἄρα ἐν τῷ ΒΑΓ 
ἡμικυκῆίῳ χωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΓ ὀρθή ἐστιν. 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ ΑΒΓ τρίχωνου δύο χωνίαι αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΑΓ δύο ὀρθῶν 
ἐπάττονέπ εἰσιν, ὀρθὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ, ἐπάττων ἄρα ὀρθῆΞπ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΑΒΓ 
χωνία᾽ καί ἐστιν ἐν τῷ ΑΒΓ μείζονι τοῦ ἡμικυκῆίου τμήματι. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ ἐν κύκῆῳ τετράπηευρόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔ, τῶν δὲ ἐν τοῖΞξ κύκῆοιξ 
τετραπῆεύρων αἱ ἀπεναντίον χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι εἰσίν [αἱ ἄρα ὑπὸ 
ΑΒΓ, ΑΔΓ χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαΞ εἰσίν], καί ἐστιν ἣ ὑπὸ ΑΒΓ ἐδάττων 
ὀρθῆΞ᾽ ἢοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΔΓ χωνία μείζων ὀρθῆΞκ ἐστιν᾽ καί ἐστιν ἐν τῷ ΑΔΓ 
ἐπάττονι τοῦ ἡμικυκῆίου τμήματι. 

Λέχω, ὅτι καὶ ἣ μὲν τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞ χωνία ἡ περιεχομένη ὑπό 
[τε] τῆξ. ΑΒΓ περιφερείαΞ καὶ τῆΞ ΑΓ εὐθείαΞ μείζων ἐστὶν ὀρθῆκ, ἡ δὲ τοῦ 
ἐδάττονοΞ τμήματοΞπ χωνία ἣ περιεχομένη ὑπό [τε] τῆΞ ΑΔΙΓ] περιφερείαΞ 
καὶ τῆΞ ΑΓ εὐθείαΞ ἐηάττων ἐστὶν ὀρθῆπ. καί ἐστιν αὐτόθεν φανερόν. ἐπεὶ 
δὰρ ἡ ὑπὸ τῶν ΒΑ, ΑΓ εὐθειῶν ὀρθή ἐστιν, ἡ ἄρα ὑπὸ τῆΞ ΑΒΓ περιφερεία5 
καὶ τῆΞ ΑΓ εὐθείαΞ περιεχομένη μείζων ἐστὶν ὀρθῆπ. πάῆιν, ἐπεὶ ἡ ὑπὸ 
τῶν ΑΓ, ΑΖ εὐθειῶν ὀρθή ἐστιν, ἡ ἄρα ὑπὸ τῆΞ ΓΑ εὐθείαΞ καὶ τῆΞ ΑΔΙΓΙ 
περιφερείαβπ περιεχομένη ἐδάττων ἐστὶν ὀρθῆξ. 

Ἐν κύκῆψ ἄρα ἡἣ μὲν ἐν τῷ ἡμικυκῆίῳ χωνία ὀρθῇ ἐστιν, ἡ δὲ ἐν τῷ μείζονι 
τμήματι ἐπδάττων ὀρθῆξπ, ἣ δὲ ἐν τῷ ἐδάττονι [τμήματι] μείζων ὀρθῆς: καὶ 
ἔπι ἣ μὲν τοῦ μείζονοΞ τμήματοΞ [χωνία] μείζων [ἐστὶν] ὀρθῆπ, ἡ δὲ τοῦ 
ἐδάττονοΞ τμήματοΞ [χωνία] ἐδάττων ὀρθῆξκ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ωβ΄. 

Ἐὰν κύκῆου ἐφάπτηταί τιΞ εὐθεῖα, ἀπὸ δὲ τῆΞΞ ἁφῆΞ εἰΞ τὸν 
κύκῆον διαχθῇ τι εὐθεῖα τέμνουσα τὸν κύκῆον, ἃΞ ποιεῖ χωνίαϑπ 
πρὸΞ τῇ ἐφαπτομένῃ, ἴσαι ἔσονται ταῖΞ ἐν τοῖΞ ἐναηηὰξ τοῦ κύκῆου 
τμήμασι χωνίαιξ. 

ΚΚύκῆου χὰρ τοῦ ΑΒΓΔ ἐφαπτέσθω τιΞ εὐθεῖα ἡ ΕΖ κατὰ τὸ Β σημεῖον, 
καὶ ἀπὸ τοῦ Β σημείου διήχθω τι εὐθεῖα εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τέμνουσα 
αὐτὸν ἣ ΒΔ. ἢέχω, ὅτι ἃΞ ποιεῖ χωνίαπ ἣ ΒΔ μετὰ τῆΞ ΕΖ ἐφαπτομένη, 
ἴσαΞπ ἔσονται ταῖΞ ἐν τοῖΞ ἐναῆηὰξ τμήμασι τοῦ κύκῆου χωνίαιξπ, τουτέστιν, 
ὅτι ἣ μὲν ὑπὸ ΖΒΔ χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ΒΑΔ τμήματι συνισταμένῃ 
χωνίᾳ, ἡ δὲ ὑπὸ ΕΒΔ χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ΔΓΒ τμήματι συνισταμένῃ 
χωνίᾳ. 
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Ἤχθω χὰρ ἀπὸ τοῦ Β τῇ ΕΖ πρὸΞκ ὀρθὰΞ ἡἣ ΒΑ, καὶ εἰηήφθω ἐπὶ τῆΞ ΒΔ 
περιφερείαπ τυχὸν σημεῖον τὸ Γ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ, ΔΓ, ΓΒ. 

Καὶ ἐπεὶ κύκῆου τοῦ ΑΒΓΔ ἐφάπτε- Α 
ταί τιΞ εὐθεῖα ἡ ΕΖ κατὰ τὸ Β, καὶ 
ἀπὸ τῆΞ ἁφῆΞ ἧκται τῇ ἐφαπτομένῃ 
πρὸΞ ὀρθὰ ἡἣ ΒΑ, ἐπὶ τῆΞ ΒΑ ἄρα τὸ 
κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆηου. 

ἡ ΒΑ ἄρα διάμετόξπ ἐστι τοῦ ΑΒΓΔ 
κύκῆου" ἣ ἄρα ὑπὸ ΑΔΒ χωνία ἐν ἡμι- 
κυκῆίῳ οὖσα ὀρθή ἐστιν. ἢοιπαὶ ἄρα 
αἱ ὑπὸ ΒΑΔ, ΑΒΔ μιᾷ ὀρθῇ ἴσαι εἰσίν. 
ἐστὶ δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΖ ὀρθή᾽ ἡ ἄρα ὑ- Γ 
πὸ ΑΒΖ ἴση ἐστὶ ταῖΞ ὑπὸ ΒΑΔ, ΑΒΔ. 
κοινὴ ἀφῃρήσθω ἡ ὑπὸ ΑΒΔ’ ἢοιπὴ ἄ- 
ρα ἡἣ ὑπὸ ΔΒΖ χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν Ε Β Ζ 
τῷ ἐναῆηὰξ τμήματι τοῦ κύκῆου χωνίᾳ 
τῇ ὑπὸ ΒΑΔ. 

καὶ ἐπεὶ ἐν κύκῆψ τετράπηευρόν ἐστι τὸ ΑΒΓΔ, αἱ ἀπεναντίον αὐτοῦ 
χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖξπ ἴσαι εἰσίν. εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΔΒΖ, ΔΒΕ δυσὶν ὀρθαῖΞξ 
ἴσαι᾽ 

αἱ ἄρα ὑπὸ ΔΒΖ, ΔΒΕ ταῖΞ ὑπὸ ΒΑΔ, ΒΓΔ ἴσαι εἰσίν, ὧν ἡ ὑπὸ ΒΑΔ τῇ 
ὑπὸ ΔΒΖ ἐδείχθη ἴση ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΔΒΕ τῇ ἐν τῷ ἐναηῆὰξ τοῦ κύκῆου 
τμήματι τῷ ΔΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΓΒ χωνίᾳ ἐστὶν ἴση. 

Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἐφάπτηταί τιΞ εὐθεῖα, ἀπὸ δὲ τῆΞ ἁφῆςκ εἰΞ τὸν κύκῆον 
διαχθῇ τι εὐθεῖα τέμνουσα τὸν κύκῆον, ἃΞ ποιεῖ χωνίαΞ πρὸΞ τῇ ἐφαπτο- 
μένῃ, ἴσαι ἔσονται ταῖΞ ἐν τοῖΞ ἐναηῆηὰξ τοῦ κύκῆου τμήμασι χωνίαιπ᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


ἢχ΄. 

Ἐπὶ τῆΞ δοθείσηΞξ εὐθείαΞ χράψαι τμῆμα κύκῆου δεχόμενον χωνίαν 
ἴσην τῇ δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ. 

Ἔστω ἢἣ δοθεῖσα εὐθεῖα ἣ ΑΒ, ἡἣ δὲ δοθεῖσα χωνία εὐθύχραμμοΞπ ἣ πρὸξ 
τῷ Γ᾽ δεῖ δὴ ἐπὶ τῆΞπ δοθείσηπ εὐθείαΞ τῆΞπΞ ΑΒ χράψαι τμῆμα κύκῆου δε- 
χόμενον χωνίαν ἴσην τῇ πρὸΞ τῷ Γ. Ἡ δὴ πρὸπ τῷ Γ [χωνία] ἤτοι ὀξεῖά 
ἐστιν ἢ ὀρθὴ ἢ ἀμβῆεῖα᾽ ἔστω πρότερον ὀξεῖα, καὶ ὧὡΞ ἐπὶ τῆΞπΞ πρώτηϑπ 


᾿Ν -“ 


καταχραφῆΞπΞ συνεστάτω πρὸΞπ τῇ ΑΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ Α σημείῳ τῇ πρὸπ τῷ Γ 


τ 


χωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑΔ’ ὀξεῖα ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΔ. 
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ἤχθω τῇ ΔΑ πρὸκπ ὀρθὰπ ἡ ΑΕ, καὶ 
τετμήσθω ἡ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ Ζ, καὶ 
ἤχθω ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου τῇ ΑΒ πρὸς 
ὀρθὰΞπ ἣ ΖΗ, καὶ ἐπεζεύχθω ἡ ΗΒ. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΖ τῇ ΖΒ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΖΗ, δύο δὴ αἱ ΑΖ, ΖΗ δύο 


ΣΝ 
Δ Α 
ταῖς ΒΖ, ΖΗ ἴσαι εἰσίν: καὶ χωνία ἣ 
ὑπὸ ΑΖΗ [χωνίᾳ] τῇ ὑπὸ ΒΖΗ ἴση: βά- 
σι5 ἄρα ἣ ΑΗ βάσει τῇ ΒΗ ἴση ἐστίν. Β 
ὁ ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ Η διαστήματι 
δὲ τῷ ΗΑ κύκῆοΞπ χραφόμενοπ ἥξει καὶ 
διὰ τοῦ Β. χεχράφθω καὶ ἔστω ὁ ΑΒΕ, 
καὶ ἐπεζεύχθω ἡἣ ΕΒ. 
Ε 
Δ 
Ε Α 
Β 
χε. 
Α 
Θ 


ἐπεὶ οὖν ἀπ᾽ ἄκραΞ τῆΞ ΑΕ δια- 
μέτρου ἀπὸ τοῦ Α τῇ ΑΕ πρὸΞ ὀρθάΞ Γ 
ἐστιν ἣ ΑΔ, ἣ ΑΔ ἄρα ἐφάπτεται τοῦ 
ΑΒΕ κύκῆδου" ἐπεὶ οὖν κύκῆου τοῦ ΑΒΕ 
ἐφάπτεταί τιΞ εὐθεῖα ἡ ΑΔ, καὶ ἀπὸ 
τῆΞ κατὰ τὸ Α ἁφῆΞπ εἰΞ τὸν ΑΒΕ κύ- 
κῆον διῆκταί τιπ εὐθεῖα ἡ ΑΒ, ἡ ἄρα 
ὑπὸ ΔΑΒ χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐ- 
ναῆηὰξ τοῦ κύκῆου τμήματι χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΑΕΒ. ἀηῆδ᾿ ἣ ὑπὸ ΔΑΒ τῇ πρὸπ τῷ 
Γ ἐστιν ἴση καὶ ἣ πρὸπ τῷ Γ ἄρα χυω- 
νία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΑΕΒ. Ἐπὶ τῆΞ 
δοθείσηΞ ἄρα εὐθείαΞ τῆΞ ΑΒ τμῆμα 
κύκῆου χέχραπται τὸ ΑΕΒ δεχόμενον 
χωνίαν τὴν ὑπὸ ΑΕΒ ἴσην τῇ δοθείσῃ 
τῇ πρὸπ τῷ Γ. 

᾿Αηῆὰ δὴ ὀρθὴ ἔστω ἣ πρὸπ τῷ Γ’ 
καὶ δέον πάῆιν ἔστω ἐπὶ τῆΞ ΑΒ χρά- 
ψαι τμῆμα κύκῆου δεχόμενον χωνίαν 
ἴσην τῇ πρὸΞ τῷ Γ ὀρθῇ ἰχωνίᾳ]. συνεστάτω [πάῆιν͵] τῇ πρὸΞ τῷ Γ ὀρθῇ 
χωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΑΔ, ὡὧκ ἔχει ἐπὶ τῆΞ δευτέρα καταχραφῆπ, καὶ τετμή- 
σθω ἡ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ Ζ, καὶ κέντρῳ τῷ Ζ, διαστήματι δὲ ὁποτέρῳ τῶν 
ΖΑ, ΖΒ, κὐκῆοΞκ χεχράφθω ὁ ΑΕΒ. 

Ἐφάπτεται ἄρα ἡ ΑΔ εὐθεῖα τοῦ ΑΒΕ κύκῆου διὰ τὸ ὀρθὴν εἶναι τὴν 
πρὸΞ τῷ Α χωνίαν. καὶ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΑΔ χωνία τῇ ἐν τῷ ΑΕΒ τμήματι" 
ὀρθὴ χὰρ καὶ αὐτὴ ἐν ἡμικυκβίῳ οὖσα. ἀῆῆὰ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΔ τῇ πρὸΞ τῷ Γ 


Δ 
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ἴση ἐστίν. καὶ ἣ ἐν τῷ ΑΕΒ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ πρὸπ τῷ Γ. 

[ἔχραπται ἄρα πάῆιν ἐπὶ τῆΞ ΑΒ τμῆμα κύκῆου τὸ ΑΕΒ δεχόμενον χωνίαν 
ἴσην τῇ πρὸπ τῷ Γ. 

᾿Αηῆὰ δὴ ἣ πρὸπ τῷ Γ ἀμβηεῖα ἔστω" καὶ συνεστάτω αὐτῇ ἴση πρὸΞπ τῇ 
ΑΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ Α σημείῳ ἡ ὑπὸ ΒΑΔ, ὡκ ἔχει ἐπὶ τῆΞ τρίτηΞ καταχραφῆῇξ, 
καὶ τῇ ΑΔ πρὸΞ ὀρθὰπ ἤχθω ἡἣ ΑΕ, καὶ τετμήσθω πάῆιν ἣ ΑΒ δίχα κατὰ τὸ 
Ζ, καὶ τῇ ΑΒ πρὸΞ ὀρθὰΞξ ἤχθω ἡἣ ΖΗ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΗΒ. 

Καὶ ἐπεὶ πάῆιν ἴση ἐστὶν ἣ ΑΖ τῇ ΖΒ, καὶ κοινὴ ἣ ΖΗ, δύο δὴ αἱ ΑΖ, ΖΗ 
δύο ταῖΞ ΒΖ, ΖΗ ἴσαι εἰσίν᾽ καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΑΖΗ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΖΗ ἴση; 
βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΗ βάσει τῇ ΒΗ ἴση ἐστίν᾽ ὁ ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ Η διαστήματι 
δὲ τῷ ΗΑ κύκῆοΞ χραφόμενοκ ἥξει καὶ διὰ τοῦ Β. ἐρχέσθω ὡΞξ ὁ ΑΕΒ. 

καὶ ἐπεὶ τῇ ΑΕ διαμέτρῳ ἀπ᾽ ἄκραΞ πρὸΞ ὀρθάπ ἐστιν ἣ ΑΔ, ἡ ΑΔ ἄρα 
ἐφάπτεται τοῦ ΑΕΒ κύκῆου. καὶ ἀπὸ τῆΞπΞ κατὰ τὸ Α ἐπαφῆΞπ διῆκται ἡ ΑΒ᾽ 
ἡ ἄρα ὑπὸ ΒΑΔ χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναηηὰξ τοῦ κύκῆου τμήματι τῷ 
ΑΘΒ συνισταμένῃ χωνίᾳ. ἀηδῆ’ ἡ ὑπὸ ΒΑΔ χωνία τῇ πρὸπ τῷ Γ ἴση ἐστίν. 
καὶ ἣ ἐν τῷ ΑΘΒ ἄρα τμήματι χωνία ἴση ἐστὶ τῇ πρὸπ τῷ Γ. 

Ἐπὶ τῆΞπ ἄρα δοθείσηπ εὐθείαπ τῆΞπ ΑΒ χέχραπται τμῆμα κύκῆου τὸ ΑΘΒ 
δεχόμενον χωνίαν ἴσην τῇ πρὸπ τῷ Γ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ἢδ΄. 
᾿Απὸ τοῦ δοθέντοΞ κύὐκῆου τμῆμα ἀφεῆεῖν δεχόμενον χωνίαν ἴσην 
τῇ δοθείσῃ κωνίᾳ εὐθυχράμμῳ. 

Δ Ἔστω ὁ δοθεὶξπ κύκῆοκ ὁ ΑΒΓ, ἡἣ δὲ 
δοθεῖσα χωνία εὐθύχραμμοπ ἣ πρὸπ 
τῷ Δ’ δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ ΑΒΓ κύκῆου τμῆ- 
μα ἀφεῆεῖν δεχόμενον χωνίαν ἴσην τῇ 
δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμψ τῇ πρὸ 
τῷ Δ. 

Ἤχθω τοῦ ΑΒΓ ἐφαπτομένη ἣ ΕΖ 
κατὰ τὸ Β σημεῖον, καὶ συνεστάτω 

Β πρὸΞ τῇ ΖΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸΞ αὐτῇ 

σημείῳ τῷ Β τῇ πρὸΞ τῷ Δ χωνίᾳ ἴση 
ἡ ὑπὸ ΖΒΓ. 
Ἐπεὶ οὖν κύκῆου τοῦ ΑΒΓ ἐφάπτε- 

Ε ταί τιπ εὐθεῖα ἡ ΕΖ, καὶ ἀπὸ τῆΞπ κα- 

Α ΜΝ ; - ᾿ ς . τὸν 
τὰ τὸ Β ἐπαφῆΞ διῆκται ἡ ΒΓ, ἡ ὑπὸ 
ΖΒΓ ἄρα χωνία ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ΒΑΓ 
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ἐναῆηὰξ τμήματι συνισταμένῃ χωνίᾳ. ἀῆῆ’ ἡ ὑπὸ ΖΒΓ τῇ πρὸς τῷ Δ ἐστιν 
ἴση καὶ ἡ ἐν τῷ ΒΑΓ ἄρα τμήματι ἴση ἐστὶ τῇ πρὸΞπ τῷ Δ [χωνίᾳ]. 

᾿Απὸ τοῦ δοθέντοπ ἄρα κύκῆου τοῦ ΑΒΙ τμῆμα ἀφήρηται τὸ ΒΑΙ δεχό- 
μενον χωνίαν ἴσην τῇ δοθείσῃ χωνίᾳ εὐθυχράμμῳ τῇ πρὸπ τῷ Δ᾽ ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


ἢε΄. 

Ἐὰν ἐν κύκῆῳ δύο εὐθεῖαι τέμνωσιν ἀηῆήῆαξ, τὸ ὑπὸ τῶν τῆΞ 
μιᾶΞ τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν τῆΞξ 
ἑτέραΞ τμημάτων περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 

Ἐν χὰρ κύκῆῳ τῷ ΑΒΓΔ δύο εὐθεῖαι αἱ ΑΓ, ΒΔ τεμνέτωσαν ἀῆηηῆαΞ κατὰ 
τὸ Ε σημεῖον᾽ ἢέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΔΕ, ΕΒ περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳψ. 

Εἰ μὲν οὖν αἱ ΑΓ, ΒΔ διὰ τοῦ κέν- 
τρου εἰσὶν ὥστε τὸ Ε κέντρον εἶναι 
τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆἢου, φανερόν, ὅτι ἴσων Α 
οὐσῶν τῶν ΑΕ, ΕΓ, ΔΕ, ΕΒ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑΕ, ΕΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΔΕ, ΕΒ περιε- 
χομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 

Μὴ ἔστωσαν δὴ αἱ ΑΓ, ΔΒ διὰ τοῦ 
κέντρου, καὶ εἰηήφθω τὸ κέντρον τοῦ 
ΑΒΓΔ, καὶ ἔστω τὸ Ζ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ Γ 
ἐπὶ τὰΞ ΑΓ, ΔΒ εὐθείαΞ κάθετοι ἤ- 
χθωσαν αἱ ΖΗ, ΖΘ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν 
αἱ ΖΒ, ΖΓ, ΖΕ. 

Καὶ ἐπεὶ εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέν- 
τρου ἣ ΗΖ εὐθεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ 
κέντρου τὴν ΑΓ πρὸΞ ὀρθὰπ τέμνει, 
καὶ δίχα αὐτὴν τέμνει ἴση ἄρα ἣ ΑΗ 
τῇ ΗΓ. ἐπεὶ οὖν εὐθεῖα ἣ ΑΓ τέτμηται 


εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ Η, εἰ δὲ ἄνισα 
κατὰ τὸ Ε, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ πε- Ἴ 
ριεχόμενον ὀρθοχώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆϑβ ΕΗ τετραχώνου ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆξ ΗΓ’ [κοινὸν] προσκείσθω τὸ ἀπὸ 
τῆΞβ ΗΖ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ μετὰ Γ 


νυ) 


» 
» 
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τῶν ἀπὸ τῶν ΗΕ, ΗΖ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΓΗ, ΗΖ. ἀηηὰ τοῖΞ μὲν ἀπὸ 
τῶν ΕΗ, ΗΖ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞπ ΖΕ, τοὶΞ δὲ ἀπὸ τῶν ΓΗ, ΗΖ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΓ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆΞπ ΖΓ. ἴση δὲ ἡ ΖΓ τῇ ΖΒ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ 
ΕΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΖΒ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΔΕ, ΕΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆξκ ΖΕ ἰσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆΞκ ΖΒ. 

ἐδείχθη δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΖΕ ἴσον τῷ ἀπὸ 
τῆπ ΖΒ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆκ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΔΕ, ΕΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΕ. κοινὸν ἀφῇρήσθω τὸ ἀπὸ τῆπ ΖΕ᾽ ἢοιπὸν ἄρα 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΕ, ΕΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΔΕ, ΕΒ 
περιεχομένῳ ὀρθοχωνίῳ. 

Ἐὰν ἄρα ἐν κύκῆἢῳ εὐθεῖαι δύο τέμνωσιν ἀῆηήῆαΞπ, τὸ ὑπὸ τῶν τῆΞ μιᾶΞ 
τμημάτων περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν τῆΞ ἑτέραΞπ τμη- 
μάτων περιεχομένῳ ὀρθοχωνίψ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ῆ ς΄. 

Ἐὰν κύκῆου ἢηφθῇ τι σημεῖον ἐκτόξ, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ πρὸΞ τὸν 
κύκῆον προσπίπτωσι δύο εὐθεῖαι, καὶ ἣ μὲν αὐτῶν τέμνῃ τὸν κύκῆον, 
ἡ δὲ ἐφάπτηται, ἔσται τὸ ὑπὸ ὅῆηΞΞ τῆΞ τεμνούσηΞ καὶ τῆΞ ἐκτὸς 
ἀποηαμβανομένηξΞξ μεταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ τῆΞ κυρτῆΞ περιφερείαΞ 
ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ἐφαπτομένηΞ τετραχώνῳ. 

ΙΚύκῆου χὰρ τοῦ ΑΒΓ εἰῆήφθω τι σημεῖον ἐκτὸΞπ τὸ Δ, καὶ ἀπὸ τοῦ Δ 
πρὸΞ τὸν ΑΒΓ κύκῆον προσπιπτέτωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ ΔΓΙΑ], ΔΒ’ καὶ ἡ μὲν 
ΔΓΑ τεμνέτω τὸν ΑΒΓ κύκῆον, ἡ δὲ ΒΔ ἐφαπτέσθω᾽ ἢέχω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΔ, ΔΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ τετραχώνῳ. 

Ἡ ἄρα [ΔΙΓΑ ἤτοι διὰ τοῦ κέντρου ἐστὶν ἢ οὔ. ἔστω πρότερον διὰ τοῦ 
κέντρου, καὶ ἔστω τὸ Ζ κέντρον τοῦ ΑΒΓ κύκῆου, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΖΒ᾽ ὀρθὴ 
ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΖΒΔ. 

καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΑΓ δίχα τέτμηται κατὰ τὸ Ζ, πρόσκειται δὲ αὐτῇ ἣ 
ΓΔ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ 
ΖΔ. ἴση δὲ ἣ ΖΓ τῇ ΖΒ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΒ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τὴΞπ ΖΔ. 

τῷ δὲ ἀπὸ τῆΞ ΖΔ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΖΒ, ΒΔ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, 
ΔΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆςκ ΖΒ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΖΒ, ΒΔ. κοινὸν ἀφῃρήσθω 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΒ᾽ ἢοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ 
ἐφαπτομένη. 
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᾿Αηῆὰ δὴ ἡ ΔΓΑ μὴ ἔστω διὰ τοῦ 
κέντρου τοῦ ΑΒΓ κύκηου, καὶ εἰδήφθω 
τὸ κέντρον τὸ Ε, καὶ ἀπὸ τοῦ Ε ἐπὶ 
τὴν ΑΓ κάθετοΞ ἤχθω ἡ ΕΖ, καὶ ἐπε- 
ζεύχθωσαν αἱ ΕΒ, ΕΓ, ΕΔ’ 

ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΕΒΔ. καὶ 
ἐπεὶ εὐθεῖά τιΞ διὰ τοῦ κέντρου ἣ ΕΖ 
εὐθεῖάν τινα μὴ διὰ τοῦ κέντρου τὴν 
ΑΓ πρὸΞ ὀρθὰπ τέμνει, καὶ δίχα αὐ- 
τὴν τέμνει᾽ ἡ ΑΖ ἄρα τῇ ΖΓ ἐστιν ἴση. 

καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΑΓ τέτμπται δί- 
χα κατὰ τὸ Ζ σημεῖον, πρόσκειται δὲ 
αὐτῇ ἡ ΓΔ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΖΓ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΔ. κοινὸν προσκείσθω τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΖΕ᾽ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ 
μετὰ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΕ ἴσον ἐστὶ 
τοῖς ἀπὸ τῶν ΖΔ, ΖΕ. τοῖΞ δὲ ἀπὸ 
τῶν ΓΖ, ΖΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΓ’ 
ὀρθὴ χὰρ [ἐστιν] ἡ ὑπὸ ΕΖΓ ἰχωνία]᾽" 
τοῖΞς δὲ ἀπὸ τῶν ΔΖ, ΖΕ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ἀπὸ τῆΞ ΕΔ’ τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞπ ΕΓ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆΞ ΕΔ. ἴση δὲ ἣ ΕΓ τῇ ΕΒ᾽ τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
τῆϑ ΕΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ἄπὸ τῆΞπ ΕΔ. τῷ 


" 


δὲ ἀπὸ τῆΞ ΕΔ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΕΒ, ΒΔ’ ὀρθὴ χὰρ ἣ ὑπὸ ΕΒΔ χωνία᾽ 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆΞ ΕΒ ἴσον ἐστὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΕΒ, 
ΒΔ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ τῆΞ ΕΒ᾽ ἢΠοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ ἴσον 


ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ. 


Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἢηφθῇ τι σημεῖον ἐκτόΞπ, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ πρὸ τὸν κύ- 
κῆον προσπίπτωσι δύο εὐθεῖαι, καὶ ἣ μὲν αὐτῶν τέμνῃ τὸν κύκῆον, ἣ δὲ 
ἐφάπτηται, ἔσται τὸ ὑπὸ ὅῆηΞ τῆΞ τεμνούσηπ καὶ τῆΞ ἐκτὸΞπ ἀποῆαμβα- 
νομένηΞ μεταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ τῆΞ κυρτῆΞ περιφερείαΞ ἴσον τῷ ἀπὸ 
τῆΞπ ἐφαπτομένηξΞ τετραχώνῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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ῆζ΄. 

Ἐὰν κύκῆου ἢηφθῇ τι σημεῖον ἐκτόΞξΞ, ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸκπ 
τὸν κύκῆον προσπίπτωσι δύο εὐθεῖαι, καὶ ἣ μὲν αὐτῶν τέμνῃ τὸν 
κύκῆον, ἣ δὲ προσπίπτῃ, ἢ δὲ τὸ ὑπὸ [τῆΞ] ὅῆηΞ τῆΞξΞ τεμνούσηξ 
καὶ τῆΞ ἐκτὸς ἀποῆαμβανομένηΞ μεταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ τῆΞ 
κυρτῆΞ περιφερείαΞ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ προσπιπτούσηξ, ἣ προσπίπτουσα 
ἐφάψεται τοῦ κύκῆου. 

ΚΚύκῆου χὰρ τοῦ ΑΒΓ εἰῆήφθω τι σημεῖον ἐκτὸΞπ τὸ Δ, καὶ ἀπὸ τοῦ Δ 
πρὸΞ τὸν ΑΒΓ κύκῆον προσπιπτέτωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ ΔΓΑ, ΔΒ, καὶ ἣ μὲν 
ΔΓΑ τεμνέτω τὸν κύκῆον, ἣ δὲ ΔΒ προσπιπτέτω, ἔστω δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, 
ΔΓ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ. ἢέχω, ὅτι ἣ ΔΒ ἐφάπτεται τοῦ ΑΒΓ κύκηου. 

Ἤχθω χὰρ τοῦ ΑΒΓ ἐφαπτομένη ἢ .) 

ΔΕ, καὶ εἰηήφθω τὸ κέντρον τοῦ ΑΒΓ 

κύκῆου, καὶ ἔστω τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχθω- 

σαν αἱ ΖΕ, ΖΒ, ΖΔ. ἡ ἄρα ὑπὸ ΖΕΔ 

ὀρθή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἡ ΔΕ ἐφάπτεται 

τοῦ ΑΒΓ κύκῆου, τέμνει δὲ ἣ ΔΓΑ, τὸ Ε 

ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆξ ΔΕ. ἦν δὲ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΔ, ΔΓ 
ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ’ τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ 
ΔΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΔΒ’ ἴση ἄρα 
ἡ ΔΕ τῇ ΔΒ. ἐστὶ δὲ καὶ ἡ ΖΕ τῇ ΖΒ 
ἴση δύο δὴ αἱ ΔΕ, ΕΖ δύο ταῖΞ ΔΒ, 
ΒΖ ἴσαι εἰσίν: καὶ βάσιΞ αὐτῶν κοινὴ 
ἡ ΖΔ᾽ χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΔΕΖ χωνίᾳ τῇ 
ὑπὸ ΔΒΖ ἐστιν ἴση. ὀρθὴ δὲ ἣ ὑπὸ 
ΔΕΖ’ ὀρθὴ ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ ΔΒΖ. καί 
ἐστιν ἣ ΖΒ ἐκβαηῆηομένη διάμετρος᾽ ἣ Π 

δὲ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκῆου πρὸπ ὀρ- 

θὰΞ ἀπ᾽ ἄκραΞ ἀχομένη ἐφάπτεται τοῦ κύκῆου ἣ ΔΒ ἄρα ἐφάπτεται τοῦ 
ΑΒΓ κύκῆου. ὁμοίωπ δὴ δειχθήσεται, κἂν τὸ κέντρον ἐπὶ τῆΞ ΑΓ τυχχάνῃ. 

Ἐὰν ἄρα κύκῆου ἢηφθῇ τι σημεῖον ἐκτόπ, ἀπὸ δὲ τοῦ σημείου πρὸΞ τὸν 
κύκῆον προσπίπτωσι δύο εὐθεῖαι, καὶ ἣ μὲν αὐτῶν τέμνῃ τὸν κύκῆον, ἣ δὲ 
προσπίπτῃ, ἢ δὲ τὸ ὑπὸ ὅῆηΞ τῆΞ τεμνούσηΞ καὶ τῆΞ ἐκτὸΞ ἀποῆαμβανομέ- 
νη5 μεταξὺ τοῦ τε σημείου καὶ τῆΞ κυρτῆΞ περιφερείαΞ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆπ 
προσπιπτούσηϑπ, ἣ προσπίπτουσα ἐφάψεται τοῦ κύκῆου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
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Ὅροι 


Σχῆμα εὐθύχραμμον εἰΞ σχῆμα εὐθύχραμμον ἐχπράφεσθαι ἢέχεται, 
ὅταν ἑκάστη τῶν τοῦ ἐχχραφομένου σχήματοΞΞ χωνιῶν ἑκάστη 
πῆηευρᾶς τοῦ, εἰΞ ὃ ἐχχράφεται, ἅπτηται. 

Σχῆμα δὲ ὁμοίωΞπΞ περὶ σχῆμα περιχράφεσθαι ἢέχεται, ὅταν ἑ- 
κάστη πῆευρὰ τοῦ περιχραφομένου ἑκάστηΞ χωνίαΞ τοῦ, περὶ ὃ 
περιχράφεται, ἅπτηται. 

Σχῆμα εὐθύχραμμον εἰΞ κύκῆον ἐχχράφεσθαι ἢέχεται, ὅταν ἑκάστη 
δωνία τοῦ ἐχχραφομένου ἅπτηται τῆΞ τοῦ κύκῆου περιφερεία. 

Σχῆμα δὲ εὐθύχραμμον περὶ κύὐκῆον περιχράφε σθαι ἢέχεται, ὅταν 
ἑκάστη πῆευρὰ τοῦ περιχζραφομένου ἐφάπτηται τῆΞξ τοῦ κύκῆου 
περιφερείαπ. 

ΙΚύκῆος δὲ εἰ σχῆμα ὁμοίωΞ ἐχπράφεσθαι ἢέχεται, ὅταν ἣ τοῦ 
κύκῆου περιφέρεια ἑκάστηΞ πῆευρᾶΞπΞ τοῦ, εἰΞ ὃ ἐχχράφεται, ἅ- 
πτηται. 

ΙΚύκῆοΞ δὲ περὶ σχῆμα περιχράφεσθαι ἢέχεται, ὅταν ἡ τοῦ κύκῆου 
περιφέρεια ἑκάστηξΞ κωνίαΞ τοῦ, περὶ ὃ περιχράφεται, ἅπτηται. 
Εὐθεῖα εἰΞ κύκῆον ἐναρμόζεσθαι ἢέχεται, ὅταν τὰ πέρατα αὐτῆΞξ 
ἐπὶ τῆξ περιφερείαΞ ἢ τοῦ κύκδϑου. 
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α΄. 
Εἰς τὸν δοθέντα κύκῆον τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ μὴ μείζονι οὔσῃ τῆΞξ 
τοῦ κύκῆου διαμέτρου ἴσην εὐθεῖαν ἐναρμόσαι. 
Ἔστω ὁ δοθεὶπ κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓ, ἣ δὲ δοθεῖσα εὐθεῖα μὴ μείζων τῆπ τοῦ 
κύκῆου διαμέτρου ἡ Δ. δεῖ δὴ εἰα τὸν ΑΒΓ κύκῆον τῇ Δ εὐθείᾳ ἴσην εὐθεῖαν 
ἐναρμόσαι. 


Ἤχθω τοῦ ΑΒΓ κύκῆου διάμετρΞ 5 Δ , 
ἡ ΒΓ. εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ Δ, Α 
χεχονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχθέν ἐνήρ- 
μοσται χὰρ εἰΞ τὸν ΑΒΓ κύκῆον τῇ Δ 
εὐθείᾳ ἴση ἡ ΒΓ. εἰ δὲ μείζων ἐστὶν ἣ 
ΒΓ τῆς Δ, κείσθω τῇ Δ ἴση ἣ ΓΕ, καὶ 
κέντρῳ τῷ Γ διαστήματι δὲ τῷ ΓΕ κύ- 
κῆοβξ χεχράφθω ὁ ΕΑΖ, καὶ ἐπεζεύχθω 
ἡ ΓΑ. Ἐπεὶ οὖν το Γ σημεῖον κέντρον Ζ 
ἐστὶ τοῦ ΕΑΖ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ ΓΑ 
τῇ ΓΕ. ἀηηὰ τῇ Δ ἣ ΓΕ ἐστιν ἴση, καὶ 
ἡ Δ ἄρα τῇ ΓΑ ἐστιν ἴση. 
Εἰς ἄρα τὸν δοθέντα κύκῆον τὸν ΑΒΓ τῇ δοθείσῃ εὐθείᾳ τῇ Δ ἴση ἐ- 
νήρμοσται ἡἣ ΓΑ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
ΕἰΞ τὸν δοθέντα κύκῆον τῷ δοθέντι τριχώνῳ ἰσοχώνιον τρίχωνον 
ἐχχράψαι. 
Ἔστω ὁ δοθεὶΞ κύκῆοπ ὁ ΑΒΓ, τὸ δὲ δοθὲν τριχωνον τὸ ΔΕΖ᾽ δεῖ δὴ εἰΞ 
τὸν ΑΒΓ κύκῆον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ ἰσοχώνιον τρίχωνον ἐχχράψαι. 

Ε Ζ Ἤχθω τοῦ ΑΒΓ κύκῆου ἐφαπτομέ- 
νὴ ἣ ΗΘ κατὰ τὸ Α, καὶ συνεστάτω 
πρὸΞ τῇ ΑΘ εὐθείᾳ καὶ τῷ πρὸπ αὐ- 

Β Γ τῇ σημείῳ τῷ Α τῇ ὑπὸ ΔΕΖ χωνίᾳ 

ἴση ἣ ὑπὸ ΘΑΓ, πρὸΞ δὲ τῇ ΑΗ εὐθεί- 

Δ ᾳ καὶ τῷ πρὸ αὐτῇ σημείῳ τῷ Α τῇ 

ὑπὸ ΔΖΕ ἰ[χωνίᾳ] ἴση ἣ ὑπὸ ΗΑΒ, καὶ 
ἐπεζεύχθω ἡἣ ΒΓ. 

Ἐπεὶ οὖν κύκῆου τοῦ ΑΒΓ ἐφάπτε- 

ταί τιΞ εὐθεῖα ἡἣ ΑΘ, καὶ ἀπὸ τῆπ 

κατὰ τὸ Α ἐπαφῆπ εἰΞ τὸν κύκῆον διῆκται εὐθεῖα ἡ ΑΓ, ἡ ἄρα ὑπὸ ΘΑΓ 


Η Α Θ 
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ἴση ἐστὶ τῇ ἐν τῷ ἐναηηὰξ τοῦ κύκῆου τμήματι χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΑΒΓ. ἀλλ’ 
ἡ ὑπὸ ΘΑΓ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἐστιν ἴση καὶ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ ἄρα χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ 
ἐστιν ἴση. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ὑπὸ ΑΓΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ ἐστιν ἴση᾽ καὶ ἢοιπὴ ἄρα ἣ 
ὑπὸ ΒΑΓ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΕΔΖ ἐστιν ἴση [ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον 
τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ, καὶ ἐχχέφραπται εἰ τὸν ΑΒΓ κύκῆον]. ΕἰΞ τὸν δοθέντα 
ἄρα κύκῆον τῷ δοθέντι τριχώνῳ ἰσοχώνιον τρίχωνον ἐχχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 


΄ 


ὅ΄. 
Περὶ τὸν δοθέντα κύκῆον τῷ δοθέντι τριχώνῳ ἰσοχξώνιον τρίχωνον 
περιχράψαι. 
Ἔστω ὁ δοθεὶΞ κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓ, τὸ δὲ δοθὲν τρίχωνον τὸ ΔΕΖ δεῖ δὴ 
περὶ τὸν ΑΒΓ κύκῆον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ ἰσοχώνιον τρίχωνον περιχράψαι. 
Ἐκβεβηήσθω ἡἣ ΕΖ ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ 
μέρη κατὰ τὰ Η, Θ σημεῖα, καὶ εἰηή- 
φθω τοῦ ΑΒΓ κύκῆου κέντρον τὸ Κ,, καὶ 
διήχθω, ὡπ ἔτυχεν, εὐθεῖα ἣ ΚΒ, καὶ 
συνεστάτω πρὸκπ τῇ ΚΒ εὐθείᾳ καὶ τῷ 


- 
τ ν 


πρὸΞ αὐτῇ σημείῳ τῷ Κ τῇ μὲν ὑπὸ 
ΔΕΗ χωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ ΒΚΑ, τῇ δὲ ὑπὸ 
ΔΖΘ ἴση ἡἣ ὑπὸ ΒΚΓ, καὶ διὰ τῶν Α, Β,. 
Γ σημείων ἤχθωσαν ἐφαπτόμεναι τοῦ 
ΑΒΓ κύκβου αἱ ΛΑΜ, ΜΒΝ, ΝΓΛ. 

ΚΚαὶ ἐπεὶ ἐφάπτονται τοῦ ΑΒΓ κύ- 
κῆου αἱ ΛΜ, ΜΝ, ΝΛ κατὰ τὰ Α, Β,Γ 
σημεῖα, ἀπὸ δὲ τοῦ Κ κέντρου ἐπὶ τὰ 
Α, Β, Γ σημεῖα ἐπεζευχμέναι εἰσὶν αἱ 
ΚΑ, ΚΒ, ΚΓ, ὀρθαὶ ἄρα εἰσὶν αἱ πρὸςξ 
τοῖβ Α, Β, Γ σημείοιΞξ χωνίαι. καὶ ἐ- 
πεὶ τοῦ ΑΜΒΚ τετραπῆηῆεύρου αἱ τέσσαρεξ χωνίαι τέτρασιν ὀρθαῖΞ ἴσαι 
εἰσίν, ἐπειδήπερ καὶ εἰΞ δύο τρίχωνα διαιρεῖται τὸ ΑΜΒΚ, καί εἰσιν ὀρθαὶ 
αἱ ὑπὸ ΚΑΜ, ΚΒΜ χωνίαι, ἢοιπαὶ ἄρα αἱ ὑπὸ ΑΚΒ, ΑΜΒ δυσὶν ὀρθαῖς ἴσαι 
εἰσίν. 

εἰσὶ δὲ καὶ αἱ ὑπὸ ΔΕΗ, ΔΕΖ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι᾽ αἱ ἄρα ὑπὸ ΑΚΒ, ΑΜΒ 
ταῖΞ ὑπὸ ΔΕΗ, ΔΕΖ ἴσαι εἰσίν, ὧν ἡ ὑπὸ ΑΚΒ τῇ ὑπὸ ΔΕΗ ἐστιν ἴση᾽ ἢοιπὴ 


τ Ἂ 


ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΜΒ ἢοιπῇ τῇ ὑπὸ ΔΕΖ ἐστιν ἴση. ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται, ὅτι 
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τ ν 


ὶ ἡ ὑπὸ ΛΝΒ τῇ ὑπὸ ΔΖΕ ἐστιν ἴση᾽ καὶ ἢοιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΜΛΝ [ἢοιπῇ] τῇ 
ὑπὸ ΕΔΖ ἐστιν ἴση. ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΛΜΝ τρίχωνον τῷ ΔΕΖ τριχώνῳ᾽ 
καὶ περιχέχραπται περὶ τὸν ΑΒΓ κύκῆον. 

Περὶ τὸν δοθέντα ἄρα κύκῆον τῷ δοθέντι τριχώνῳ ἰσοχώνιον τρίχωνον 
περιχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


δ΄. 
Εἰς τὸ δοθὲν τρίχωνον κύκῆον ἐχχράψαι. 
Ἔστω τὸ δοθὲν τρίχωνον τὸ ΑΒΓ’ 
Α δεῖ δὴ εἰΞ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον κύκῆον 
ἐχχρώψαι. 
Τετμήσθωσαν αἱ ὑπὸ ΑΒΓ, ΑΓΒ χω- 
νίαι δίχα ταῖΞ ΒΔ, ΓΔ εὐθείαιΞξ, καὶ 
συμβαηηέτωσαν ἀῆηήῆαιΞ κατὰ τὸ Δ 
σημεῖον, καὶ ἤχθωσαν ἀπὸ τοῦ Δ ἐπὶ 


Η 
. 
; τὰς ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ εὐθείαΞ κάθετοι αἱ 
Ἴ ως ΔΕ, ΔΖ, ΔΗ. 
Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡἣ ὑπὸ ΑΒΔ χω- 
Β Ζ 


νία τῇ ὑπὸ ΓΒΔ, ἐστὶ δὲ καὶ ὀρθὴ ἣ 
ὑπὸ ΒΕΔ ὀρθῇ τῇ ὑπὸ ΒΖΔ ἴση, δύ- 
ο δὴ τρίχωνά ἐστι τὰ ΕΒΔ, ΖΒΔ τὰς 
δύο χωνίαΞ ταῖΞ δυσὶ χωνίαιπ ἴσαπ ἔ- 
χοντα καὶ μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην τὴν ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν τῶν 
ἴσων χωνιῶν κοινὴν αὐτῶν τὴν ΒΔ᾽ καὶ τὰκ ἢοιπὰΞ ἄρα πῆευρὰΞ ταῖκπ 
ἤοιπαῖΞ πῆευραῖΞπ ἴσαπ ἕξουσιν᾽ ἴση ἄρα ἣ ΔΕ τῇ ΔΖ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΔΗ τῇ ΔΖ ἐστιν ἴση. αἱ τρεῖΞπ ἄρα εὐθεῖαι αἱ 
ΔΕ, ΔΖ, ΔΗ ἴσαι ἀῆῆήπαιξ εἰσίν: ὁ ἄρα κέντρῷ τῷ Δ καὶ διαστήματι ἑνὶ τῶν 
Ε, Ζ, Η κύκῆοΞκ χραφόμενοΞ ἥξει καὶ διὰ τῶν ἢοιπῶν σημείων καὶ ἐφάψεται 
τῶν ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ εὐθειῶν διὰ τὸ ὀρθὰ εἶναι τὰΞ πρὸκ τοῖξ Ε, Ζ, Η σημείοιξ 
δωνίαπ. εἰ χὰρ τεμεῖ αὐτάπ, ἔσται ἣ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκῆου πρὸΞπ ὀρθὰπ 
ἀπ᾿ ἄκραΞπ ἀχομένη ἐντὸΞ πίπτουσα τοῦ κύκῆου ὅπερ ἄτοπον ἐδείχθη οὐκ 
ἄρα ὁ κέντρῳ τῷ Δ διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν Ε, Ζ, Η χραφόμενοΞ κύκῆοΞκ 
τεμεῖ τὰΞ ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ εὐθείαπ᾽ ἐφάψεται ἄρα αὐτῶν, καὶ ἔσται ὁ κύκῆοπ 
ἐχχεχραμμένοκ εἰπ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον. ἐχχεχράφθω ὡΞ ὁ ΖΗΕ. 

Εἰς ἄρα τὸ δοθὲν τρίχωνον τὸ ΑΒΓ κύκῆοΞκ ἐχχέχραπται ὁ ΕΖΗ᾿ ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 
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ε΄. 
Περὶ τὸ δοθὲν τρίχωνον κύκῆον περιξχράψαι. 


Ἔστω τὸ δοθὲν τρίχωνον τὸ ΑΒΓ’ 


Α 

δεῖ δὲ περὶ τὸ δοθὲν τρίχωνον τὸ ΑΒΓ 

κύκῆον περιχράψαι. 
ἐν Τετμήσθωσαν αἱ ΑΒ, ΑΓ εὐθεῖαι 
Γ δίχα κατὰ τὰ Δ, Ε σημεῖα, καὶ ἀ- 
,..- πὸ τῶν Δ, Ε σημείων ταῖΞ ΑΒ, ΑΓ 
πρὸΞ ὀρθὰΞ ἤχθωσαν αἱ ΔΖ, ΕΖ᾽ συμ- 
πεσοῦνται δὴ ἤτοι ἐντὸΞ τοῦ ΑΒΓ τρι- 
δώνου ἢ ἐπὶ τῆΞ ΒΓ εὐθείαΞ ἢ ἐκτὸκπ 

τῆς ΒΓ. 

Συμπιπτέτωσαν πρότερον ἐντὸπ 


Α 

κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΖΒ, 

ΖΓ, ΖΑ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΑΔ τῇ 

“δ΄ “ὦ. ΔΒ, κοινὴ δὲ καὶ πρὸΞ ὀρθὰΞ ἣ ΔΖ, 
β ᾿ βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΖ βάσει τῇ ΖΒ ἐστιν ἴ- 
ση. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἣ ΓΖ 
τῇ ΑΖ ἐστιν ἴση᾽ ὥστε καὶ ἡ ΖΒ τῇ ΖΓ 
ἐστιν ἴση αἱ τρεῖα ἄρα αἱ ΖΑ, ΖΒ, 
ΖΓ ἴσαι ἀῆηήῆαιΞ εἰσίν. ὁ ἄρα κέν- 
τρῳ τῷ Ζ διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν Α, 
Β, Γ κύκῆοΞκ χραφόμενοπ ἥξει καὶ διὰ 


σή τῶν ἢοιπῶν σημείων, καὶ ἔσται περι- 
“αδι δεχραμμένοπ ὁ κὐκῆοΞ περὶ τὸ ΑΒΓ 
ΡΩΝ Γ τρίχωνον. περιχεχράφθω ὡπ ὁ ΑΒΓ. 


᾿Αηῆὰ δὴ αἱ ΔΖ, ΕΖ συμπιπτέτω- 
σαν ἐπὶ τῆΞ ΒΓ εὐθείαΞ κατὰ τὸ Ζ, 
ὼπ ἔχει ἐπὶ τῆξ. δευτέραΞ καταχρα- 
φῆπ, καὶ ἐπεζεύχθω ἣ ΑΖ. ὁμοίωΞ δὴ 
δείξομεν, ὅτι τὸ Ζ σημεῖον κέντρον 
ἐστὶ τοῦ περὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον περι- 
χραφομένου κύκῆηου. 
᾿Αηηὰ δὴ αἱ ΔΖ, ΕΖ συμπιπτέτωσαν ἐκτὸΞ τοῦ ΑΒΓ τριχώνου κατὰ τὸ Ζ 
πάῆιν, ὡΞ ἔχει ἐπὶ τῆΞ τρίτηΞ καταχραφῆπ, καί ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΖ, ΒΖ, 
ΓΖ. καὶ ἐπεὶ πάῆιν ἴση ἐστὶν ἡ ΑΔ τῇ ΔΒ, κοινὴ δὲ καὶ πρὸπ ὀρθὰΞπ ἡἣ ΔΖ, 
βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΖ βάσει τῇ ΒΖ ἐστιν ἴση. ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ ΓΖ 
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τῇ ΑΖ ἐστιν ἴση᾽ ὥστε καὶ ἣ ΒΖ τῇ ΖΓ ἐστιν ἴση᾽ ὁ ἄρα [πάδἢιν] κέντρῳ τῷ 
Ζ διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν ΖΑ, ΖΒ, ΖΓ κύκῆοΞκ χραφόμενοΞπ ἥξει καὶ διὰ τῶν 
ἢοιπῶν σημείων, καὶ ἔσται περιχεφραμμένοΞπ περὶ τὸ ΑΒΓ τρίχωνον. 
Περὶ τὸ δοθὲν ἄρα τρίχωνον κύκῆοΞκΞ περιχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
Ξ5΄. 
Εἰς τὸν δοθέντα κύκῆον τετράχωνον ἐχπράψαι. 


Ἔστω ὁ δοθεὶΞπ κύκῆοΞπ ὁ ΑΒΓΔ: δεῖ δὴ εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τετράχωνον 
ἐχχράψαι. 
Ἤχθωσαν τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου δύ- 


ο διάμετροι πρὸΞπ ὀρθὰΞ ἀηηήδαιξ αἱ Α 
ΑΓ, ΒΔ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΒ, ΒΓ, 
ΓΔ, ΔΑ. 


Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΕ τῇ ΕΔ’ 
κέντρον χὰρ τὸ Ε᾿ κοινὴ δὲ καὶ πρὸ 
ὀρθὰ ἡἣ ΕΑ, βάσιΞ ἄρα ἣ ΑΒ βάσει τῇ 
ΑΔ ἴση ἐστίν. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκατέρα τῶν 
ΒΓ, ΓΔ ἑκατέρᾳ τῶν ΑΒ, ΑΔ ἴση ἐ- 
στίν᾽ ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ 
τετράπηῆευρον. ἢέχω δή, ὅτι καὶ ὀρ- 
θοχώνιον. 

ἐπεὶ χὰρ ἣ ΒΔ εὐθεῖα διάμετρόΞξ ἐστι τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου, ἡμικύκῆιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΒΑΔ’ ὀρθὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΒΑΔ χωνία. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΔ, ΓΔΑ ὀρθή ἐστιν᾽ ὀρ- 
θοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔ τετράπῆευρον. ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπηευρον᾽ 
τετράχωνον ἄρα ἐστίν. καὶ ἐχχέχραπται εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον. 

Εἰς ἄρα τὸν δοθέντα κύκῆον τετράχωνον ἐχχέχραπται τὸ ΑΒΓΔ’ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


Γ 
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͵ 


Περὶ τὸν δοθέντα κύκῆον τετράχωνον περιχράψαι. 

Ἔστω ὁ δοθεὶξ κύκῆοΞκ ὁ ΑΒΓΔ’ δεῖ δὴ περὶ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον τετράχωνον 
περιχράψαι. 

Ἤχθωσαν τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου δύο διάμετροι πρὸΞ ὀρθὰΞ ἀηῆήῆπαιξ αἱ ΑΓ, 
ΒΔ, καὶ διὰ τῶν Α, Β, Γ, Δ σημείων ἤχθωσαν ἐφαπτόμεναι τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου 
αἱ ΖΗ, ΗΘ, ΘΚ, ΚΖ. Ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ ΖΗ τοῦ ΑΒΓΔ κύκϑβου, ἀπὸ δὲ 
τοῦ Ε κέντρου ἐπὶ τὴν κατὰ τὸ Α ἐπαφὴν ἐπέζευκται ἡ ΕΑ, αἱ ἄρα πρὸπ τῷ 
Α χωνίαι ὀρθαί εἰσιν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ πρὸξ τοῖΞ Β, Γ, Δ σημείοιξ 
χωνίαι ὀρθαί εἰσιν. 

καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἡ ὑπὸ ΑΕΒ χω- 
Η Α Ζ νία, ἐστὶ δὲ ὀρθὴ καὶ ἣ ὑπὸ ΕΒΗ, πα- 
ράπηηῆοΞκ ἄρα ἐστὶν ἣ ΗΘ τῇ ΑΓ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΑΓ τῇ ΖΚ ἐστι πα- 
ράἀηηηῆοΞπ. ὥστε καὶ ἣ ΗΘ τῇ ΖΚ ἐστι 
παράηηηῆοκ. 
ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἑκα- 


᾿ 5 τέρα τῶν ΗΖ, ΘΚ τῇ ΒΕΔ ἐστι πα- 
ρἀῆῆηῆοΞπΞ. παραῆηηηόχραμμα ἄρα ἐ- 
στὶ τὰ ΗΚ, ΗΓ, ΑΚ, ΖΒ, ΒΚ’ ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ μὲν ΗΖ τῇ ΘΚ, ἡ δὲ ΗΘ τῇ 
ἃ Γ ᾿ ΖΚ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΓ τῇ ΒΔ, 


ἀηηὰ καὶ ἣ μὲν ΑΓ ἑκατέρᾳ τῶν ΗΘ, 

ΖΙΚ, ἡ δὲ ΒΔ ἑκατέρᾳ τῶν ΗΖ, ΘΚ ἐ- 

στιν ἴση [καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν ΗΘ, ΖΚ ἑκατέρᾳ τῶν ΗΖ, ΘΚ ἐστιν ἴση], 

ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘΚ τετράπηευρον. ἢέχω δή, ὅτι καὶ ὀρθοχώνιον. 

ἐπεὶ χὰρ παραηηηδόχραμμόν ἐστι τὸ ΗΒΕΑ, καί ἐστιν ὀρθὴ ἣ ὑπὸ ΑΕΒ, 

ὀρθὴ ἄρα καὶ ἣ ὑπὸ ΑΗΒ. ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ πρὸΞ τοῖδπ 

Θ, Κ, Ζ χωνίαι ὀρθαί εἰσιν. ὀρθοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘΚ. ἐδείχθη δὲ 

καὶ ἰσόπῆευρον᾽ τετράχωνον ἄρα ἐστίν. καὶ περιχέχραπται περὶ τὸν ΑΒΓΔ 
κύκῆον. 

Περὶ τὸν δοθέντα ἄρα κύκῆον τετράχωνον περιχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 
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η΄. 

Εἰς τὸ δοθὲν τετράχωνον κύκῆον ἐχχράψαι. 

Ἔστω τὸ δοθὲν τετράχωνον τὸ ΑΒΓΔ. δεῖ δὴ εἰΞ τὸ ΑΒΓΔ τετράχωνον 
κύκῆον ἐχχράψαι. 

Τετμήσθω ἑκατέρα τῶν ΑΔ, ΑΒ δίχα κατὰ τὰ Ε, Ζ σημεῖα, καὶ διὰ μὲν 
τοῦ Ε ὁποτέρᾳ τῶν ΑΒ, ΓΔ παράῆηηῆοΞ ἤχθω ὁ ΕΘ, διὰ δὲ τοῦ Ζ ὁποτέρᾳ 
τῶν ΑΔ, ΒΓ παράηηηῆοΞ ἤχθω ἣ ΖΚ’ 

παραῆηηδόχραμμον ἄρα ἐστὶν ἕ- 
καστον τῶν ΑΚ, ΚΒ, ΑΘ, ΘΔ, ΑΗ, 

Α Ε Δ ΗΓ, ΒΗ, ΗΔ, καὶ αἱ ἀπεναντίον αὐ- 

τῶν πἢῆευραὶ δηδονότι ἴσαι [εἰσίν]. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΑΔ τῇ ΑΒ, 
καί ἐστι τῆΞπΞ μὲν ΑΔ ἡμίσεια ἡ ΑΕ, 
τῆΞ δὲ ΑΒ ἡμίσεια ἣ ΑΖ, ἴση ἄρα καὶ 
ἣ ΑΕ τῇ ΑΖ’ ὥστε καὶ αἱ ἀπεναντίον" 


ἢ ᾿ ἴση ἄρα καὶ ἡ ΖΗ τῇ ΗΕ. 
ὁμοίωΞ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἑκα- 
τέρα τῶν ΗΘ, ΗΚ ἑκατέρᾳ τῶν ΖΗ, 
ΗΕ ἐστιν ἴση αἱ τέσσαρεβ ἄρα αἱ ΗΕ, 
Β Β' ᾿ ΗΖ, ΗΘ, ΗΚ ἴσαι ἀῆῆήδαιΞ [εἰσίν]. 


τ 


ὁ ἄρα κέντρῳ μὲν τῷ Η διαστή- 
ματι δὲ ἑνὶ τῶν Ε, Ζ, Θ, Κ κύκῆοςκ 
ἀραφόμενοΞ ἥξει καὶ διὰ τῶν ἢοιπῶν 
σημείων: καὶ ἐφάψεται τῶν ΑΒ, ΒΓ, 

ΓΔ, ΔΑ εὐθειῶν διὰ τὸ ὀρθὰ εἶναι τὰΞ πρὸΞ τοῖΞ Ε, Ζ, Θ, Κ χωνίας᾽ 

εἰ χὰρ τεμεῖ ὁ κύκῆοΞπ τὰπ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ, ἣ τῇ διαμέτρῳ τοῦ κύκῆου 
πρὸΞ ὀρθὰπ ἀπ᾽ ἄκραΞξ ἀχομένη ἐντὸΞ πεσεῖται τοῦ κύκῆου" ὅπερ ἄτοπον 
ἐδείχθη. 

οὐκ ἄρα ὁ κέντρῳ τῷ Η διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν Ε, Ζ, Θ, Κ κὐκῆοΞ χραφό- 
μενοΞ τεμεῖ τὰΞ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ εὐθείαΞ. ἐφάψεται ἄρα αὐτῶν καὶ ἔσται 
ἐχχεχραμμένοξ εἰ5 τὸ ΑΒΓΔ τετράχωνον. 

Εἰς ἄρα τὸ δοθὲν τετράχωνον κύκῆοΞκΞ ἐχχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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θ΄. 

Περὶ τὸ δοθὲν τετράχωνον κύκῆον περιχράψαι. 

Ἔστω τὸ δοθὲν τετράχωνον τὸ ΑΒΓΔ’ δεῖ δὴ περὶ τὸ ΑΒΓΔ τετράχωνον 
κύκῆον περιχράψαι. 

Ἐπιζευχθεῖσαι χὰρ αἱ ΑΓ, ΒΔ τεμνέτωσαν ἀῆηήηῆαπ κατὰ τὸ Ε. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΔΑ τῇ ΑΒ, 
κοινὴ δὲ ἣ ΑΓ, δύο δὴ αἱ ΔΑ, ΑΓ δυσὶ Α 
ταῖΞπ ΒΑ, ΑΓ ἴσαι εἰσίν: καὶ βάσιΞ ἡ ΔΓ 
βάσει τῇ ΒΓ ἴση χωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΔΑΓ 
χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴση ἐστίν: ἣ ἄρα 
ὑπὸ ΔΑΒ χωνία δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆξΞ 
ΑΓ. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἑκά- 
στη τῶν ὑπὸ ΑΒΓ, ΒΓΔ, ΓΔΑ δίχα τέ- 
τμηται ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΔΒ εὐθειῶν. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΔΑΒ χωνία τῇ 
ὑπὸ ΑΒΓ, καί ἐστι τῆΞ μὲν ὑπὸ ΔΑΒ 
ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ΕΑΒ, τῆΞ δὲ ὑπὸ ΑΒΓ 
ἡμίσεια ἣ ὑπὸ ΕΒΑ, καὶ ἣ ὑπὸ ΕΑΒ ἄ- 
ρα τῇ ὑπὸ ΕΒΑ ἐστιν ἴση ὥστε καὶ 
πῆευρὰ ἡἣ ΕΑ τῇ ΕΒ ἐστιν ἴση. 

ὁμοίωπ δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ἑκατέρα τῶν ΕΑ, ΕΒ [εὐθειῶν] ἑκατέρᾳ τῶν 
ΕΓ, ΕΔ ἴση ἐστίν. αἱ τέσσαρεξ ἄρα αἱ ΕΑ, ΕΒ, ΕΓ, ΕΔ ἴσαι ἀηηήηπαιξ εἰσίν. 

ὁ ἄρα κέντρῳ τῷ Ε καὶ διαστήματι ἑνὶ τῶν Α, Β, Γ, Δ κύκῆοΞ χραφόμενοΞξ 
ἥξει καὶ διὰ τῶν ἢΠοιπῶν σημείων καὶ ἔσται περιχεχραμμένοΞ περὶ τὸ ΑΒΓΔ 
τετράχωνον. περιχεχράφθω ὡΞ ὁ ΑΒΓΔ. 

Περὶ τὸ δοθὲν ἄρα τετράχωνον κύκῆοΞπ περιχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

ι΄. 

᾿ΙσοσκεῆὲΞκΞ τρίχωνον συστήσασθαι ἔχον ἑκατέραν τῶν πρὸΞ τῇ 

βάσει χωνιῶν διπῆασίονα τῆΞ ἢοιπῆξ. 


Ἐκκείσθω τιβ εὐθεῖα ἣ ΑΒ, καὶ τετμήσθω κατὰ τὸ Γ σημεῖον, ὥστε 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ περιεχόμενον ὀρθοχώνιον ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆΞ ΓΑ 
τετραχώνψ᾽ καὶ κέντρῳ τῷ Α καὶ διαστήματι τῷ ΑΒ κύκῆοΞκ χεχράφθω ὁ 
ΒΔΕ, καὶ ἐνηρμόσθω εἰΞ τὸν ΒΔΕ κύκῆον τῇ ΑΓ εὐθείᾳ μὴ μείζονι οὔσῃ τῆΞ 
τοῦ ΒΔΕ κύκῆου διαμέτρου ἴση εὐθεῖα ἣ ΒΔ’ καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΔ, ΔΓ, 
καὶ περιχεχφράφθω περὶ τὸ ΑΓΔ τρίχωνον κύὐκῆοπ ὁ ΑΓΔ. 
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Καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆΞπ ΑΓ, ἴση δὲ ἡ ΑΓ τῇ 
ΒΔ, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΔ. 

καὶ ἐπεὶ κύκῆου τοῦ ΑΓΔ εἴῆηπταί 
τι σημεῖον ἐκτὸς τὸ Β, καὶ ἀπὸ τοῦ Β 
πρὸΞ τὸν ΑΓΔ κύκῆον προσπεπτώκασι 


δύο. εὐθεῖαι ἀΐ ΒΑ; ΒΔ, καὶ ἢ μὲν αὐ- “ον 
τῶν τέμνει, ἣ δὲ προσπίπτει, καί ἐστι Ὺ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒ, ΒΓ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆΞ 

ΒΔ, ἡ ΒΔ ἄρα ἐφάπτεται τοῦ ΑΓΔ κύ- “᾿ς 
κῆου. 


ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται μὲν ἡ ΒΔ, ἀπὸ 
δὲ τῆΞ κατὰ τὸ Δ ἐπαφῆΞ διῆκται ἣ 
ΔΓ, ἣ ἄρα ὑπὸ ΒΔΓ χωνία ἴση ἐστὶ 
τῇ ἐν τῷ ἐναῆηὰξ τοῦ κύκῆου τμήματι 
χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔΑΓ. 

ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΒΔΓ τῇ ὑπὸ ΔΑΓ, κοινὴ προσκείσθω ἣ ὑπὸ ΓΔΑ’ 
ὅῆη ἄρα ἣ ὑπὸ ΒΔΑ ἴση ἐστὶ δυσὶ ταῖΞ ὑπὸ ΓΔΑ, ΔΑΓ. ἀηηὰ ταῖΞ ὑπὸ ΓΔΑ, 
ΔΑΓ ἴση ἐστὶν ἣ ἐκτὸΞ ἣ ὑπὸ ΒΓΔ’ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΔΑ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ 
ΒΓΔ. 

ἀηηὰ ἣ ὑπὸ ΒΔΑ τῇ ὑπὸ ΓΒΔ ἐστιν ἴση, ἐπεὶ καὶ πῆευρὰ ἣ ΑΔ τῇ ΑΒ 
ἐστιν ἴση ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ ΔΒΑ τῇ ὑπὸ ΒΓΔ ἐστιν ἴση. 

αἱ τρεῖΞ ἄρα αἱ ὑπὸ ΒΔΑ, ΔΒΑ, ΒΓΔ ἴσαι ἀῆηήπαιΞξ εἰσίν. καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΔΒΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΒΓΔ, ἴση ἐστὶ καὶ πῆευρὰ ἣ ΒΔ πῆευρᾷ τῇ 
ΔΓ. ἀηηὰ ἣ ΒΔ τῇ ΓΑ ὑπόκειται ἴση καὶ ἣ ΓΑ ἄρα τῇ ΓΔ ἐστιν ἴση ὥστε 
καὶ χωνία ἣ ὑπὸ ΓΔΑ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔΑΓ ἐστιν ἴση αἱ ἄρα ὑπὸ ΓΔΑ, ΔΑΓ 
τῆπ ὑπὸ ΔΑΓ εἰσι διπῆασίουπ. 

ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ΒΓΔ ταῖΞ ὑπὸ ΓΔΑ, ΔΑΓ’ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΓΔ ἄρα τῆΞ ὑπὸ ΓΑΔ 
ἐστι διπῆηῆ. ἴση δὲ ἣ ὑπὸ ΒΓΔ ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ΒΔΑ, ΔΒΑ᾽ καὶ ἑκατέρα ἄρα 
τῶν ὑπὸ ΒΔΑ, ΔΒΑ τῆΞ ὑπὸ ΔΑΒ ἐστι διπηῆ. 

ΙσοσκεῆὲΞ ἄρα τρίχωνον συνέσταται τὸ ΑΒΔ ἔχον ἑκατέραν τῶν πρὸς 
τῇ ΔΒ βάσει χωνιῶν διπῆασίονα τῆΞ ἢοιπῆπ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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ια΄. 

Εἰς τὸν δοθέντα κύκῆον πεντάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον 
ἐχπράψαι. 

Ἔστω ὁ δοθεὶξ κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓΔΕ’ δεῖ δὴ εἰΞ τὸν ΑΒΓΔΕ κύκῆον πεντά- 
χωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον ἐχχράψαι. 

Ἐκκείσθω τρίχωνον ἰσοσκεῆξα. τὸ 
ΖΗΘ διπῆασίονα ἔχον ἑκατέραν τῶν 
πρὸΞ τοῖΞ Η, Θ χωνιῶν τῆΞ πρὸΞ τῷ τὶ 
Ζ, καὶ ἐχχεχράφθω εἰΞ τὸν ΑΒΓΔΕ κύ- 
κῆον τῷ ΖΗΘ τριχώνῳ ἰσοχώνιον τρί- 
ὅωνον τὸ ΑΓΔ, ὥστε τῇ μὲν πρὸπ τῷ 
Ζ χωνίᾳ ἴσην εἶναι τὴν ὑπὸ ΓΑΔ, ἑ- 
κατέραν δὲ τῶν πρὸκπ τοῖΞ Η, Θ ἴσην Ζ 
ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ΑΓΔ, ΓΔΑ᾽ καὶ ἑ- 
κατέρα ἄρα τῶν ὑπὸ ΑΓΔ, ΓΔΑ τῆΞ 
ὑπὸ ΓΑΔ ἐστι διπῆῆ. τετμήσθω δὴ ἑ- 
κατέρα τῶν ὑπὸ ΑΓΔ, ΓΔΑ δίχα ὑπὸ 
ἑκατέραπ τῶν ΓΕ, ΔΒ εὐθειῶν, καὶ ἐ- 
πεζεύχθωσαν αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΔΕ, ΕΑ. 

Ἐπεὶ οὖν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΑΓΔ, 
ΓΔΑ χωνιῶν διπῆηασίων ἐστὶ τῆΞ ὑπὸ 
ΓΑΔ, καὶ τετμημέναι εἰσὶ δίχα ὑπὸ τῶν ΓΕ, ΔΒ εὐθειῶν, αἱ πέντε ἄρα 
χωνίαι αἱ ὑπὸ ΔΑΓ, ΑΓΕ, ΕΓΔ, ΓΔΒ, ΒΔΑ ἴσαι ἀηηήδαιξ εἰσίν. αἱ δὲ ἴσαι 
χωνίαι ἐπὶ ἴσων περιφερειῶν βεβήκασιν᾽ αἱ πέντε ἄρα περιφέρειαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, 
ΓΔ, ΔΕ, ΕΑ ἴσαι ἀηηήπαιξ εἰσίν. ὑπὸ δὲ τὰΞ ἴσαΞξ περιφερείαΞ ἴσαι εὐθεῖαι 
ὑποτείνουσιν᾽ αἱ πέντε ἄρα εὐθεῖαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ, ΕΑ ἴσαι ἀῆηήηῆαιΞξ 
εἰσίν: ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἰσοχώνιον. ἐπεὶ χὰρ ἡ ΑΒ περιφέρεια τῇ ΔΕ περιφερείᾳ 
ἐστὶν ἴση, κοινὴ προσκείσθω ἣ ΒΓΔ’ ὅῆη ἄρα ἡ ΑΒΓΔ περιφέρια ὅῆῃ τῇ ΕΔΓΒ 
περιφερείᾳ ἐστὶν ἴση. καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆΞ ΑΒΓΔ περιφερείαπ χωνία ἣ 
ὑπὸ ΑΕΔ, ἐπὶ δὲ τῆΞ ΕΔΓΒ περιφερείαΞ χωνία ἡ ὑπὸ ΒΑΕ’ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΑΕ 
ἄρα χωνία τῇ ὑπὸ ΑΕΔ ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ 
ΑΒΓ, ΒΓΔ, ΓΔΕ χωνιῶν ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ΒΑΕ, ΑΕΔ ἐστιν ἴση᾽ ἰσοχώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον. ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπηευρον. 

Εἰς ἄρα τὸν δοθέντα κύκῆον πεντάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον 
ἐχχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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ιβ΄. 

Περὶ τὸν δοθέντα κύκῆον πεντάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον 
περιχράψαι. 

Ἔστω ὁ δοθεὶξ κύκῆοπ ὁ ΑΒΓΔΕ’ δεῖ δὲ περὶ τὸν ΑΒΓΔΕ κύκῆον πεντά- 
ζωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον περιχράψαι. 

Νενοήσθω τοῦ ἐχχεχραμμένου πεν- 
ταχώνου τῶν χωνιῶν σημεῖα τὰ Α, Β, 
Γ, Δ, Ε, ὥστε ἴσαΞ εἶναι τὰΞ ΑΒ, ΒΓ, 
ΓΔ, ΔΕ, ΕΑ περιφερείαπ᾽ καὶ διὰ τῶν 
Α, Β. Γ, Δ, Ε ἤχθωσαν τοῦ κύκῆου ἐ- 
φαπτόμεναι αἱ ΗΘ, ΘΚ, ΚΛ, ΛΜ, ΜΗ, 
καὶ εἰδήφθω τοῦ ΑΒΓΔΕ κύκῆου κέν- 
τρον τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΖΒ, 
ΖΚ, ΖΓ, ΖΛ, ΖΔ. 

Καὶ ἐπεὶ ἣ μὲν ΚΛ εὐθεῖα ἐφάπτε- 
ται τοῦ ΑΒΓΔΕ κατὰ τὸ Γ, ἀπὸ δὲ τοῦ 
Ζ κέντρου ἐπὶ τὴν κατὰ τὸ Γ ἐπαφὴν 
ἐπέζευκται ἡ ΖΓ, ἡ ΖΓ ἄρα κάθετόξ 
ἐστιν ἐπὶ τὴν ΚΛ’ ὀρθὴ ἄρα ἐστὶν ἑ- 
κατέρα τῶν πρὸπ τῷ Γ χωνιῶν. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ αἱ πρὸΞξ τοῖΞ Β, Δ 
σημείοιΞξ χωνίαι ὀρθαί εἰσιν. 

καὶ ἐπεὶ ὀρθή ἐστιν ἣ ὑπὸ ΖΓΚ χωνία, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆΞ ΖΚ ἴσον ἐστὶ 
τοῖβ ἀπὸ τῶν ΖΓ, ΓΚ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΖΒ, ΒΚ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΚ’ ὥστε τὰ ἀπὸ τῶν ΖΓ, ΓΚ τοῖΞ ἀπὸ τῶν ΖΒ, ΒΚ ἐστιν ἴσα, 
ὧν τὸ ἀπὸ τῆΞ ΖΓ τῷ ἀπὸ τῆΞ ΖΒ ἐστιν ἴσον᾽ ἢοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆΞ ΓΚ 
τῷ ἀπὸ τῆΞ ΒΚ ἐστιν ἴσον. ἴση ἄρα ἡ ΒΚ τῇ ΓΚ. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΖΒ τῇ ΖΓ, καὶ κοινὴ ἡ ΖΚ, δύο δὴ αἱ ΒΖ, ΖΚ δυσὶ 
ταῖΞ ΓΖ, ΖΚ ἴσαι εἰσίν" καὶ βάσιΞ ἡ ΒΚ βάσει τῇ ΓΚ [ἐστιν] ἴση χωνία ἄρα 
ἡ μὲν ὑπὸ ΒΖΚ [χωνίᾳ] τῇ ὑπὸ ΚΖΓ ἐστιν ἴση ἡ δὲ ὑπὸ ΒΚΖ τῇ ὑπὸ ΖΚΓ’ 
διπηῆ ἄρα ἣ μὲν ὑπὸ ΒΖΓ τῆΞ ὑπὸ ΚΖΓ, ἡ δὲ ὑπὸ ΒΚΓ τῆς ὑπὸ ΖΚΓ. 

διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΔ τῆΞ ὑπὸ ΓΖΛ ἐστι διπηῆ, ἡ δὲ ὑπὸ 
ΔΛΓ τῆΞκ ὑπὸ ΖΛΓ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΓ περιφέρεια τῇ ΓΔ, ἴση ἐστὶ καὶ 
χωνία ἣ ὑπὸ ΒΖΓ τῇ ὑπὸ ΓΖΔ. καί ἐστιν ἣ μὲν ὑπὸ ΒΖΓ τῆΞ ὑπὸ ΚΖΓ διπηῆ, 
ἡ δὲ ὑπὸ ΔΖΓ τῆΞ ὑπὸ ΛΖΓ’ ἴση ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΚΖΓ τῇ ὑπὸ ΛΖΓ᾽ 

ἐστὶ δὲ καὶ ἣ ὑπὸ ΖΓΚ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΓΛ ἴση. δύο δὴ τρίχωνά ἐστι τὰ 
ΖΚΓ, ΖΛΓ τὰΞ δύο χωνίαΞ ταῖΞ δυσὶ χωνίαιΞ ἴσαΞ ἔχοντα καὶ μίαν πῆηευρὰν 
μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην κοινὴν αὐτῶν τὴν ΖΓ’ καὶ τὰπ ἢοιπὰΞ ἄρα πῆευρὰξ ταῖπ 
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ἢοιπαῖπ πῆευραῖΞξ ἴσαπ ἕξει καὶ τὴν Ποιπὴν χωνίαν τῇ Ποιπῇ χωνίᾳ᾽ ἴση ἄρα 
ἡ μὲν ΚΓ εὐθεῖα τῇ ΓΛ, ἡ δὲ ὑπὸ ΖΚΓ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΛΓ. καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἣ ΚΓ τῇ ΓΛ, διπῆῆ ἄρα ἡ ΚΛ τῆΞ ΚΓ. διὰ τὰ αὐτα δὴ δειχθήσεται 
καὶ ἡ ΘΚ τῆΞ ΒΚ διπῆῆ. καί ἐστιν ἡ ΒΚ τῇ ΚΓ ἴση: καὶ ἣ ΘΚ ἄρα τῇ ΚΛ 
ἐστιν ἴση. ὁμοίως δὴ δειχθήσεται καὶ ἑκάστη τῶν ΘΗ, ΗΜ, ΜΛ ἑκατέρᾳ 
τῶν ΘΚ, ΚΛ ἴση ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΘΚΛΜ πεντάχωνον. 

ἠέχω δή, ὅτι καὶ ἰσοχώνιον. ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΖΚΓ χωνία τῇ ὑπὸ 
ΖΛΓ, καὶ ἐδείχθη τῆΞ μὲν ὑπὸ ΖΚΓ διπῆηῆ ἡ ὑπὸ ΘΚΛ, τῆΞ δὲ ὑπὸ ΖΛΓ διπηῆ 
ἡ ὑπὸ ΚΛΜ, καὶ ἡ ὑπὸ ΘΚΛ ἄρα τῇ ὑπὸ ΚΛΜ ἐστιν ἴση. 

ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ΚΘΗ, ΘΗΜ, ΗΜΛ ἑκατέρᾳ 
τῶν ὑπὸ ΘΚΛ, ΚΛΜ ἴση: αἱ πέντε ἄρα χωνίαι αἱ ὑπὸ ΗΘΚ, ΘΚΛ, ΚΛΜ, ΛΜΗ, 
ΜΗΘ ἴσαι ἀῆηηήῆαιξ εἰσίν. ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΘΚΛΜ πεντάχωνον. 
ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπῆευρον, καὶ περιχέχραπται περὶ τὸν ΑΒΓΔΕ κύκῆον. 

Περὶ τὸν δοθέντα ἄρα κύκῆον πεντάχωνον ἰσόπδευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον 
περιχέχραπται Τ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιχ΄. 
Εἰς τὸ δοθὲν πεντάχωνον, ὅ ἐστιν ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον, 
κύκῆον ἐχχράψαι. 


Ἔστω τὸ δοθὲν πεντάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον τὸ ΑΒΓΔΕ᾿ δεῖ 
δὴ εἰΞ τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον κύκῆον ἐχχράψαι. 

Τετμήσθω χὰρ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ 
ΒΓΔ, ΓΔΕ χωνιῶν δίχα ὑπὸ ἑκατέραξ 
τῶν ΓΖ, ΔΖ εὐθειῶν: καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ ση- 
μείου, καθ᾽ ὃ συμβάδηουσιν ἀῆῆηήδαιξ 
αἱ ΓΖ, ΔΖ εὐθεῖαι, ἐπεζεύχθωσαν αἱ 
ΖΒ, ΖΑ, ΖΕ εὐθεῖαι. 

καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ΒΓ τῇ ΓΔ, 
κοινὴ δὲ ἢ ΓΖ, δύο δὴ αἱ ΒΓ, ΓΖ δυσὶ 
ταῖς ΔΓ, ΓΖ ἴσαι εἰσίν᾽ καὶ χωνία ἡἣ 
ὑπὸ ΒΓΖ χωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΔΓΖ [ἐστιν] ἴση, 
βάσιπ ἄρα ἣ ΒΖ βάσει τῇ ΔΖ ἐστιν ἴση, 
καὶ τὸ ΒΓΖ τρίχωνον τῷ ΔΓΖ τριχώνῳ 
ἐστιν ἴσον, καὶ αἱ ἢοιπαὶ χωνίαι ταῖπ 
ἢοιπαῖΞ χωνίαιΞ ἴσαι ἔσονται, ὑφ᾽ ἃς 
αἱ ἴσαι πῆευραὶ ὑποτείνουσιν᾽ ἴση ἄρα 


τ τ Ἄ 


ἡ ὑπὸ ΓΒΖ χωνία τῇ ὑπὸ ΓΔΖ. 
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καὶ ἐπεὶ διπηῆ ἐστιν ἣ ὑπὸ ΓΔΕ τῆΞξ ὑπὸ ΓΔΖ, ἴση δὲ ἡ μὲν ὑπὸ ΓΔΕ τῇ 
ὑπὸ ΑΒΓ, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΔΖ τῇ ὑπὸ ΓΒΖ, καὶ ἣ ὑπὸ ΓΒΑ ἄρα τῆΞκ ὑπὸ ΓΒΖ ἐστι 
διπηῆ᾽ ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΒΖ χωνία τῇ ὑπὸ ΖΒΓ’ ἡ ἄρα ὑπὸ ΑΒΓ χωνία δίχα 
τέτμηται ὑπὸ τῆΞ ΒΖ εὐθείαΞ. 

ὁμοίωΞπ δὴ δειχθήσεται, ὅτι καὶ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΒΑΕ, ΑΕΔ δίχα τέ- 
τμηται ὑπὸ ἑκατέραΞ τῶν ΖΑ, ΖΕ εὐθειῶν. 

ἤχθωσαν δὴ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου ἐπὶ τὰΞκ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ, ΕΑ εὐθείαΞ 
κάθετοι αἱ ΖΗ, ΖΘ, ΖΚ, ΖΛ, ΖΜ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΘΓΖ χωνία 
τῇ ὑπὸ ΚΓΖ, ἐστὶ δὲ καὶ ὀρθὴ ἡ ὑπὸ ΖΘΓ [ὀρθῇ] τῇ ὑπὸ ΖΚΓ ἴση, δύο δὴ 
τρίχωνά ἐστι τὰ ΖΘΓ, ΖΚΓ τὰΞ δύο χωνίαΞ δυσὶ χωνίαιΞ ἴσαΞ ἔχοντα καὶ 
μίαν πῆευρὰν μιᾷ πῆευρᾷ ἴσην κοινὴν αὐτῶν τὴν ΖΓ ὑποτείνουσαν ὑπὸ μίαν 
τῶν ἴσων χωνιῶν᾽ καὶ τὰΞ ἢοιπὰΞ ἄρα πῆευρὰπ ταῖΞ ἢοιπαῖπ πῆευραῖξπ ἴσαπ 
ἕξει ἴση ἄρα ἡ ΖΘ κάθετοΞ τῇ ΖΚ καθέτῳ. 

ὁμοίως δὴ δειχθήσεται, ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν ΖΛ, ΖΜ, ΖΗ ἑκατέρᾳ τῶν ΖΘ, 
ΖΚ ἴση ἐστίν᾽ αἱ πέντε ἄρα εὐθεῖαι αἱ ΖΗ, ΖΘ, ΖΚ, ΖΛ, ΖΜ ἴσαι ἀηηήδαιςξ 
εἰσίν. 

ὁ ἄρα κέντρῳ τῷ Ζ διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν Η, Θ, Κ, Λ, Μ κύκῆοΞκ χρα- 
φόμενοΞ ἥξει καὶ διὰ τῶν ἢοιπῶν σημείων καὶ ἐφάψεται τῶν ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, 
ΔΕ, ΕΑ εὐθειῶν διὰ τὸ ὀρθὰκ εἶναι τὰΞ πρὸΞπ τοῖΞ Η, Θ, Κ, Λ, Μ σημείοιΞ 
χωνίαπ. 

εἰ χὰρ οὐκ ἐφάψεται αὐτῶν, ἀηηὰ τεμεῖ αὐτάΞπ, συμβήσεται τὴν τῇ 
διαμέτρῳ τοῦ κύκῆου πρὸ ὀρθὰΞπ ἀπ᾽ ἄκραπ ἀχομένην ἐντὸΞ πίπτειν τοῦ 
κύκῆου᾽ ὅπερ ἄτοπον ἐδείχθη. 

οὐκ ἄρα ὁ κέντρῳ τῷ Ζ διαστήματι δὲ ἑνὶ τῶν Η, Θ, Κ, Λ, Μ σημείων 
ἀραφόμενοΞξ κύκῆοΞ τεμεῖ τὰΞ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ, ΕΑ εὐθείας’ ἐφάψεται ἄρα 
αὐτῶν. χεχράφθω ὧὡΞ ὁ ΗΘΚΛΜ. 

Εἰς ἄρα τὸ δοθὲν πεντάχωνον, ὅ ἐστιν ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον, 
κύκῆοπ ἐχχέφραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιδ΄. 

Περὶ τὸ δοθὲν πεντάχωνον, ὅ ἐστιν ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον, 
κύκῆον περιξράψαι. 

Ἔστω τὸ δοθὲν πεντάχωνον, ὅ ἐστιν ἰσόπῆηευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον, τὸ 
ΑΒΓΔΕ’ δεῖ δὴ περὶ τὸ ΑΒΓΔΕ πεντάχωνον κύκῆον περιχράψαι. 

Τετμήσθω δὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΒΓΔ, ΓΔΕ χωνιῶν δίχα ὑπὸ ἑκατέραΞπ τῶν 
ΓΖ, ΔΖ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ σημείου, καθ᾽ ὃ συμβάδηουσιν αἱ εὐθεῖαι, ἐπὶ τὰ Β, 
Α, Ε σημεῖα ἐπεζεύχθωσαν εὐθεῖαι αἱ ΖΒ, ΖΑ, ΖΕ. 
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ὁμοίωΞ δὴ τῷ πρὸ τούτου δειχθή- 
σεται, ὅτι καὶ ἑκάστη τῶν ὑπὸ ΓΒΑ, Α 
ΒΑΕ, ΑΕΔ χωνιῶν δίχα τέτμηται ὑπὸ 
ἑκάστηΞ τῶν ΖΒ, ΖΑ, ΖΕ εὐθειῶν. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ ὑπὸ ΒΓΔ χωνία τῇ 
ὑπὸ ΓΔΕ, καί ἐστι τῆΞ μὲν ὑπὸ ΒΓΔ 
ἡμίσεια ἣ ὑπὸ ΖΓΔ, τῆΞ δὲ ὑπὸ ΓΔΕ 
ἡμίσεια ἡ ὑπὸ ΓΔΖ, καὶ ἡ ὑπὸ ΖΓΔ ἄ- 
ρα τῇ ὑπὸ ΖΔΓ ἐστιν ἴση ὥστε καὶ 
πῆευρὰ ἣ ΖΓ πῆευρᾷ τῇ ΖΔ ἐστιν ἴση. 

ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται, ὅτι καὶ ἑ- 
κάστη τῶν ΖΒ, ΖΑ, ΖΕ ἑκατέρᾳ τῶν 
ΖΓ, ΖΔ ἐστιν ἴση αἱ πέντε ἄρα εὐ- 
θεῖαι αἱ ΖΑ, ΖΒ, ΖΓ, ΖΔ, ΖΕ ἴσαι ἀῆ- ᾿ Δ 
ἤήῆαιπ εἰσίν. ὁ ἄρα κέντρῳ τῷ Ζ καὶ 
διαστήματι ἑνὶ τῶν ΖΑ, ΖΒ, ΖΓ, ΖΔ, 
ΖΕ κύκῆοΞκ χραφόμενοπ ἥξει καὶ διὰ τῶν ἢοιπῶν σημείων καὶ ἔσται περιχε- 
χραμμένοπ. περιχεχδράφθω καὶ ἔστω ὁ ΑΒΓΔΕ. 

Περὶ ἄρα τὸ δοθὲν πεντάχωνον, ὅ ἐστιν ἰσόπῆηευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον, 
κύκῆοΞ περιχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιε΄. 

Εἰς τὸν δοθέντα κύκῆον ἑξάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον 
ἐχπράψαι. 

Ἔστω ὁ δοθεὶΞ κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓΔΕΖ᾽ δεῖ δὴ εἰΞ τὸν ΑΒΓΔΕΖ κύκῆον ἑξά- 
χωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον ἐχχράψαι. 

Ἤχθω τοῦ ΑΒΓΔΕΖ κύκῆου διάμετροπ ἣ ΑΔ, καὶ εἰηήφθω τὸ κέντρον τοῦ 
κύκῆου τὸ Η, καὶ κέντρῳ μὲν τῷ Δ διαστήματι δὲ τῷ ΔΗ κύκῆοΞ χεχράφθω 
ὁ ΕΗΓΘ, καὶ ἐπιζευχθεῖσαι αἱ ΕΗ, ΓΗ διήχθωσαν ἐπὶ τὰ Β, Ζ σημεῖα, καὶ 
ἐπεζεύχθωσαν αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ, ΕΖ, ΖΑ᾿ ἢέχω, ὅτι τὸ ΑΒΓΔΕΖ ἑξάχωνον 
ἰσόπῆευρόν τέ ἐστι καὶ ἰσοχώνιον. 

Ἐπεὶ χὰρ τὸ Η σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΑΒΓΔΕΖ κύκῆου, ἴση ἐστὶν ἣ 
ΗΕ τῇ ΗΔ. πάῆιν, ἐπεὶ τὸ Δ σημεῖον κέντρον ἐστὶ τοῦ ΗΓΘ κύκῆου, ἴση 
ἐστὶν ἣ ΔΕ τῇ ΔΗ. ἀῆπη’ ἣ ΗΕ τῇ ΗΔ ἐδείχθη ἴση καὶ ἣ ΗΕ ἄρα τῇ ΕΔ 
ἴση ἐστίν᾽ ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΗΔ τρίχωνον᾽ καὶ αἱ τρεῖΞ ἄρα αὐτοῦ 
χωνίαι αἱ ὑπὸ ΕΗΔ, ΗΔΕ, ΔΕΗ ἴσαι ἀηηήπαιξ εἰσίν, ἐπειδήπερ τῶν ἰσοσκεῆῶν 
τριχώνων αἱ πρὸΞ τῇ βάσει χωνίαι ἴσαι ἀῆῆήηῆαιπ εἰσίν καί εἰσιν αἱ τρεῖδπ 
τοῦ τριχώνου χωνίαι δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαι᾽ ἣ ἄρα ὑπὸ ΕΗΔ χωνία τρίτον ἐστὶ 
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δύο ὀρθῶν. ὁμοίωΞ δὴ δειχθήσεται καὶ ἣ ὑπὸ ΔΗΓ τρίτον δύο ὀρθῶν. 

καὶ ἐπεὶ ἣ ΓΗ εὐθεῖα ἐπὶ τὴν ΕΒ Θ 
σταθεῖσα τὰκ ἐφεξῆΞπ χωνίαπΞ τὰκ ὑπὸ 
ΕΗΓ, ΓΗΒ δυσὶν ὀρθαῖΞ ἴσαξπ ποιεῖ, 
καὶ Ποιπὴ ἄρα ἣ ὑπὸ ΓΗΒ τρίτον ἐστὶ 
δύο ὀρθῶν: αἱ ἄρα ὑπὸ ΕΗΔ, ΔΗΓ, ΓΗΒ 
δωνίαι ἴσαι ἀηηήηαιΞ εἰσίν᾽ ὥστε καὶ 
αἱ κατὰ κορυφὴν αὐταῖΞ αἱ ὑπὸ ΒΗΑ, 
ΑΗΖ, ΖΗΕ ἴσαι εἰσὶν [ταῖΞ ὑπὸ ΕΗΔ, 
ΔΗΓ, ΓΗΒΙ. 

αἱ ἕξ ἄρα χωνίαι αἱ ὑπὸ ΕΗΔ, ΔΗΓ, 
ΓΗΒ, ΒΗΑ, ΑΗΖ, ΖΗΕ ἴσαι ἀῆβῆήβαις 
εἰσίν. αἱ δὲ ἴσαι χωνίαι ἐπὶ ἴσων πε- 
ριφερειῶν βεβήκασιν᾽ αἱ ἕξ ἄρα περι- 
φέρειαι αἱ ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΕ, ΕΖ, ΖΑ 
ἴσαι ἀηηήῆαιΞ εἰσίν. ὑπὸ δὲ τὰπ ἴ- 
σαδ περιφερείαξ αἱ ἴσαι εὐθεῖαι ὑπο- 
τείνουσιν᾽ αἱ ἕξ ἄρα εὐθεῖαι ἴσαι ἀῆ- 
ἤηῆαιΞ εἰσίν᾽ ἰσόπῆευρον ἄρα ἐστὶ το 
ΑΒΓΔΕΖ ἑξάχωνον. ἢέχω δή, ὅτι καὶ ἰσοχώνιον. ἐπεὶ χὰρ ἴση ἐστὶν ἣ ΖΑ 
περιφέρεια τῇ ΕΔ περιφερείᾳ, κοινὴ προσκείσθω ἣ ΑΒΓΔ περιφέρεια ὅῆη 
ἄρα ἣ ΖΑΒΓΔ ὅῆῃ τῇ ΕΔΓΒΑ ἐστιν ἴση᾽ καὶ βέβηκεν ἐπὶ μὲν τῆΞ ΖΑΒΓΔ 
περιφερείαπ ἣ ὑπὸ ΖΕΔ χωνία, ἐπὶ δὲ τῆΞΞ ΕΔΓΒΑ περιφερείαΞ ἣ ὑπὸ ΑΖΕ 
χωνία᾽ ἴση ἄρα ἣ ὑπὸ ΑΖΕ χωνία τῇ ὑπὸ ΔΕΖ. 

ὁμοίωπ δὴ δειχθήσεται, ὅτι καὶ αἱ Ποιπαὶ χωνίαι τοῦ ΑΒΓΔΕΖ ἑξαχώνου 
κατὰ μίαν ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρᾳ τῶν ὑπὸ ΑΖΕ, ΖΕΔ χωνιῶν᾽ ἰσοχώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΑΒΓΔΕΖ ἑξάχωνον. ἐδείχθη δὲ καὶ ἰσόπῆευρον᾽ καὶ ἐχχέχραπται εἰΞ τὸν 
ΑΒΓΔΕΖ κύκῆον. ΕἰΞ ἄρα τὸν δοθέντα κύκῆον ἑξάχωνον ἰσόπηευρόν τε καὶ 
ἰσοχώνιον ἐχχέχραπται᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


Πόρισμα : Ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἣ τοῦ ἑξαχώ- 
νου πῆευρὰ ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ κύκῆου. ὉμοίωΞπΞ δὲ 
τοῖς ἐπὶ τοῦ πενταχώνου ἐὰν διὰ τῶν κατὰ τὸν κύκῆον διαιρέσε- 
ων ἐφαπτομέναΞ τοῦ κύκῆου ἀχάχωμεν, περιχραφήσεται περὶ τὸν 
κύκῆον ἑξάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχζώνιον ἀκοηούθωξ τοῖΞπ ἐπὶ 
τοῦ πενταχώνου εἰρημένοιΞ. καὶ ἔτι διὰ τῶν ὁμοίων τοῖΞ ἐπὶ τοῦ 
πενταχώνου εἰρημένοι εἰΞ τὸ δοθὲν ἑξάχωνον κύκῆον ἐχχράψομέν 
τε καὶ περιχράψομεν᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 
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ΕἰΞ τὸν δοθέντα κύκῆον πεντεκαιδεκάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ 


ἰσοξώνιον ἐχχράψαι. 


Ἔστω ὁ δοθεὶΞπ κύκῆοΞ ὁ ΑΒΓΔ’ δεῖ δὴ εἰΞ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον πεντεκαι- 
δεκάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον ἐχχράψαι. 


Ἐχχεχράφθω εἰ τὸν ΑΒΓΔ κύκῆον 
τριχώνου μὲν ἰσοπῆεύρου τοῦ εἰΞ αὐ- 
τὸν ἐχχραφομένου πῆευρὰ ἣ ΑΓ, πεν- 
ταχώνου δὲ ἰσοπῆεύρου ἣ ΑΒ᾽ οἵων ἄ- 
ρα ἐστὶν ὁ ΑΒΓΔ κύκῆοΞ ἴσων τμήμα- 
των δεκαπέντε, τοιούτων ἣ μὲν ΑΒΓ 
περιφέρεια τρίτον οὖσα τοῦ κύκβου ἔ- 
σται πέντε, ἣ δὲ ΑΒ περιφέρεια πέμ- 
τον οὖσα τοῦ κύκδῆου ἔσται τριῶν" 

ἢΠοιπὴ ἄρα ἡ ΒΓ τῶν ἴσων δύο. τε- 
τμήσθω ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ Ε᾿ ἑκατέ- 
ρα ἄρα τῶν ΒΕ, ΕΓ περιφερειῶν πεν- 
τεκαιδέκατόν ἐστι τοῦ ΑΒΓΔ κύκῆου. 
Ἐὰν ἄρα ἐπιζεύξαντεπ τὰκ ΒΕ, ΕΓ ἴ- 
σαβ αὐταῖΞ κατὰ τὸ συνεχὲξ εὐθείαΞ 


ἐναρμόσωμεν εἰΞ τὸν ΑΒΓΔΙΕ] κύκῆον, ἔσται 


εἰ αὐτὸν ἐχχεχραμμένον πεν- 


τεκαιδεκάχωνον ἰσόπῆευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

Ὁμοίως δὲ τοῖΞ ἐπὶ τοῦ πενταχώνου ἐὰν διὰ τῶν κατὰ τὸν κύκῆον 
διαιρέσεων ἐφαπτομέναΞπ τοῦ κύκῆου ἀχάχωμεν, περιχραφήσεται περὶ τὸν 
κύκῆον πεντεκαιδεκάχωνον ἰσόπηευρόν τε καὶ ἰσοχώνιον. ἔτι δὲ διὰ τῶν 
ὁμοίων τοῖΞ ἐπὶ τοῦ πενταχώνου δείξεων καὶ εἰΞ τὸ δοθὲν πεντεκαιδεκά- 
ὅωνον κύκῆον ἐχχράψομέν τε καὶ περιχράψομεν᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


